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۱ 
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على كل درس باستخدام تقنية : 


۳ a 


افتج التطبيق وامسح 


89 aR code 
باستخدام الکامیرا الخاصة با لها تف‎ 
وابدأ حل الامتحان مباشرة‎ 


4 بعد الانتهاء من الامتحان يمكنك معرفة نتيجتك لتقييم نفسك مع عرض تقریر مفصل 
بالإجابات الصحيحة. 


المنتابعات والمتسلسلات.. 


۲ التباديل والتوافيق. 


20 الوحدة الأولى‎ ٠ 
المتتابعات والمتسلسلات‎ 


المتتابعات وانمتسلسلات. 
المتتابعة الحسابية. 
المتسلسلات الحسابية. 
المتتابعة الهندسية. 


انمتسلسلات الهندسية. 


الدرس 


)المتسلسلات ‘TI ١‏ ۱ 
۱ سس 9ق" د 


ات از 


5 > 


+ التتابعة الحقيقية غير المنتهية هی دالة مجالها = ص ومجالها القابل = ع وبالتالى يكون بيان التتابعة هو مجموعة 
الأزواج المرتبة (س » ص) حيث مس 3 ص* » ص 3 وعلى ذلك يمكن كتابة بيان المتتابعة على الصورة : 

د = ((۱(:۰۱)) ۰ (۲ »5 ())۳(۰ 3۰ ()) » ۰۰ (نمءد (نم) » ...۲ 

+ وحیث ان الساقط الاولی للأزواج الرتبة الحددة لبیان التتابعة هى عناصر ص وهی معروفة لدینا فانه یمکن 
الاستغناء عن کتابتها فى بیان التتابعة والاکتفاء بكتابة الساقط الثانية داخل قوسین من النوع ( ) تمييرًا لها 
عن قوسی الجموعة [ ] 


+ وعلی ذلك یمکن التعبیر عن التتابعة كما يأتى : 


زد (۱) » د (۲) » د (۳) » ۳۳ » د (لم) » ت ) والقيم د )١(‏ » د (۲) » د (۳) » 525708 تسمی حدود التتايعة 
حيث د (۱) هو الحد الأول للمتتابعة ویرمز له بالرمز ع » د (۲) هو الحد الثانی للعتتابعة ویرمز له بالرمز ع, 
» د (لم) هو الحد النونی للمتتابعة ویرمز له بالرمز عر وهکذا ..... وبذلك یمکن التعبیر عن التتابعة بصورة 
آخری كما پاتی : (عارر) = (2, » ىم ۰۶۰ ی 2 0 


* واذا كان مجال الدالة بتکون من آول (لم) من الاعداد الصحيحة الوجبة فان التتابعة تکون منتهية. 


قلا : إذا كانت الدالة د : ص سه ثم حيث د (سس) = ۲ سس + ۳ فإن : د (۱) = ۲ (۱) + =٣‏ ه 


» د (۲) = ۲ )¥( + ۳ - ۷ » د ٩ < ۳ + )۴( ۲ < (TT)‏ » د (۶) = ۲ (۶) + ۳ < ۱۱ 7 دوه 
فان : (د (۱) » د (۲) » د (۳) » د (۶) » (aise‏ 
٩ ۰ ۷ » ۵(‏ ۰ ۱۱ 4 ەة ) تسمی متتابعة ویکون : ع, = ه ۵ NE o Va‏ 


۰ = ۱۱ وهکذا وبصفة عامة یکون : د (دم) = ۲ دم+ ۳ حیث دم 3 ص ویرمز لذلك بالرمز عر 


(الحد النونى) حیث ےر = ۲ نه+ ۳ والذی من خلاله يمكن إيجاد قيمة أى حد إذا علمت رتبته نه 


> الدرس الأول 


| ؟]حدود المتتابعة هى صور عناصر مجال المتتابعة. 
۳۱ لاحظ الفرق بين المتتابعة والمجموعة حيث إن : 

+ التتابعة تخضع لترتيب عناصرها بينما المجموعة لا تخضع لترتيب عناصرها. 
+ التتابعة قد تتکزر عناصرها بینما الجموعة لا یمکن أن تتكرر عناصرقاً: 


سس 


| 


ماد © 

اكتب الحدود الستة الأولى لكل من التتابعات الآتية : 
]١[‏ متتابعة الأعداد الزوجية الأكبر من ٤‏ 

| ۲ | متتابعة الأعداد الحصورة بين ۱ » ٠١‏ والتى كل منها يقبل القسمة على ۳ 

[] المتتابعة (عی) حيث عر = +۱ 

الحل 

(۲] الحدود الستة الأولی هی : ٩‏ »۸ ۶ ۱۰ » ۱۲ ۶ ۱۶ ۱۱۰ 

| ؟] الحدود الستة الأولی هی : ۳ 6 ٩۹۰‏ ۰ ۱۲ ۰ ۱۵ » ۱۸ 

9 .۰ جر ديد +۱ 

ل (۲)۱ +۲۶۱ ۰ كرد املد مداه عم (۲)۲ +۱۰۶۱ 
مع دن" +۱۷۶۱ ۰ E‏ (ه" +۳۶۱ ۰ 2,8 (۲)۱ +2۶۱ ۲۷. ۰ 
.*. الحدود الستة الأولی هی : ۲ » ۵ » ۱۰ ۶ ۱۷ ؛ ۲۱ ۲۷ 


ا ات 


» التتابعة النتهية هی : متتابعة عدد حدودها منته أى لها عدد محدود من العناصر. 
> التتابعة غير النتهية هی : متتابعة عدد حدودها غير منته أى لها عدد لا نهائی من العناصر. 


مثال 69 

بين أى امتتابعات الآتية منتهية وآیها غير منتهية : 

لقا ۰۰ ۸۰ ۱۱۰ ¢ ۰.۰ ¢ (FY‏ (](+ ۰۲۰۱۰ ۰ ....) 
(۳](گر) حيث ع - 7لم- ”* » رودص 


10 ۰ ۰ ۳۰۲۰۱ (کں) حیث ےرہ 7 6 برد‎ ]٤( 


المعاصر (الرياضيات العامة) ۲۶ / ثانية ثانوى / الترم الثانى [ ٩‏ ] 


۱ 
1 


الحل 

38 متتابعة متنهية. | ]| متتابعة غير منتهية. 

٠.١ ]9[‏ بم ص* .۰ عدد الحدود غير منته. ۰ المتتابعة غير منتهية. 
89 .۰ برد 11 2525 4, ه] .*. عدد الحدود = ۵ .*. المتتابعة منتهية. 


يرمز للحد العام للمتتابعة بالرمز عر ويسمى أحيانًا بالحد النونى حيث عر هو صورة العنصر الذى ترتيبه دم 
فى المتتابعة ويمكن استنتاجه أحيانًا من خلال إدراك العلاقة بين قيمة الحد كم ورتبة الحد دم 


ه فى المتتابعة (۲ » 6 ۲۶ ۰ 6 (۱) ف A » (PTS‏ ¢ € ؟ (۶) 
ومن ذلك يمكن استنتاج أن : الحد العام للمتتابعة هو : عر = ۲ لہ 
٠‏ فى المتتابعة (۱ ۰ ۰ .)۰ 6 ۶ ٤=‏ (۱)-۲ 0 6 -: )-۲ 
۰ 2+۶ (۳)-۲ » ع , )٤( ٤=‏ - ۲ ومن ذلك یمکن استنتاج أن : الحد العام للمتتابعة هو : عر = ٤‏ دم ۲ 
ل 
58 ج 8 ۱ 
ه المتتابعة ( حل » + » جذ » + » ...) يمكن استنتاج أن : حدها العام هو : عر - ا 
مع ملاحظة أن : بعض التتابعات ليست لها قاعدة معروفة حتی الآن وبالتالی لیس معروف حدها العام مثل 
متتابعة الأغداد الأولية (۲ 6 ۳ » ۵ » ۷ » ...) 


مناد © 
اکتشف النمط ثم اکتب الحد التای : 
۱ ۲۰ » ۲۷ » ۳۹ » £ » ... ([۲]۴ ۱۱۰۸۰۶۰ .. 
(۰۱۳ +۰ + .. [ع] ۵ ۱۰-۰ ۲۰ »و 
الحل 
[1] .۰ ع, =+ (۱) <£ ۲+۲۳ Ee (VY)‏ د ۲+۳۲ (۰)۳ع, ۲+۲۳ () 
. النمط یتبع الحد العام للمتتابعة (عی,) حیث عر = ۳۳ + ۲ دم » الحد التالی هو ع , = ۳۳ + ۲ (ه) = ۳؟ 
9 :۰ ی - ۱۲ 6 نا ۳ Ya‏ 6 کک 


.*. النمط یتبع الحد العام للمتتابعة (عرر) حیث ےر = ۲ 7 » الحد التالی هو ع , < ۲* - ۳۲ 


ا 


> الدرس الأول ٠‏ 


(=e ۰ (=e ۰ (R=‏ ۰ عر درج" 


*. التمط یتبع الحد العام للمتتابعة (گر,) حیث عر = (‡) ۳ ۲۳ » الحد التالی هوي , -(+)" " = لل 


دق جه E 4 2 SE 2 O‏ 8 (-۲)۲ ف ال ۲3 
.*. النمط يتبع الحد العام للمتتابعة (عر,) حيث عر = ه (-؟) * 7 


» الخد التالى هوي , - ۵ (-۲)* ۱۳ < ۸۰ 


اکتب الحدود الخمسة الأولى من التتابعة (ع) حیث 
(۱] ع = ۰۹ عر ,, - ٣‏ عر حیث لک ۱ 
اللا کہ بک رب + کہ ۹ بم>۱ 9 << ۳ 4 ۷ 


١-45 


اہ له 


یه +2۱ ۲ ره 
بوضع لہ= ١‏ فك یت > ؟ (ه) = ۱۵ 
بوضع لہ= ۲ چ ی ؟ (۱۵) دمع 
پوشنع ۳۳‏ ره = E‏ ۰ 2 ۲ (40) ۱۳۵ 
بوضع له - ٤‏ نعل بن عت کی ۰ ۶ ۲ (۱۳0) = ومع 


.". الخمسة حدود الأولى من التتابعة هی : ه » ۱۵ » 80 » ۱۳۵ » ۶۰۵ 


۰3 ۳۳ ۲ ا ۱ ۴ 


۰ بوضع لم< ١‏ ب کی ع كي عاج < ۱۷۶ 
» بوضع لم< ۲ مك كي عد كن 2 ۱۷-۶۷۰ 
» بوضع لہ= ۲ WSE aE‏ ۷ ۲۷ 


.*. الخمسة حدود الأولی من التتابعة هی : ۳ » ۷ › ۱۰ ۶ ۱۷ ۰ ۲۷ 


في اال السيق O O ١‏ التتابعة وتعنی أن کل حد 


O‏ هعفد 0 1 سيك 
توت ۰ (۳۹:)۱ 8۳ 
, ی 
.5 2 و۹۳ 
سعد ۳ - ۷ 
۱-۴ 
5 ع مودي )ا عرسا 
و ا FFT‏ 
۳9 - 
0 = ۰ ۳ ند 
E E‏ ۱۳ 
١-501‏ 
ج = ۰ 55 ( 1000 
این كه E‏ ۱۳-۳7۲ 
e - . ۰‏ 5-5 و - -۱ 
.*. الخمسة حدود الأولى من المتتابعة هی : = 0 »+ كك 7 


إذا اختلفت إشارة كل حد فى المتتابعة عن إشارة الحد التالى له مباشرة فإن المتتابعة تسمى بالمتتابعة التذبذبية. 


ففى المثال السابق : المتتابعة ( ل » حل » + » حل » ) تسمى متتابعة تذبذبية. 


آوجد الحد العام للمتتابعة ٩(‏ ۰ ۱۳ » ۱۷ » ۲۱ » ...) ثم أوجد: 

[١أحى  »‏ , قى التتابعة. | ؟ رتبة الحد الذی قيمته 55 فى التتابعة. 
الحل 

)۳(۶+۹- بم‎ ۰ )(+۹- «< )۱(4+۹- 6 2 (+= E 
۱ (فه-‎ ٤+۹ = الحد العام : گر‎ .*. 


قاع = ۹+ (1-۷) = ۹+ =۳ ۰ ليل =۹ ٤+‏ ۱-۱۰ ۹+ 1= 


| ؟] بقرض ی = +٩ ۰ ٩۵‏ هه ۱) 2 ا 
.<. ۶ (فه- 68۱-۱ دم ١‏ ۱۶ 
=a.‏ ۱۵ ی < ۹۵ 


Ka 


> الدرس الأول 
مثال (6 
آوجد الحد العام للمتتابعة (۳ » " ۰ ۱۲ » ۲۶ ؛ ...) ثم آوجد : 
7 ۰ | ۲ | رتبة الحد الذی قیمته ۳۸۶ فى التتابعة. 


الكل 
URES E‏ ¢ عر ¢ 2 ۴ ۲۲۶ ¢ TFS‏ 


... الحد العام: > 


1 ۱۰ ١-١١ ١-5 
۴۰۷۲ ۳۷ ۴ "لحن‎ es aT ال‎ 


4 کڪ ۰ يه ١‏ - 

(؟ | بفرض عر = ۳۸6 ۱۳۳ م 
Aaa‏ ۱ ی( 
له ۱ ۷ یتسم و۳ 


E)‏ ی تک با ان تس ) بدا من الحد الأول بان نتب : رك گر 
وتقرأ مجموع ےر من ني = ١‏ إلى ی < بم أى أن : ري ای( ۰ + رم 


ليس من الضرورى أن يبدأ المجموع من الحد الأول أى أنه يمكن استخدام رمز التجميع & للتعبير عن 
مجموع الحدود المتتالية فى المتتابعة بدءًا من حدها الأول أو الثانى أو الثالث أو الحد رقم لت فى المتتابعة 


إلى الحد رقم نم حیث لے < لہ 


انق له 
فمتلا : کے ای ی يي 31 


6 


مثان @ 


أوجد ناتج كل مما يأق : 

® ,رک م ۱ ]رگ (۷ ۸" -۱) 
٤ °‏ 

2 سس 8 رک دخاي" 


۷ 


([] بوضع ی ۱ ۰۲۰۲۰ 76 رگ م۱2 +۳+۲+ + +۹۱+ ۲۸2۷ 


۷ 
یمکن استخدام الآلة الحاسبة فى ایجاد ناتج 9 من كينا یلی : 


© :ضغ و ثم 9 فيظهر ننا 


نکتب 7 


نكتب 1 


+۳۳ 
نکتب × وذك بانط على 9 نم وج 


ا بضع ر - ؛ VEG‏ ۷ 
3 عن" - م =( (:)۱-۲) (ه)" -۱) + (۲ (۲6 -۱) +(۲ ۲0۷ )١-‏ 


۲۶۸ ع‎ ٩۷ + بدالا‎ ۶٩ +۳۱ = 


بوضع م <۱ ۰۲۰ ۰۳ ه 
۰ | ۱ ی 
لد FEY SES‏ ان 


| چ سیم‎ (E 
سس(‎ let 7 + 
) 


ولف ساراس اماي + ) + 


KR DEN ۲ = بوضع م‎ ]6 


“7 ا ايد عي" = (-۲)۱ *' × ۲۲ + (-۱)"*' × ۲۳ + (-۱**)۱ برع" ۱۷-۱۱-۹٩ + ٤=‏ 


عير 


ا متسلسلة هى : عملية جمع لحدود المتتابعة. 
ای أضه : لای متتابعة (2, +ع ۰۰ وت 7 6 E‏ ۳۳ ) حيث لہ 3 ص“ 
» كر هو الف الذی حرتقي فهر من التتايعة. 


يكون :ع, +ع, دع + 5-5-5 و ۰ هی التسلسلة الرتبطة بهذه التتابعة. 


3 


> الدرس الأول ...7 


اكتب مفكوك كل من المتسلسلتين الآتيتين » وأوجد مجموع حدود المتتابعة المناظرة : 

0 رک (۱+م).. رك (م" + 

الل 

٥» ٤۲ ۳۰ ۲۰ ۱ = ([]بوضع م‎ 

2 رگ (۱ +م)-(۱+)+(۱ )۲+۱ +(6+۱) +(۱+م) -۲ +۲ +ع +ه + د" 
.*. مجموع حدود المتتابعة : (۲ ٤١ ۳١‏ ۰ ۰۵) = ۲۰ 

(]]آبوضم م ۳۰۲۰۱ ۵۰۶۰ ٩۰‏ 

(++ (+ e) + (+ "+ (+ T+ (+ + ۵ رک‎ . 


۱۰۳ - ۳۸ + ۲۲۷ + ۱۸ +۱۱ + + ۲۳ = 


2 مجموغ حدود التتابعة : (۳ »1 (Ac ۷ ۰ ۰ ١١6‏ = 


وهی المتسلسلة التى بها عدد لا نهائى من الحدود ويرمز لها بالرمز رك گر 
فا المسلسلة.. ۷ جع به دعر ١١‏ ای متت 
والتتابعة الناظرة لها : (۲ » 5 56 ۸۰ ۱۰ » مه ) حدها العام قوعي ۲ / 


ولذلك فان : ۲ + ع ++ ١١+‏ +..... - 3 
/ ۱ 


اکتب مفکوك کل من التسلسلتین الآتيتين : 


رک ((۱-۳)۲) ل کاس تست 
الحصل 
رک 6-۳( - )+ زج - 6 +((۳۴-) +((()*- )+ 22 
شد دو م 
KAL‏ رف #(جج ) پچ )+ ap e Jê TE.‏ 
ا ا اا ا ڪا 
مار @ 


استخدم رمز التجمیع گ ف كتابة كل من المتسلسلتين الآتيتين : 
(۱۳۱ ۲۷ +۲ ۳۷+ ۳ «ع +6 و + = 
۱ ۱ 
ov + + + + +۱+۳]۲[‏ 
الحل 
٠. [٩(‏ الحد العام للمتتابعة : (۱ ۲۷ ٤٠ ٤x۴١۳ × ۲١‏ »اه » چو ( 


عو ع + ) 


(“+0 امو 7 عي 7 ع2 76 56ح چ اج ۹ عي‎ TEK VO 
Ey 
اا‎ ١ & 05 
۲ = هو عر‎ ) n » + ۰ + ۰۱ ۳( : الحد العام للمتتابعة‎ 8 
کو ااه ۳ كادي‎ 8 
” الاج ل انه يق‎ + 1+ 3*7 


على المتتابعات والمتسلسلات 


[1] من أسئلة الکتاب المدرسی ه فهم ۰ تطبيق هھ مستویات علیا 


اسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

© © 622 المتتابعة الحقيقية هى دالة مجالها هو Se‏ 

۱ (1)ع (ب) ع" (ج) ص (د) ص 
(©) الحد التالی فى التتابعة : (۱ » ۲ » ؛ » ۷ ۱۱ ۰ ...) هو اس اس ان 

۱ ()۱۰ (ب) ۱۳ (ج) ۱۷ (د) ۱۸ 
ی ين : ( » 1 لل , هل .)هو EEK‏ 

| (1) 22 (ب) ۱۹ (ج) - ۳ (د) 32 
© الحد العاشر من حدود التتابعة : ١(‏ ۲۱ ۰ ۰۰۳۲ ۰۸۰ ۱۳ ...) هو ا 
(1) ۲۹ (ب) ۳۶ (ج) ۵۵ (د) ۸٩‏ 


(1) € (ب) گے (ج) ع (د)ع, 
© الحد السادس فى المتتابعة (عر,) حيث عر = ع هو ا 

1۳0 (ب) ۱۲ (ج) 1۲ () + 
© 3 الحد الرابع فى التتابعة (عر,) حیث ير - ده + ۲ هو میب ارو 

(5)1 (ب) 1 (ج) ۱٩‏ (د) ۱۸ 


© 3 الحد الخامس فى متتابعة الاعداد الطبيعية التى تقبل القسمة على ۵ هو OE‏ 


67 وم وص سس ا 


(1)ه (ب) ۲۰ (ج) ۲۰ (د) ۱۰ 
© 6 فى المتتابعة (ر,) حيث ےرہ , = نمحر » لهك ١‏ إذا كان : ع, = ١‏ 

فاخ زک تن 

(۱)1 (ب) ۲ (ج) ٤‏ (د) + 


(1۰) الحد الخامس للمتتابعة (ع,) حیث حر = (دم + ۱) (دمه + ۲) یساوی مامتها 


٩۰ ۵ )1( ۱‏ (ب) ٦‏ × ۸ (ج) 5 × ۷ (د) ۵ × ۷ 


الجمعاصر (الریاضیات العامة) م ۳ / ثانية ثانوی / التیرم الثانی 


(6) الحد الخالی من س فى المتتابعة : (4 - ٦‏ سن ,ا - ٤‏ جن ۲-۰ س » ...) هو SAKES‏ 


0 


(13) الخمسة حدود الأولى من المتتابعة (ر.) التى فيها عر , , = 0 تج ٩<‏ هی +« 
)٩۰ ۲۷۰۹-۰۲۰ ۹(۸(‏ (ب) ٩(‏ ۰۰ -۲۷-۰۰۹) 
(ج) ٩(‏ ۰ 2 27 د لپ 0 (د) )٩۰3 ۰۹-۰۰ ٩(‏ 


057 فى التتابعة (عر) إذا كان : ,<۲ » ور = عر “لہ 


فإن الحدود الخمسة الأولى هى ممه وا 
(۱()1 ¢ ۰-۰-4 +). (ب) (۲ -۱ 521١‏ حم) 
(ج) (۲ »۱ ۰۱-۰ ۰ -+۸) (د) (۲ ا ۱ ۱-6 مهم 


(©9) الخمسة حدود الاولی من المتتابعة التی فيها ع, ۱2 ۲ ۲۶ 2 عن > گم + گس 


لكل دم > ۲ هی دنه 

۰۰۲۰۲۰۱۸ ) (ب) ۰۸۰۰۲۰۱ ۱۱) 

(ج) ۰۰۰۳۲۰۲۰۱ ۸) (د) (۲۱ ۰۰۳۰ ۱۲) 

٭ (08) إذا علم أن (عر) متتابعة فیها : حمر = ع + عم + , + .۰+ حیث لم > ۲ 

EET‏ ی ام ار کت وه و مدید 

(1) صفر (ب) ۳۲ (ج) 16 (د) ۷۲ 
(9)) الحد العام لتتابعة (عر) هو عر < ۳ فإن الخمسة حدود الأولى فيها EE‏ 

(۳()1 ۰ ۰۰۰۰ ۷) (ب) (۱ ۲۰ » ۲ » ؛ » ۵) 

(ج) (۳ ۰ ۰۳۰۳۰۳ ۲) (د)( ۰۰۰ ۸۰۷) 
00 الحد النونی للمتتابعة : (۱ » 4 » ٩‏ ۱۱۰ » ...) هو مین 

(1) ۲~ (ب) ؟ لہ (ج) ۲“ (د) نما 
(1۷) الحد النونی للمتتابعة : (-۱ ۰ ۶ ۰.۱۱۰۹۰ ...) هو ۲[ 

(1)- یب (ب) (-۱) "مه (ج) (- یم" (د) -: ده 
© الحد العام للمتتابعة : ( ل » , ۲ , + » ...) هو ا 

(1) چگ 5 هی لت 
(٩؟)‏ 62 الحد العام للمتتابعة : ل - یی کا ات 

١-2 )1(‏ (ب) (۱۰)- ۳ توب (د) (۱*۶)۰۰۱ 


5 


(1) عر له ۱ (ب) ی - ۲ نم ۱ 


ع (د)ع- 2 
((۲) الحد النونی للمتتابعة : ( + » + » پل »۰ ...) هو عر = ره 

(م جل ۳+2 (م) ل (باسلج 
(۲۷) الحد العام لتتابعة الأعداد الصحيحة الزوجية الموجبة هو E‏ 

٤ )1(‏ لم (ب) ۲ لہ (ج) ”بم -۲ (د) ٤‏ له -۲ 
6۲ 02 قاعدة المتتابعة : ((۲ × *) » (5 × )١ ۵( » ) × ٤( » )٤‏ , ...) هی 595 

(1) (ه- )١‏ (د+ )١‏ (ب) لم (لم + )١‏ 

(ج) ۲ نہ (نہ+ ۱) . (د) (نم+ ۱) (نم+ ۲). 


9© فى التتابعة (؟ ۵۰ 4 6 6 ۰..) : 


آولا : الحد العام هو عر = ONE‏ 

(۲)1 له (ب) ٤‏ له ۲ (ج) لہ +۱ (د) مه-۱۰ 

ثانيًا : ی = AE‏ 

)1( (ب) ۳۲ (ج) ۳۶ (د) ۲۸ 

ثالثًا : رتبة الحد الذی قيمته ۵٩‏ هو ۳9 

(1) ۱ (ب) ۲ (ج) عم (د)ع.» 
(۲۵) فى التتابعة (۲ » ۶ ۱۱۰۸ » ...): 

اا موت SEES‏ 

(1) الم (ب) لہ +۱ (ج) ۲ (هم + ۱) 4 SY‏ 

انیا : رتبة الحد الذی قيمته ۱۳۸ هو یه 

(2)1, (ب) کب (ج) £„ E)‏ 
(۲7) فى التتابعة (ی,) حیث عر = ۳ مه - ١‏ إذا كان ع, ۷٤<‏ فان : م = ا 

(1) + ه (ب) ۵ (ج) ۶ (د) ۷۶ 
© عدد حدود التتابعة : (۱ » 4 ١5656‏ ۰ ...6 1۲۵) هو اج 

(1) ۲۵ (ب) ۱۲۵ (ج) 1۲۵ (د) ۵۰ 


(ج) ۱۵ 
(ج) ۱۵ 
(ج) ۶ 
(1) ۱۰ (ب) هه (ج) ۲۲۰ 
را 
9 220 مجموع المتسلسلة رگ ”سن = 5ض 
(۱)۲ (ب) ۳ (ج) ٩‏ 
9 قيمة المتسلسلة رک (ى" + + = nine‏ 
(1) ۱۳۷۰ (ب) ۳۷۲۰ (ج) ۱۶6۰۰ 
((۳) قيمة المتسلسلة 3 (-۱) “= ES‏ 
(1) صفر ۱ (ج) -۱ 


3 


(د) ۲۶۳ 


(د) ۱۲ 


(د) 1 


(د) ۳۸۵ 


(د) ۱۸ 


١ 69‏ + ۲ + ۳ + ع + و + ۰.۰+ ۲۰ پاستخدام رمز التجميع ٠=‏ ا 


۰ 2 2 ۳ 
(1) رك ۱ (ب) رک ما (ج) رك (+۱) (د) رگ 


٠١ +... + ۸ + ٦ + ٤ + ۲)۳۸(‏ باستخدام رمز التجميع = Ee‏ 
۴ ۳1 1 .۳ 
(أ) رك م (ب)رك ان (ج) رگ ۲ (د) رگ 
و الم 35 5 5 + ا + 7 باستخدام رمز التجميع = و هو و 
۸ 53 ۱ ۸ ۸ 
(ا) رگم (ب) رگ (ج) رگ ۲ ی (د) رگ 


٩ + + ۲ 9‏ + ۱۲ + .۰ باستخدام رمز التجميع = ERE‏ با A‏ 


رمق ٣‏ مارگ ۳۰۵ مارگ ۵ چ 
(۱ع) -۸-۱ - ۲۷ - 6 - ۲۱-۰۰۰ باستخدام رمز التجمیع = هس 
۳۳ نا 13 3 
(1) رگ من" (ب) رگ ما (ج) رگ ۲۲۱( (د) رگم 
9 62 التسلسلة : ه ١‏ + ه × ۲ + ه × ۲ + ... + ه ٠١‏ تکتب باستخدام رمز التجمیع 
بالصورة موس 
.0 ۱ ۲ 
(1) رگ ی (ب) رګ ه ى (ج) رک ر (د) رگم 
©2 + ل + + + 2 + + چ باستخدام رمز التجميع = ss‏ 
١ co ۱ ۲‏ 7 ۱ ۱ ۲ 
(۱)رک کی (۲) رگ س +۲ (ج) رگ کم (د) رگ 


کت انس چو عون ی ی او ی 
۰۰-0(" 2-0 
وهع-جمس ۳ |وی لا 


= 2 
لہ 


| 60 اكتب الستة حدود الأولى لكل من المتتابعات الآتية : 

۲ متتابعة الأعداد الزوجية التى تبداً بالعدد‎ )١( 

(۲) متتابعة الأعداد المحصورة بين 7١ » ٠١‏ والتى يقبل كل منها القسمة على ۳ 
(۳) متتابعة الأعداد الفردية السالبة التى تبدأ بالعدد ١-‏ 

(؟) متتابعة الأعداد المحصورة بين ۵۱ » ۸۱ والتى يقبل كل منها القسمة على ه 


3 


ی 
=A ©‏ -\ (الی خمسة حدود ابتداءٌ من حدها الأول) 


00 ۲-۷ (الی عدد غیر منته من الحدود ابتداءٌ من حدها الاول) 
© دنم" (الی خمسة حدود ابتداءٌ من حدها الأول) 
© عر ديه" (إلى عدد غير منته من الحدود ابتداء من حدها الثانى) 


اكتب الحدود الستة الأولى للمتتابعة (عر,) المعرفة كالآق : 
0 ۰ عر ٢‏ عر لکل نہ ١>‏ 

© = و کر = جد لكل به > ۱ 

٢ ۰2۸۶ ۰ ©‏ گرگ + ع لکل د ک۷ 


اكتشف النمط ثم اكتب الحد التالى : 
(6 ۲ ۰ ۱۱۸۰ » ۱5 » ... (0) ۵ ۱ ۳ ۱۰ ۰ ۱۰ : ۱۵ » ... 
VO‏ ۷ ۶ ۸۵ ۱۱۸ .مه © و +۰ + ل ل لل . 
(۵) ۲۵ » ۲۰ » ۲۵ » 8۰ » 8۵ » ... | 60 ۵ ۵ ۰۸۹۸ ۰۷۳ ۷۷ ۰ ۸۱ ... 
TEDW‏ ۱-۰ ۰ ۱۲ ۲۶-۰ »2۸ » ... ( -۱ 6 ۲ 6۲-6 ۶ ۵-6 6 .د. 
اکتب مفكوك کل من المتسلسلات الاتية : 

۸ 
© ۵ رک (۱)+ء ) ا 3 (()*7) 

١ مي‎ E 

A aS‏ و ۱ (م)) 


اكتب مفكوك كل من المتسلسلات الآتية » ثم أوجد مجموع المفكوك : 
0 رئ, ۸ معت 0-9 


© - ر( © ر( +۱) 


لكا 


۱ | 3 اکتب مفکوك کل من المتسلسلات الآنية » ثم آوجد مجموع المفکوك وتحقق من صحة الناتج پاستخدام 


الالة الحاسبة : 
0 رک (ض + ىك ) ©$ (۲ عي + ۲) 
OO‏ اوق ال | ور(" 


6| اکتب امتسلسلات التالية مستخدما رمز التجمیع : 
وه امعد دوه اج +۸ ۱+۱۵ +۲۰ + Yo‏ ...+ مع 


0 
ی‎ ERE ETO 


| £3 الربط بالرياضة : 1 

یمارس کریم تمارین اللياقة البدنية لدة ۸ دقائق فى الیوم الأول ثم يزيد الفترة بعد ذلك بمعدل دقيقتين يوميًا . 
(©) اکتب الخمسة حدود الأولى لهذه التتابعة. 

(7) آوجد الحد العام لهذه التتابعة. 

(۳) آوجد الزمن الذی یستغرقه کریم فى الیوم السابع. 

(6) فى أى يوم سیکون الزمن الذی یستغرقه کریم نصف ساعة ؟ وضح إجابتك. 


والصف الثانی على مکعبین والصف الذی يليه على ثلاثة مکعبات وهکذا. عبر عن عدد الکعیات الستخدمة 
فى بناء الهرم باستخدام رمز التجمیع گ إذا علم أن الهرم یتکون من ۱۰ صفوف » وأوجد عدد الکعبات. 
۰ مکفیّا» 


| 3 الربط بالهندسة : 

یمثل الشکل القابل ما متساوی الاضلاع » طول ضلعه 

۲ سم نصفت آضلاعه الثلاثة » ورسم الثلث الداخلی وقمنا بهذا النمط مرة 
أخرى حتی حصلنا على ثلاثة مثلثات بما فیها المثلث الاول. 

(]) اكتب متسلسلة محیطات الثلاث مثلثات باستخدام رمز التجمیع. 

(۲) آوجد محيط الثلث الرابع. 

(©) آوجد بالسنتیمتر مجموع محیطات الأربع مثلثات الأولى من هذا النمط. 


7 
المتتابعة الحسابية هی التتابعة التى يكون فيها الفرق بين كل حد والحد السابق له مباشرة يساوى مقدارًا 


ثابتا يسمى أساس التتابعة ويرمز له عادة بالرمز (ء) ای أن ۶< ور .- ير لكل نه3 ص* 


مثان @ 
بين أى المتتابعات الآتية يمكن أن تكون متتابعة حسابية وأيها ليست حسابية وأوجد أساس كل متتابعة حسابية : 


۰٩ °) | ۱‏ ۱۳ ۰ ۱۷ ۰ 0608 
e = ۱۲-6 ۱۵-6 ۱۷-0‏ 
١ ١ ER‏ ۱ ۱ ۱ 
8( ؛ < ۰( cge‏ 0% ۱ 
إن عض ساكب قي کے غ د چ بن التتابعة حسابية وساسها - ؛ 
لب تين جو اك رح ريك ۲ ا التتایعه حسابية واساسها = ۲ 
A ۱‏ نسح لا عبارو هم O I‏ 
لب ۹ 5 1 i‏ حح ع ۸ 8 3 
ع.-ع EE‏ .۰ المتتابعة ليست حسايية. 


ع 


بين أى المتتابعات الآتية تکون متتابعة حسابية وأيها ليست حسابية وأوجد أساس کل متتابعة حسابية : 


[1](عی) = (۲ مه ۲) 2.)- (۲ ۸ -۱) لا ت.) = (۳۲) 

الحصل 

لعرفة ما إذا كانت التتابعة (عر,) تکون متتابعة حسابية أم لا نوجد عر,, , - عر فإذا كان الناتج یساوی 

مقدارًا ثابتّا كانت (, ) متتابعة حسابية وكان هذا القدار الثابت أساسها » بینما إذا كان الناتج لیس بمقدار 

ثابت فان (ى) ليست متتابعة حسابية. 

0 ۰۰ ار - گر = (۳ (لہ+ -۲) - (۳ دم- ۲) = ۳ دم + ۳ ۲ - ۲ رہ+ ۲ = ۳ = مقدار ثابت 
.*. (گرر) = (۳ دم ۲) متتابعة حسابية آساسها = ۲ 

ری حر = (۲۷ (نه+ ۲)۱ -۱) - (۲ یب -۱) = ۲ با + ٤‏ رہ+ ۲-۱-۲ بر + ٤ = ١‏ بم+۲ 
وهذا لیس بمقدار ثابت لأنه یعتمد على قيمة ده .*. ( ع ) = (۲ ده -۱) ليست متتابعة حسابية. 


#۳ ۰ ۲ )۱- T= م‎ - ۰۲-8 


وهذا ليس بمقدار ثابت لأنه یعتمد على قيمة له . (هى ) = (۳۳) ليست متتابعة حسابية. 


( ملاحظة 
التتابعة الحسابية هی دالة من الدرجة الأولی فى نم حیث بم3 ص ویکون معامل لهو أساس التتابعة 
أو دالة ثابتة مجالها ص ویکون أساسها = صفر ففی الثال السابق : 

5 (2ر ) = (۳ دم- ۲) متتابعة حسابية لآن (عر,) دالة من الدرجة الأولی فى لہ وأساسها و = ۲ 
[§] (ع ر ) = (۲ ن - ۱) متتابعة ليست حسابية لأن (عرر) دالة من الدرجة الثانية فى له 


۸4 المتتابعة التزايدية والمتتابعة التناقصية 
التتابعة الحسابية (ر,) تکون : 
ه تزايدية إذا كان أساسها موجيًا أى ء > ۰ مثل المتتابعة (ه » ٩‏ ۰ ۱۳ ۰ ۱۷ ۰ ...) التی أساسها و = ۶ 


ه تناقصية اذا كان أساسها ساليًا أى ء < ۰ مثل المتتابعة ٩(‏ » ۰۰۷ » ۲ » ...) التی أساسها و = -۲ 


| إذا كان ء = صفر فان التتابعة ثابتة مثل التتابعة (ه » ۰ » ۵ » ۵ » .. 


المعاصر (الریاضیات العامة) م 4 / ثانية ثانوى / التيرم الثانی 


حيث ان التتابعة الحسابية هى دالة من الدرجة الأولى فى له (أو دالة ثابتة) ومجالها = ص لذلك تمثل بيانيًا 


بنقظ علی استقامة واحدة. 


مثل بيانيًا الستة حدود الأولى من اهتتابعة الحسابية : (©ر ) = (۲ دم- ۲) موضحًا مجال ومدی التتابعة. ۱ 
الحل 

مح عع ولاك السسر ۰ عبد( معدواء عم مم معدم 

o=-()= ۰‏ ۰ يرع ؟(ه)- 5د اا ا ع؟(- ١‏ -: 

.". الستة حدود الأولى من المتتابعة تمثل بالنقط : 
ESN‏ مم مومع قم 
)0<( < )<1( 

وتمثل بيانيًا بالشكل القابل : 

مجال التتابعة = (۱ ۲۰ ۳١‏ , ؛ »...£ 


بح بط 


مدی التتابعة = (-۱ ۰۱۰ ۰۲ ۵ » ...1 


ا الحد العام (النونی) للمتتابعة الحسابية 
إذا كانت ( ر ) متتابعة حسابية حدها الأول = ؟ » أساسها =ء 
فان الصورة العامة للمتتابعة الحسابية هی : )8 ۶+۲ ,+ ۲ و »۱۲+ ۳ » ih‏ ( 


ای أن : ی -؟ » كي =+۶ » شم = +۲ ءوهكذا ... ونلاحظ فى هذه الصورة أن معاملء يقل دائمًا 
واحد عن رتبة الحد وعلیه یکون : ع,, +۶۲۶ شري =+ ۶۷٤‏ » وهکذا... 


ومتها نجد أن الحد العام (النونى) للمتتابعة الحسابية هو 


فمفلا : فى التتابعة الحسابية (۵ » ٩۰۷‏ + ...) يكون ۴= ه٠‏ » ۲-۶ 


ومنها فان الحد العام ر = ه + (لمه- ۱) ۲۷ »£ <ه + ۱۳۶۲۷ ۰ عرب ده +۷۱۱ ۲ - ۲۷ 


> الدرس الثانی ...1 
ومما سبق فانه 
إذا كانت التتابعة الحسابية منتهية وعدد حدودها = لهفإنه يرمز لحدها الأخير بالرمز ل 


7 حيث : ل = + (له- 10 


وتکون الصورة العامة للمتتابعة الحسابية فى هذه الحالة على الصورة : 


(۷ ۶+۲۰ ۲+۲۰ » ۰ ۲-6 ول -۶ ۰ ل) 


[[ لإيجاد رتبة الحد الذى يساوى قيمة معلومة سس نضع ب 
| ؟ | لإيجاد رتبة أول حد تكون قيمته أقل من قيمة معلومة سس نضع 
7۳ لإيجاد رتبة أول حد تكون قيمته أكبر من قيمة معلومة سس نضع 


(] لإيجاد رتبة أول حد موجب فى المتتابعة الحسابية نضع 
[8] لإيجاد رتبة أول حد سالب فى المتتابعة الحسابية نضع 


([5 الحد الذی ترتيبه له من النهاية هو الحد الذى ترتيبه (نه- له )١+‏ 
من البداية حيث له عدد حدود التتابعة 


مار © 

فى التتابعة الحسابية ۸٩ » ٩۲ » ٩۵(‏ » .....) أوجد : 

(۱]قيمة ع, | ؟] رتبة الحد الذی قیمته 14 
(۳] رتبة أول حد سالب. (ع] رتبة أول حد تقل قیمته عن ۲۵ 
الكل 

5-56-5955 - ۶6 ۹۵ = ۰ 


(1]ع, = + 0ء = ۹۵ + ۵ ۳-۱۷ = ۸۰ 


۲ بوضع گر = ۱۸ .:. ۲+ (م- ۶)۱ = ۱۸ 
٥ ۳‏ + (یہ- ۱) × -۲ = 1۸ .° ۹۵ ٩۸ ۰. A= +a‏ - ۲ وم- ۸" 
و -۲ وورح-.؟ .. لمح ۱۰ سا 


۱ 
1 


[۳] بوضع بي < . .. ۲+ (یمه- )۶< . 
,", ۹۵ + (قم-۱) ۲-۰۷ < . .2 ۹۸ - ۲ لم< . - وم < -۹۸ 
۰ ۳ ۰ 
<A <.‏ ۳۲ .*. أول حد سالب هو عم 

أ بوضع ےہ < o‏ .. ۲+ (لم- ۱)ء > ۲۵ 
۰ ۹۵ + (لم- ۱) × -۲ > ۲۵ .*. ۹۸ - ۲ لم< ۲۵ .. ۲ >a‏ -۷۲ 
۰ 2 0 ۵ 5 = صر مه ۰ 
> > 55 .“. ول حد قيمته تقل عن ۲۵ هو € ر 

مثال © 


فى اطتتابعة الحسابية (-۶۲ » -۳۹ » -۳۲ , ...۰۰ ۲۱) 


[1] آوجد عدد حدود التتابعة. [ ؟] آوجد رتبة وقيمة أول حد موجب. 
(۳] أوجد قيمة ع, من النهاية. | ؟] هل یوجد حد قيمته ١١-‏ ؟ 
الحل 
Ned 6 Fat FIG 6 6۲ ۰‏ 
90 ۰۰ ل ۲+ م- ۶)۱ ,* الاح سكع + (هم- ۱) »ام 

۰ ۲۱ < نوع + انم E‏ و را ۸ ۱۳ رت ترش 


۰ عدد حدود التتابعة ۱۳۲ 


(؟آبوضع عي > . ۰ ۲+ هه ۶)۱>. 
,*, للع + (رم- ۱) x‏ ۲ >. .. -۵ + الم > . ۰ ۲ له> ۵؟ 
۰ له > ۱۵ E‏ ول عد موجب هو , 


o ۰‏ =+ 2۶۱۵ -۲ع + ۱۵ ۷ ۳ < ۳ 
(۳] بكتابة حدود التتابعة من النهاية یکون حدها الأول = ۲۱ وأساسها = -۳ 
.*. ع من النهاية +۲۱۶۸ +۸ 2۲-۱ ۲۱ - ۲۶ = -۲ 
حل آخر : 
ع, من النهاية = عم من البداية = عي من البداية 


ب ع من النهاية = ؟ + ۶۱۳ 2 -۲ + ۱۳ × ۳ < -۳ 


[2] بفرض أن مر ٤۲-2. ۱۱-2 ۶)۱ (+ .“. ١١--‏ +(به- ۱) ۱۷-۳ 


يم - 6۵ + اروك -۱۱ 7 = 2 ۱ و ص+ .*. لا يوجد فى المتتابعة حد قيمته ١١-‏ 


aj 


۳ ii اتدرس‎ > 


إذا كانت المتتابعة (۱۷ » سس » ..... > ص » ۷۱) متتابعة حسابية وكان ۳ س = ص + 5 


فأوجد قيمة كل من : بس » ص 
الحل 
٠‏ المتتابعة حسابية .. الاساس = مقدار ثابت 


حن ۱۷ = ۷۱ ماص .٠.‏ عن + ص = ۸۸ ۱( 
» .۰ ۲ سن = ص + ۶ (معطی) نب خی -اهن << و 03 
ویجمع (۱) » (۲) : .. 4 سن 2 ٩۲‏ ی 

وبالتعویض فى (۱) : رق ص 2 ٩۵‏ 


۱ تعيين المتتابعة الحسابية 


« القصود بتعیین التتابعة الحسابية هو معرفة كل من حدها الأول وأساسها حتی یمکن تکوینها. 


الحصل 

یی 2 (۱ * إذا كان : ىن 
۱۱-۶۲ )۱( ت قا ا 

ANE‏ ا 

۰ + ۵و2 ۲۰ )۲( 

ویطرح (۱) من (۲) : :. ٩-۶۳‏ 2۶ ۳ 
وبالتعويض فى (۱) : ا ا ۳ ۱۷۷2 Go‏ ۱۳ <ا۵ 
.*. التتابعة هی (۵ » ۸ ١١»‏ > .....) 


متتابعة حسابية فیها عم +ع ۲۵ ۰ كم + ع + ع = -ه؛ آوجد التتابعة. 

الحل 

Y= (s+) + (s+) ۰ FERE 

٤ +۲ ۲ ۰,‏ ۶= ۲ وبالقسمة على ۲ +۱2۶۲ )۱( 


۱ 
11 


داكن ی دسوة .*. )8+ (6o‏ + )61+8( +(؟+/اى)ع-مءع 

.*. ۲۲+ 40-2۶۱۸ وبالقسمة على ۲۳ .. +2۶ -۱۵ 0( 
وبطرح (۱) من (۲) : ف ۱-6 فى و < ماع 

وبالتعویض فى (۱) : ۱-۸-۰ ٩-۱‏ 

اليم هل ٩(‏ ۵6 ۰۱۰ سا 


متتابعة حسابية مجموع حدیها الرابع والخامس ۲۲ والنسبة بين حدیها التاسع والرابع عشر ۲ : ۳ أوجد التتابعة. 


الكل 
و + ۲۷ ,۰ Y= (s€ + (+ (s+)‏ 
۷ ف )۱( 
Lk ۲‏ ۳ 6 
یت ۴ ۲۴ ۵ ۳ 
۰ ۲۳+ ۲-۶۲۶ +۶۲۱ ۶۲2 0( 
وبالتعویض من (۲) فى (۱) : ۰ ۶۶+ 2۶۷ ۲۲ 
.. 2۶۱ ۲۲ <۲ 
وبالتعویض فی (۲) : =f.‏ بت التتابعة هی o‏ ۰ ۰۸۰ .....) 


متتابعة حسابية حدها الثانی خمسة أمثال حدها السادس » مجموع مربعی حدیها الأول والرابع ۶۰ فما هی التتابعة ؟ 
الحل 

واه اس عي ... 2+۲ ه +٩(‏ هع) 

.“. -غ!- ”وى ۶1-۲ ۱( 
(ST +) + ۲ .. 8.0 < LE o‏ = ۵.؛ )۳( 
وبالتعویض من (۱) فى (۲) : .*. (-ع)" + (-۱+ ۲ع)" - ۰۵ 

:0 يووا tee‏ مه = 6۰۵ ۷ و 
وبالتعويض فى (۱) عن ء = ۳ ۰ ۱۸-2 

.“. التتابعة هی (-۱۸ 6 -۱۵ » -۰۱۲».....) 


ناتم وز فی فى (۱) عن ع دحم ,۰ ۱۸-۲ .*. التتابعة هی (۱۸ ۰ ۱۵ ۸ ۱۲ .....) 


٠  یناثلا الدرس‎ > 


۱ إذا علم مجموع ثلاثة أعداد فى تتابع حسابى يفضل فرضهم على الصورة : (؟ -ء (s+‏ 
| ؟ | إذا علم مجموع آربعة أعداد فى تتابع حسابى یفضل فرضهم على الصورة : 


GETEFEEFTES EES) 


ثلاثة أعداد تكون متتابعة حسابية مجموعها ۲۱ وحاصل ضربها ۲۳۱ أوجد هذه الأعداد. 


الل 

بفرض أن الاعداد هی : ۶-۴ ۴۲ ۱+ ,۰ (؟-ى) ++ (s+)‏ ۲۱ 

7-14 .. ۲۱۲ ۳ ۶ 

۰ ۰۰( -ع) (s+)‏ ۲۳۱ بر( iB ETE‏ 
وبالتعویض عن ؟ ۷ TSO‏ 

Neg ۲۳ 2 ۲۶ 4‏ دضع 
وعندما ۶ = ٤‏ الامجان هی : ۶۲ ۱۱:۷ 
وعندما و = ٤‏ -. الاعداد هی : ۱۱ ۳۰۷۰ 


الوسط الحسابى لعدد محدود من الأعداد يساوى مجموع تلك الأعداد مقسومًا على عددها. 


فمقلا : الوسط الحسابى للأعداد ه » ۷ ۰ ٩‏ » ۱۱ هو 5 +523 خلا دم 


+ 


* وبالتالى : الوسط الحسابى للعددين ؟  »‏ يساوى أى نصف مجموعهما. 


۲ 
فمثلا : الوسط الحسابی للعددین ٩ » ٤‏ یساوی أ3 = ه 


۱ 
1 


ماد 9 


عددان الفرق بینهما ۲ ووسطهما الحسابى ۷,۵ أوجد العددین. 


الحل 

نفرض أن العددین هما ؟ » س حیث ؟ > ی 2 ۳ )۱( 
و اد ورب 2+۴ ۱۵ ۲( 
ويجمع )١(‏ » (۲) ينتج أن : ۲ = ۱۸ .*. 9-1 وبالتعویض فى (۱) 

لت" .*. العددان هما 5 » ٩‏ 

مثا وي 

عددان وسطهما الحسابى ۱۳ » حاصل ضربهما ٠۹۸‏ أوجد العددين. 

الكل ۱ 

نفرض أن العددين هما س » ص حل ع ے ۱۳ 

.:. س + ص = ۳۲ .. ص = ۲۱ - سس )۱( 
س ص = ۱۹۸ 2( 
وبالتعویض من )۱( فی )۲ ع سس (595:.-جن) As‏ 

قن سن اا +۱۹۸ > . .. (س -۱۲) لس - ۱۶) = . 

,۰ س = ۱۲ ]مس = ۱۶ 

وبالتعویض فى (۱) : .“. ص = ۱۶ » ص - ۱۲ .". العددان هما ۱۲ م ١5‏ 

7 ادخال عدد محدود من الأوساط الحسابية بين عددین 

إذا كانت ؟ » ب كميتين معلومتين وأريد إدخال نہ من الأوساط الحسابية : سن »سر » سرپ » ... » سار 


بیتهما قانه يتقح لنينا متتابعة حسابية حدها الأؤل ؟ وضد عدودها يم وحدها الأغیر باك ع 
وتکون التتابعة على الصورة : (؟ »سن » سرپ » جني » ... » سن رر »س) 


مثال 3© 

أذخل آحد عشر وسطا حسابیّا بين ۵ -۱۱ 
الكل 

بإدخال ۱۱ وسطا حسابيًا بين ۲۵ » -۱۱ نحصل على متتابعة حسابية مكونة من ۱۳ حدًا 
حيث ؟ - ۲۰ » عب 1١1١--‏ 2 

.؟. -۱۱ < ۲۵ + ۶۱۲ لع ا 


له + ۲ 


ب- ۱ 
+ ۱ 


5 -۱۱ - ۲۵ 
ان اق بو ح د 


7-5 


| فان أساس المتتابعة ۶ = 
.٠.‏ الأوساط هی (۲۲ ۰ ۱۹ ۱۱ ۰ ...۰۰ -۸) ۱ 


لكا 


عند إدخال دمن الأوساط الحسابية بين ؟ » ب 


ابخال مرخ أوساط حسابية بين ؟ » ل تکون التتابعة الحسابية هی : 
( ۶+۲۰ ۲+۱ .... » ل-۲ ول -۶» ل) ویکون : الوسط الأول = ع =۴ +ء 

» الوسط الثانی = ی ؟ + ۲ ء وهکذا ... » الوسط الأخير = ل -ء » الوسط قبل الأخير = ل - ۲ ء 
وهکذا ... » مجموع أى وسط ونظیره من الطرف الآخر = ؟ + ل 

ای أن مجموع الوسطین الأول والآخيز ١=‏ + ل ومجموع الوینتلین القانی وقیل الاخیق ابن 
مثال © 
إذا آدخلت عدة أوساط حسابية بين العددین ۰۱۳۰ ۳ وکانت النسبة بين مجموع الوسطين الأولين إلى مجموع الوسطین 
الأخبرین ۱۳ : ۳ فما عدد هذه الأوساط ؟ 

الحل 


نفرض أن التتابعة (۳۵ » ۳۵ +۶ ء ۳۵ + ۲ و » ... ETT‏ ۳۳:9۴ 


۱4 _ ۶۳ +۷۰ . ۱5 ۶۲ +۲۵ 4+۶۲ .. 
E SES ۴ ۲-۳ + ۶-۳ 
۲- 2 ۱۱۶- < ۶ ۵۷ ۰ ۶8۸-۹12۶4۲۱۰ ۵ 


٠.٠‏ ل< + (له- ۶)١‏ حيث ل الحد الاخیر » دم‌عدد حدود التتايعة. 


(N=) + ۲۵ 2 ۳۳‏ ۲-۰ عع ۵ات ارب 


رضت ۱۷ حدا. و عناد الاوساط = ۱۷ - ۲< ۱6 وسطا: 


٭ إذا كان : (؟ »س » ح) فى تتابع حسابی فإن : 
[7] (؟ + له »ب + لع ء ح + ك) فى تتابع حسابى » (؟ - لے »س - لے » ح- ك) 
فى تتابع حسابی أيضًا. ۱ 
٩(۲(‏ ك »ساك » < لع) فى تتابع حسابی آیضا. 
+ إذا كانت (, »سم 
, »حم » ...) متتابعة حسابية أساسها (ى,) 
| فإن:(! + ا »سم +سم »حم + ح, » ...) تمثل متتابعة حسابية أساسها (ى, +ی) 


وج › .<( متتابعة حسابية أساسها ‌ی) 


وکانت ٩)‏ »)بإب 


الهمعاصر (لریاضیات العامة) + ۰ / ثانية ثانوی / التيرم الثانى 


[ من أسئئة الکتاب المدرسن 


اسنلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
تمارین على المتتابعة الحسابية وتعیینها 
۲۱ 0 3ع جمیم المتتابعات الآتية يمكن أن تكون حسابية ما عدا المتتابعة SEES‏ 


۱۵۰۱۱۰۷۰ ۳()3( 


E 
(ج) ( + <2 2 < 2 و‎ 


© جميع التتابعات الآتية حسابية عدا 


(1) (۷ یم ه) 


(1) (عر) -  (‏ ) 
(ج) (ی) =( 2 هه+ ۲)) 


(1) گر + عر , = مقدار ثابت. 


(ج) یت ۱ + عي > "عن 


(ب) (۶۳ - ۷ ) 
© © التتابعة الحسابية من بين التتابعات الاتية هى 


© التتابعة (ع,) تکون حسابية إذا وفقط إذا كان 


»فهم_هتطبیق 5 مستوياتعليا 


(as 6 ۲۲-6 ۱۹-6 ۱۵- ¢ ۱۱-( (ب)‎ 


١١ 153 ۲۱‏ 1 
(د) ( 3 ا ی وا ند 


(د) (۲ س( 


(ب) (ر) = ((مم+ )")١‏ 
(د) (ع) < ( کت ) 


= 2 
رم جاريم + ۱ 


سوه 


© (2) الحد العام للمتتابعة : (؟ » +۶ ۲+ ۲ » ...) هو 7۳ 

(۶)1 /م+ و - ۲) (ب) + مه و (ج) ؟ + (دمه+ ۱) ۶ (د)ءبه+ ( -ع) 
© (6 المتتابعة الحسابية (۳ » ۰ » ۷ » ...) حدها النونى يساوى وی 

(1) ۲ له (ب) ۲ لہ+ ۱ (ج) ه دم ۲ (د) ۲ لہ 
© 00 2 اذا كان : ۲ + ١‏ ۰ ۱-۴۰ ۱۰۰+ ۲ ثلاثة حدود متتالية من متتابعة حسابية 

RSE ۲: فان‎ 

(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۵ 
© () |ذا كانت : (۲۹ »سس » ...۰ ۲ س » ۹۵) متتابعة حسابية فان :س = ین 

(1) ۲۱ (ب) ۳۱ (ج) ٩۹۵‏ (د) ۱۲۶ 
© © اذا كانت : ۳۳ ۰۲۰ ۲۶ »ب حدودا متتالية من متتابعة حسابية فإن: س = ۲۹ 

۲۶ (پ) ۳۱ (ج) ۱۸ (د)‎ I(T) 


() إذا كانت : (س ۽ ص ؛ ۲ من + ص ؛ مسن + ۲ ص + ۲ + هتتایعة اة 


فان : س - ص = مي o‏ 1 ل 0 ۱ 
i,‏ (ب) -۲ (ج) ۲ (د)1 
((1) عدد حدود التتابعة : (۲ ۸۰ ۰ ١5‏ ۰ ... » 1۸) یساوی ا 
(۹)1 (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۱۱ 
9 الحد الأخير فى التتابعة الحسابية التی حدها الأول ۳ وأساسها ه وعدد حدودها ۲۵ حدًا 
یساوی eS‏ 
(1) ۱۱۳ (ب) ۱۱۸ (ج) ۱۲۳ (د) ۱۳۸ 
(©)) الحد العاشر فى التتابعة الحسابية (۳۳ » ۱۲۷ ۰ ۲۷۷ » ...) یساوی مه 
(i)‏ ۲۶۳۷ (ب) ۳۰۰۲ (ج) ۳5۳ (د)۳۲۷؟ 
9 قيمة الحد الأوسط فى المتتابعة (۲ » ۰ ۸۰ » ... » ۱۲۸) هی eme‏ 
(۲۲)1 (ب) ۶۳ (ج) 15 (د) ۲۷۹۰ 
(0]) فى المتتابعة الحسابية (۱۲ » ٠١» ١5‏ » ...) فإن رتبة الحد الذى قيمته ۱۰۲ هو 200 
A TA‏ (ج)ا عم (د) عم 
(1) رتبة الحد الذى قيمته صفر فى التتابعة الحسابية (۲۲ » ۲۰ »۱۸ » ...) هى ens‏ 
(۸)1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) ۱٤‏ 
(1۷) قيمة ع ,, من النهاية فى التتابعة الحسابية )11١- » ... ۰ ۱۱ 4 ۱۵ » ۱٩(‏ تساوی ی 
(1) حم (ب) -9 (ج) -۱ (د) ۳۷ 
© متتابعة حسابية عدد حدودها ۲۰ فإن الحد الرابع من النهاية هو الحد عت مو الات 
(1) ۱۵ (ب) ۱۱ (چ) ۱۷ (د) ۱۸ 
)1٩(‏ رتبة أول حد قيمته أصغر من -۱۸۰ فى التتابعة الحسابية (14 » 7١‏ » ۵۸ » ...) هی ESA‏ 
(1) ۸۱ (ب) ۸۲ ۱ (ج) ۸۳ (د) ۸۶ 
(۲۰) قيمة أول حد قيمته أكبر من ۱۰۰۰ فى حدود التتابعة الحسابية (۷ ٩۰‏ ۰ ۱۱ ...) هی بط 94 
(1) ۱۰۰۳ (ب) ۱۰۰۶ (ج) ۱۰۰۵ (د) ۱۰۰۲ 
(۲۱) رتبة أول حد موجب فى التتابعة الحسابية ٤۸-(‏ » -۵؛ » ٤١‏ » ...) هو a‏ 
RE) WAE TAO A‏ 
(۲۷) رتبة آخر حد سالب فى المتتابعة الحسابية (-۲ » -0۷ » -۵۲ » ...) هو EE:‏ 
EC E‏ (ج) ع ی EC)‏ 
9© رتبة آخر حد موجب فى التتابعة (۲۸ » ۲۵ » ۲۲ » ...) هى م0 
A A‏ الات (د) ۶ 


دوب وود التتابعة الحسابية (۳۶۱ » ۰6 ۲۲۷ » .. er‏ ما 


(1)-6 (ب) -۲ (ج) -۲ (د) -۱ 
(۲۵) إذا كان ع ر = (۲ ۵۰ ۸۰ ۰ ... » ل) هی متتابعة حسابية وکان الحد السابع عشر من 

البداية هو نفسه الحد السابع عشر من النهاية فان : = و 

(1) ۹۸ (ب) -۹1 (ج) ۱۱ (د) ٩۹0‏ 
((۲) إذا كانت (ع رر) متتابعة حسابية فیها عم -ع, -۱ » عم = ٠١‏ فان قيمة أول حد سالب فى 

المتتابعة تساوی EET‏ 

(1)-ع (ب) -۲ (ج) -۲ (د) -۱ 
(۲۷) رتبة أول حد قیمته تزید عن ۱۰۰ فى التتابعة (ع رر) = (۲ + ه لم) هی دامن 

(۱۹)۱ (ب) ۲۰ (ج) ۲۱ (د) ۲۲ 
(۲۸) التتابعة الحسابية التى حدها الأول = ۶ وحدها الخامس = ۲۰ هى nn a‏ 

#۹۷ O )... ۰۱۲ ۰۸ £) () 

(ج) (۶ » ۲۰ ۰۳۱۰ ...) (د) 8 » ۲۶ » 26 ع ...) 
)۲٩(‏ متتابعة حسابية حدها الأول = ه » عر = عر +۳ فان حدها الخامس = نویه 

(1) ۱۲ (ب) ۲۰ (چ) ۱۷ (د) ۱۹ 
(۳) إذا كان : (گر,) متتابعة حسابية فیها ع, ۲ » مي = ۸ فان التتابعة هی ۳۹( 

(1) (-۱۰ ۶-۷-6 6 ...) (ب) (۸ ۵ ۰ ۲ » ...) 

(ج) (-۱6 سكا سك ...) (د) (-۱۰ ۲-۰-۰ ...) 
(۳۱) إذا كان ع , من متتابعة حسابية هو ۱۲۹ » ع , منها هو ١5١‏ فإن رتبة الحد الذى قيمتة ٠١١‏ 

هى 01110 

(۴)۱ (ب) ٩‏ (ج) ۱۰ (د) ۱۲ 
(۲۱) متتابعة حسابية حدها السادس = ۳۶ » مجموع حدیها السابع والتاسع یساوی ۸۸ » فان رتبة 

أول حد قیمته أكبر من ۱۰۵ فى هذه التتابعة هی ب hos‏ 

(1) ۱۶ (ب) ۱۱ (ج) ۱۸ (د) ۲۱ 
ET 2۳ a‏ ۱ ۱ ف کا 500 

و 5 4 

)+ (ب) ج (ج) + (د) 2 
9 فى أى متتابعة حسابية (©2 نر ) يكون هش د کیو کو e‏ 

(۲)1 (ب) ۳ ۳ (چ) ۶ (د) ۵ 


(۲۵) متتابعة حسابية فیها عر =" ۰ ع = فان أساس التتابعة (ء) = an‏ 
(1) م۲ +بم-۲  .‏ (ب)م+م (ج) - م - وم (د) -م + یم 
((۲) فى متتابعة حسابية |ذا كان : ع,, = ۷۳ ۰ عم < ۱۷ 


فان رتبة الحد الذى قیمته صفر هی 


meen 


٩۱ (د)‎ ٩۰ (ج)‎ ۸٩ (ب)‎ 8(7) 

€9 إذا كان : (عر) متتابعة حسابية أساسها (ء) فان : و < rn‏ 
سم < اس ۳ 

2 ان 1ص ما اه ردان 
€ إذا كان : عر = ۱۵ - ۳ مه فان أول حد سالب فى المتتابعة (عر) هو E‏ 

(1) ۳ فاگ ات (د) گ, 
)۳٩(‏ التتابعة الحسابية التی مجموع حدیها الخامس والعاشر یساوی ۲۰ » حدها السابع یساوی ثلاثة أمثال 

حدها الرابع هی میت تین 

([)(۳ ۱۳۱ , (ب) (۰۱ ۰۰۳ » ...) 

(ج) (-۱ ۲۰ ۰۰ ...) (د) (-۳۲ ۱۰۱-۰ + ...( 
(۰ع) المتتابعة الحسابية التی حدها الأول = ۸ وفيها ےہر = ۳ ع رر هی ت 

Cae WENE )... ۰۸۰۱۱۰ ۲۶( )1( 

Cate Nee). Ce E e ۸ 


(۱ع) فى أى متتابعة حسابية الوسط الخامس هو الحد 111717 
(1) الخامس. (ب) الرابع. (ج) العاشر. [ى ۲۹۹ 
© 63 إذا كان : ؟ »ب وسطین حسابیین بين س » ص فان : سحت - یشم 
)۲(1 (ب) ۳ (ج) ٤‏ (د)1 
69) 63 الوسط الحسابى للعددين ۸ » ۱۲ هو سوط ةذ د 
(۸)1 (ب) ۱۲ (ج) ۲۰ (د) ۱۰ 
(8ع) 652 إذا كان الوسط الحسابی للعددین : سس » ۲۳ هو ۲۱ فان : سن = ی 
(1 ۲۱ (ب) ۱۱ (ج) ۲؟ (د) ۲۱ 
€9 إذا كان : سس < ۰ » وکان : (۷-س ۸۰ ۰-س" - ۲) فى تتابع حسابی فان : س = ات تا 
)5 , (ب) ٩-‏ (ج) 0 (د) -۷ 
((ع) إذا كان الوسط الحسابی لعددین هو ۱۵ فان مجموع العددین یساوی ی 
(۲۰۷ ۱ (ب) ۲۰ (ج) ۱۵ (د) ۱۰ 


(۷) إذا كانت : (" »وب » حا) فى تتابع حسابی فان :ی = سو ع E‏ 


(1) +<" (ب) ۲ (" + ح) زب[ محر (د) ۲۱۱۸ + ح 
(۸ع) 22 الوسط الحسابی للعددین : ۳ س - ۷ هس + ۲ یساوی ۳ 
( 1( عه (ب) 6 سس - ۲ (ج) ۶ سس +۲ (د) ۸ سس - ٤‏ 


(٩ع)‏ إذا كانت : ؟ » ۲۶ »ب حدودا متتالية من متتابعة حسابية فان القيمة العددية للمقدار (؟ +ب) 


۷۳ E تساوی‎ 

(1) ۲۶ ۱ (ب) ۶۸ (ج) ۱۲ (د)1 
(6) مجموع الوسطین الحسابیین الأول والاخیر بين العددین ۷ » ۳۱ یساوی + 

(۱۹)1 (ب) ۳۸ (ج) ۲۶ (د) ۱۳ 
69 عند إدخال عدة أوساط حسابية بين ؟ » ل يكون الوسط الأخير = 255000 

(حیث ء أساس التتابعة الناتجة) ۱ 

(1)ل -۶ (ب) ل (ج) ل - ۲ ۶ (د) ل +۶ 
69 عند إدخال ٠١‏ أوساط حسابية بين ه » ۳۸ فإن المتتابعة الناتجة هی له 

)۳۸ ۰۰.۰: ۰ ۱۱ » ٩۷ » ۵( (ب)‎ )۳۸۰ ۰... ۰ ۱۵ ۰ ۱۰ » ۵()1( 

)۲۸۰ ۰.۰۱۳ ۰۹۰ ۵( ند ” (د)‎ E WERA 
فإن الوسط السابع = ع لک کی‎ ۵۱ » ٠٤- إذا اغات ۱۷ واا حسابيًا بین‎ 67 

(1) ۲۱ (ب) ۱۹ (ج) ۳ (د) ۳۱ 
69 ادخلت عدة أوساط حسابية بين ۸ » ۱۲ فکان مجموع الوسطین التانی والسادس = ٤١‏ 

فإن عدد الأوساط = E E‏ 

(1) ۱۵ (ب) ۱۱ (ج) ۱۷ (د) ۱۸ 
69 6 إذا كانت : (عر ) متتابعة حسابية حیث : عر = ۲ دم- ۲ 

فإن الوسط الحسابی بين ع, » ع یساوی AE‏ کر 

)۸(1 (ب) ۱۱ (چ) ۲۲ (د) ۲۹ 


(63 إذا کانت (۱ ٤سس‏ » ص) فى تتابع حسابی وکان : ص" = سس » س چ ص عو ۱ 


فان : ص - موس 

(1) + (ب)- + (ج) + روط 
69 إذا كانت : (س » ٤‏ سن +۱ ,سس +۲ ص »۲ ص + ۲) فى تتابع حسابی . 

فان : سن = ea‏ 

9 (ب) -۲ (ج) -۷ 0ك 


(r4) 


بين أى المتتابعات الآتية هکن أن تکون متتابعة حسابية وأوجد الحد العام للمتتابعة الحسابية : 
DOD ").. 6 ۲۱ ۶ ۷ 6 ۱۳ ۰٩( ©‏ (۶ » ۷ ۱۲۰ ۱۰ ...) 
)۲٩- ۰۲۲-۰ ۱۷-۰ ۱۱- » ۰-( 626‏ و للف ۰+۰۰ ۰3 ...) 


© 29 (س + ۲ ص , ۲ س +۳ ص , ه سن + ٤‏ ص) 
(6 (۰۷ ۷ » ۷ ۷ ۷۰( 
| بين أى المتتابعات الآتية حسابية واذکر أساسها واکتب الحدود الثلائة الأولى من كل متتابعة حسابية : 


©( ) - (ه به+ ۲) © © (ع,) -(1- ¥ (u‏ 
(E) ©‏ ۰۲ عجوم دي( جه 


60 فى المتتابعة الحسابية ١5(‏ + .5 سس » ۰ سن - 4 , ... 54 سن +۰۱۵ هس +۱) أوجد قيمة س 


ثم أوجد عدد حدود التتابعة. ۰۱۷۰ 


ca 3‏ فى التتابعة الحسابية (۳ » 9ه ؛ ۵۵ » ... ۰ -۱۳۲) آوجد : 
(0 قيمة الحد السایع. © عدد حدود المتتابعة. »۹ ¢ 06۰« 


6 أوجد عدد حدود التتابعة (۸ » ۱۱ ۰ ۱۶ » ... » ۵۰) ثم أوجد قيمة الحد العاشر من النهاية. ۱۵۰ ؛ ۲۳» 
کک ادج رقم آول حد مسالب في ای سای[ N‏ ا ا ٩۱-۷۰‏ 


أوجد رتبة وقيمة أول حد موجب فى التتايعة الحسابية (-١ه‏ 6 6۵6-۸ مه ۰۰ ۰۲ 


¥) أوجد رتبة وقيمة آخر حد سالب فى المتتابعة الحسابية (-۳۹ » ۳ ۲۹ , ...) ۸ )-غعه 
أوجد عدد الحدود السالبة فى التتابعة الحسابية ٤۷-(‏ » ”ع » حلا" » ...) is‏ 
أوجد عدد الحدود الموجبة فى المتتابعة الحسابية (۷۲ » 1۳ » 5ه » ...) «A»‏ 


آثبت أنه لا يوجد حد قيمته ۱۰۰ فى المتتابعة الحسابية (۱۳ » ۱۷ » ۲۱ » ...) 


۰ ۰6 ۱9 ۰18 ۰6۰ 


۳ © تطبيق هه مستویات علیا 
جم الست سا 
سس QP Eye‏ السابق له مباشرة 
أى أن : ۶= عر - عر , لکل ہ3 ص 
(۲) تعطى العلاقة بين له » عر فى التتابعة الحسابية كالآتى : 
عر = ٢‏ لہ + ب حیث ؟ » س ثابتان سد RT cas‏ 


«(... ¢ ۲۰۸ 1)» آوجد هذه المتتابعة.‎ ۳۶ = , A A= له‎ CAE rar r 


آوجد التتابعة الحسابية التی حدها الثامن ۷ وعدها العاشر هو المعكوس الجمعى لحدها السابع عشر. 
o)»‏ ¢ ۲۳ ¢ ۲۱ » ...)» 


3 آوجد التتابعة الحسابية التی حدها الخامس = ۲۱ » حدها العاشر = ثلاثة أمثال حدها التانی 


0106 ۰ ۱۵ ۰ ۲۲ » ٩۹(« 


ا الرابع = ۱۱ مجموع حديها الخامس والتاسع يساوى 15 أوجد التتابعة ثم أوجد 
رتبة الحد الذى قيمته ۱۵۲ فى هذه المتتابعة. «(۳ ¢ ۵ ¢ «o\ ¢ (... CA‏ 


أوجد المتتابعة الحسابية التى مجموع حديها الثانى والرابع بساوی 1 ومجموع حدودها السادس والسابع 
والتامن بساوی 14 »)=1 4 -۲ ع ۲ + 01060 


(2 ر) متتابعة حسابية فیها :ع - ع = ٠٠‏ » ى +ع = ۹۰ أوجد التتابعة 
ثم آوجد رتبة وقيمة أول حد سالب فیها. ۰۷۰۰۷۵۰۸۰ بغي سوه 
3ع آوجد التتابعة الحسابية التی حدها السادس = ۲۰ » النسبة بين حدیها الرابع والعاشر كنسبة ؛ : ۷ 


NE ۱۲ ۰ ۱۰(«‏ ناه 


أوجد التتابعة الحسابية التی مجموع حدیها الثانی والخامس وحاصل ضرب حدیها الثالث والسادس ۷ 
وبين أن هناك متتابعتين. (-۱ ۶ + )ال )= ۱۱-6 ¢ ...)۷ 


(عر) متتابعة حسابية فيها ECELE‏ × كم = ۳۱۵ أوجد هذه المتتابعة. 
FV)»‏ :۲۶ » ۲۱ ¢ ...)» 


متتابعة حسابية تزايدية مجموع حدیها الثانی والثالث بساوی ۱۵ ومربع حدها الخامس بساوی ۳۳6۵ 
أوجد التتابعة. و ۱ ۰ ٩۹‏ ممم 


متتابعة حسابية حدودها موجبة حاصل ضرب حديها الأول والرابع بساوی ۵ وحاصل ضرب الحدین 
الثالث والعاشر يزيد عن حاصل ضرب الحدین الرابع والسابع بمقدار ۲۶ أوجد المتتايعة. 


002 » ۷۲۱ » ۷ 6 ۳(« 


6. متتابعة حسابية عدد حدودها ۲۱ حدًا وحدها الأوسط یساوی ۳۲ ومجموع حدودها الثلائة الأخيرة یساوی 
۷ أوجد التتابعة. »)۲ ¢ 6 ۸ 4 ...)0 


أوجد التتابعة الحسابية التی مجموع حدیها الثانی والثالث -۷ ومجموع مربعیهما ۲۹ 
o ¢ ۸-(«‏ 6 -۲ 6 ...)ل (۱ ۲-۰ ۰-4 ¢ ...) 


5 أربعة أعداد تکون متتابعة حسابية مجموعها ۳۹ ومجموع مربعاتها :۳ أوجد هذه الأعداد. 51١١6 Ac‏ 


فما هی الاعداد ؟ ۰ Ae‏ 


5 كان مجموع ثلاثة أعداد تکون متتابعة حسابية هو ۳۳ وحاصل ضریها ۷۹۲ 


آوجد عدد الأعداد الصحيحة الحصورة بين ۱۱۰ » ۵۰ والتی کل منها بقبل القسمة على ۱۱ ۳۰۰ 


4| ([) متتابعة حسابية حدها الأول = ۳ » عر = ۲۹ » رم = 


فما قيمة لم؟ ثم أوجد التتابعة. ۰۷۱۱6۷۳۰۸۰ ...)» 


متتابعة حسابية منتهية حدها الأول ۷ فإذا كان ع من البداية یساوی 4۷ » ع من النهاية يساوى ۳۹۵ 
آوجد (عرر) »)¥ ¢ ۱1 ¢ ۱۵ ۰ ... ¢ «(Fo‏ 


هذا اذا كان الوسط الحسابی بين عددین هو ۱۱ » الوسط الحسایی بين مريعيهما هو ۱۲۵ 
فما هما العددان ۰ 6 ۰۱۳ 
ال آدخل ۱۱ دسا حسایتا بین ۲۷ 6 ۲ Y€)»‏ » ۲۱ 6 ...۲۱۲-۰ 
ها سای » لو ۱۰۲۶ ۲(۰ لو ۲ » ۳ لو ۲ » ...۰ ٩»‏ لو ؟)» 


إذا أدخلت عدة أوساط حسابية بين ۱ » ۱۷ وکان الوسط السابع یساوی ثلائة آمثال الوسط الثانی. أوجد 
عدد هذه الأوساط. «V»‏ 


هذه المتتابعة. اه اه 


يد التاسع يساوى ۲۵ » الوسط الحسابى بين حديها الثالث والخامس هو ۱۰ أوجد 


عن ضعف حدها الرابع بمقدار ۲ »)۷ 6 ۷۰ 6 ۱۳ ...)» 


[ إذا كان مجموع الوسطین الثانی والرابع من متتابعة حسابية یساوی ۱۲ » والوسط السابع يزيد عن الوسط 


هم المتتابعة الحسابية التى فيها الوسط الحسابی بين حديها الثالث والسابع هو ۱٩‏ 5 العاشر يزيد 
و دی باس ی ۱ «(۳ ¢ £ » ۵ ...)۰ 


3 اذا آدخلنا عدة أوساط حسابية بین۲ » ٤١‏ وکانت النسبة بين الوسط الثانی والوسط الاخیر كنسبة 
V+ ۴‏ أوجد علد الأوساط. «A»‏ 


الهمعاصر (الرياضيات العامة) م 7 / ثانية ثانوى / التيدم الثاني [ 5١‏ ] 


11 هفغنم «تطييق ‏ © مستویات علیا . 


له إذا أدخلنا عدة أوساط حسابية يبن ۲۰ » ۱۷۰ وكان مجموع الوسطين الخامس عشر والعشرين خمسة أمثال 


الات الخامس فما عدد هذه الأوساط ؟ ' اه 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
چ (0 إذا كان الحد الأخير من متتابعة حسابية عشرة أمثال حدها الأول وحدها قبل 


الأخير یساوی مجموع حديها الرابع والخامس فان : 35 - errs,‏ 
(1) ۶۳ (ب) ۲ 1 (د) چ 
© إذا كان : ى هو أساس التتابعة الحسابية (؟ » سس »سس » ... »سس »ب) 
وكان : ۶ , هو أساس المتتابعة الحسابية (؟ » ص , »ص ۰ ... » ص ع ب) فان : ۶ = 7 
(1) 2 (ب) 2 (ج) ع (د) كك 
۵ © إذا كانت : (؟ »ب » ح ؛ .۲ »لك » ص » و) تكون متتابعة حسابية 
فان : ٩‏ +ب + ح + لے + و + و = ی 
٩۰ )1(‏ (ب) ۸۰ (ج) ۱۰۰ (د) ۱۲۰ 
© إذا كان : سس » ص » ع ثلائة حدود متتالية فى متتابعة حسابية 
فان : (س +۲ ص - ع) (۲ ص + ع - سن) (ع + سس - ص) = و9۳ 


(1) + س ص ع (ب) س ص ع (+) ۲ سس ص ع (د) ٤‏ س ص ع 
تطبيقات على المتتابعة الحسابية 


الربط بالهندسة : آوجد قياس كل من زوايا المثلث الذى قياس إحدى زواياه هو الوسط الحسابی بين قياسى 
ا الزاویتین الأخريين والفرق بين قیاسی الزاویتین الصغری والکبری یساوی °۸۰ ۰۳۲۰۰ ۰*۰ ۱۰۰" 


© 61 الربط بالتجارة : اشتری رجل دراجة بخارية واتفق مع البائع أن يسدد ثمنها على أقساط شهرية تكون 
متتابعة حسابية حدها النونى هو ۱۲۰ /م+ ١‏ » فإذا كان القسط الأخير هو ۱۶۰۰ جنيه. 
آوجد عدد هذه الاقساط. ۰۱۱ 


× هی التسلسلة الناتجة من عملية جمع حدود متتابعة حسابیه. 

أى أفه : لأى متتابعة حسابية (؟ » 9 +و »۲+۱ ء » !+ ۳و » ...) 

حدها الأول = ؟ وأساسها <۶ وحدها العام (النونی) رم < ؟ + (نه- ۱) ۶ 

تسمی التسلسلة ؟ + (؟ +ى) + (؟ + ۲ء) + ( + ۲عء) + .... متسلسلة حسابية ویکون مجموع لہ 


N= 


18 TA 


حدًا من حدود التتابعة الحسابية = رگ (۴ + (ي - ١)ى)‏ 


مجموع متتابعة حسابية حدها الأول ! وحدها الأخير ل وعدد حدودها نم هو حر = 7 (؟ + ل) 

استنتاج القانون 
نفرض أن التتابعة هی : (؟ » !+ ء ء !+ ۲ , ... »ل- ۶۲ »ل -۶ » ل) 
,. حر = + (۴ +ع) + (۲+۱ع) + ... + (ل - ۲ ۶) + (ل -ع) + ل )۱ 
ويكتابة الطرف الأيسر فى العادلة (۱) معكوبسًا. 
.'. حر = ل + (ل -عء) + (ل - ۲ ء) + ... + (۴ + ۲ ) + ١(‏ +ع) +۲ )۲( 
ویجمع (۱) » (۲) : 


3 ۲ حر = (؟؛ + ل) + (۴ + ل) + (۴ + ل) + ... + (؟؛ + ل) + (۴ + ل) + (۴ + ل) = یم( + (J‏ 


حر = + (۴ + ل) 


كجموع ںہ ددا الاولی مل مندابعه حسابية بمعلومية حدها الأول ( f‏ ( واساسها )¢ ) 


مجموع نهحدًا الأولى من متتابعة حسابية حدها الأول ؟ » أساسها ء هو : حر = > [؟ ؟ + (نه- ١)ى]‏ 


حر = [57+ (له- ١)ى]‏ 


.* ل = 5+ (فه- ١)ء‏ )01( 
خر + ۱ وف 0 
وبالتعویض من (۱) فى (۲) : 

O2 +۱۷ خی‎ O o 


مثال @ 
آوجد مجموع حدوذ التتابعة الحسابية التی حدها الأول ۳ وحدها الأخير ۲۱ وعدد حدودها ۱۰ 


NJ $F ۶۹‏ ها فورح :۷ حبر = (! + ل) 


فى امتسلسلة الحسابية : (۲۶ + ۲۱ +۱۸ + ...) آوجد مجموع ۸ حدود الأولى منها. 
الحل 


؟*-5؟ + 2۶ ۲۶-۰۲۱ <-۲ هع ومع ۸ .حر = > [۲ ۱+ (نه- ۶)۱] 


۱.۸ - ۲۷ x £ = ]۲۱- £۸] £ = ]۲-<*۷ + ۲: x ۲۷[ 4 = حر‎ .:. 


آوجد :(] ی (۳ م + ۲) 0 رک (۲-۱) 

الحل 

'.” القدار (۲ / + ۲) مقدار جبرى من الدرجة الأولى. 

2 امھ کے وی ف مجموع ۱۰ سيره من سو متا سا لا النونى گر = ۲ رہ+۲ 
ويكون : حدها الأول ؟ - ع, < ۳ (۱) +۲ <ه » حدها الأخير ل - ع < ۳ (۱۰) +۲ - ۳۲ 


یوت => [؟ + ل] حا = ند [ه +۳۲] = ۱۸۵ 


لہ ۱۰ 


.1 
۳ 47 (۳ ی + ۲) = ۱۸۵ 


> الدرس i‏ ۰ 
[؟] .۰ المقدار (۱ - ۲ /) مقدار جبرى من الدرجة الأولى. 
£ 
۹ التسلسلة ر گے (۱ ؟ /) تمثل مجموع لهحدًا من حدود متتابعة حسابية حدها النونی گرم = ١‏ - ؟ ده 
ویکون لمع ۲۶ -ه +۲۰۶۱ حدا ۰ 2-19 5-١2‏ (ه)--ة ۰ الدع = ۲-۱ (۲)<-8۷ 
e‏ حر = 2 [۱+ ل] ا = 3 [-هو + (-6۷)] = -1۰ه 


که 1 ( ۲-۱ )= = 


۱1 لایجاد الجموع حر یلزم معرفة عدد الحدود لموان لم تكن معلومة نوجدها من القانون ل = ؟ + (لم- ۶)۱ 
[7] لایجاد الجموع ابتداءٌ من حد معین نوجد قيمة هذا الحد ونعوض عنه بدلاً من ؟ فى القانون. 
(۳ [ لایجاد عدد الحدود التی تجعل الجموع = سس نضم حر = سس ونوجد قيمة لہ 


(] عدد الحدود التی تجعل المجموع آکبر ما يمكن = عدد الحدود (الوجية أوغير السالبة). 
عند الحدود الث تجعل الجموع اصفر ما یمکن = عند الحدود (السالبة آو غير الوجبة). 
۱ اللاي دجن - حر , لكل نم > ۱ فمخلا : 4 = -حې» ۹ دجيل -حې » ... وهکذا 


مثا @ 


أوجد مجموع حدود التتابعة الحسابية (۱۳ 2 ۲۲ » ۳۱ ..۱۳۹۰۰) 


الحل 
( مخ( KS‏ ۱6 :۱۶۳۹ 
نوجذ عدد الحدود ۰.۰ ل = ؟ + (هم- ۶)۱ .۰ ۱۳۹ = ۱۳ + (هم-۱) × ٩‏ 


۰ ۹-۱۲ (هه- ۱) ل ۱ = ۱۶ لمع ۱۵ 


.* حر  <‏ (؟ + ل) . حم = عل (۱۳۹+۱۳) = ۱۱۶۰ 


آوجد مجموع الخمسة عشر حذا الأولى من التتابعة (گی) = (ه له - ۲) 
الحل 
٠.٠‏ عمى = ه دم- ۲ مقدار من الدرجة الأولی فى دہ .. التتابعة حسابية وأساسها = ه 


۱۵ وده « بم<‎  .۲ ۶۳-۱۰ ۴<م, <ه‎ ٠ 


٠‏ حر = [۲ ۱+ (هه- ۱)ء] .حى = عل [۲ ۲ +۱۵ × ] = ممه 


فى المتسلسلة الحسابية : ۳ + ۷ + ۱۱ + ... آوجد : 
۱ مجموع ۰ حدود الاولی منها. ۱ مجموع ۱۰ خا ابتداء من حدها الخامس. 
[# مجموع حدود التسلسلة بد من 2 ., إلى © ., 


وا 2 ۶ - ۳ < ۶ 


Vs 
حى = ۴ [۲ ۱+ (هم- ۱)ء]‎ ۰. 60 
= [1+۹٦] ۵ = ]۶<*)۱-۱۰(+ ۲۰ ۲[ حم = نلك‎ 
۱۹ - ۶*۷ )۱- (+۳ ۰ ۶)۱- عم =+ رہ‎ ۰۰ 0 

ح., ابتداء من ع, = ا [۲ع, + وع] = ]٤ ×۹ + ۱۹ ۲[ ٥‏ = ۲۷۰ 
WMa=éx\+Fa=gA+f =p E ۰ ۳۹۶ ۰۹+ ۳2۶۹+ 6۰۰6‏ 
» عدد الحدود (لم) = ۲۰ - ۱+۱۰ 2 ۱۱ 
»حر = [J+]‏ 


يق تين بولا موا ی ربج 3 [۳۹ + ۷۹[ = 1۶٩‏ 


مثال 69 

كم حدًا يلزم أخذه من حدود المتتابعة الحسابية (۳۵ , ۳۰ » ۲۵ » ...) ابتداءً يه حدها الأول ليكون مجموعها 
مساويًا ۱۳۵ ؟ ثم علل وجود جوابين. 

الحبل 

۲ وعده 4م حی>< ۱۳۵ 


حر = 2 [۲ ۱+ (ه- ۱)ء] ی ۵ = [۲ × ۳۵ + (رم- 1( x‏ =[ 
2 2-6 [۷۰ - ۵ وم + °[ 3 ۰ ديم o - Vo]‏ سم 
من ۷۰ = ولانم- و ور : 2 ۵ رم - ۷۵ وم + ۲۷۰ < . 

له - ۱۵ یم+ ٤ه‏ = . » (إنه- ) (لم-) < . 


ب وضع ۱ آء هرد ٩‏ 
ای أن : مجموع الستة حدود الاولی + مجموع التسعة حدود الأولی. 


وهذا یعنی أن مجموع الحدود ابتداء من ع, إلى م. = 


> الدرس الثالث .77 
مثال @ 


أوجد المتتابعة الحسابية التی فیها , = ۱۲ » گر = ۷۸ , حير = ۱۰۳۵ حیث لمعدد حدودها. 


الل 

ند ۲۲ ۰ ۶ ۱۲ 

يه E‏ ۷۸ بقل 

> ۰ حر = ۱۰۳۵ .< 2 [VA +۱] ۰ ۱.۳۵ = [J+]‏ = ۱.۳۵ 
x» 2‏ ۰ - ۱۰۳۵ ...= ۲۳ .. عدد حدود المتتابعة = ۲۳ حدا 
بخ زین ۷۸ ,۰ ۲+ ۶۲۲ < ۷۸ ۰ ۱۲ +۲۲ ۶ 2 ۷۸ 

زرد حا 2 ۲ 

.. التتابعة الحسابية هی : (۱۲ ¢ ۱۵ ۱۸۰ ۰ .۰ ۱)۷۸۰ 

مثال @ 

أوجد أكبر مجموع للمتتابعة الحسابية (ه5 » 5١‏ » ۳۷ » ...) 

الحصل 

٠ > أكبر مجموع للمتتابعة = مجموع الحدود الوجبة فقط لذلك نوجد عدد الحدود الوجبة بوضع عر‎ “٠ 
۰ > + مر 6۵ - 5 وه‎ . > 5-۷ (N=) + 60 (له- ۶)۱ > .۰ بي‎ +4 

0 00 ا وة .2 < +۱۲ 

لم< ۱۲ .*. عدد الحدود الوجبة = ۱۲ حذًا 

۲۷۲ = [é— x ۱۱ + fo x ۲[ 2 = .أكبر مجموع للمتتابعة = حم‎ .". 

مثان © 

متتابعة حسابية مجموع حديها الثانى والثالث = ۱۳ » مجموع العشرين حدًا الأولى منها ۱۱۰ أوجد المتتابعة واحسب 
عدد الحدود التى يلزم أخذها ابتداءً من حدها الأول ليكون مجموعها ۱۵۵ 

الحصل 


۱۳ < کرت ۱7 ,۰ (+عء) + (!+۲عء)‎ FE مه‎ 
(1 EEE A o 


ج ٩۱۱‏ ۰ 5 [۲ ۱+۲ ء] = ۱۱۰ 
۲+ 2۶۱۹ 1۱۱ 63 


ویطرح )١(‏ من (۲) : ,". ۶۱۹ < ۶۸ ضر 


۱ 
11 


وبالتعويض فى )١(‏ : .'. 2۲ ۲ 3 المتتابعة هی (۲ » ه 68 ...) 
حى = 2 [۲ ۱+ (نه- ۱)ء] ا ۵ > 2 [۲ × ۲ + (زم- x )١‏ ۳] 
اليك ۵ ۶ ۲ ع يم [؟ بم+ ۱] و ارت 
= ۱۰) ا 1 = . لہ = 41۱۰ بد حل 39 ص + (مرفوض) 
.'. عدد الحدود الذى يجعل المجموع مساويًا ۱۵۵ هو ٠١‏ حدود. 


أوجد المتتابعة الحسابية التى مجموع الحدود العشرة الأولى منها ۱۲۰ ومجموع الحدود الستة التالية لها ٠١۸‏ 
الحل 


۱۲۰ = ۹+ ۲[ 03 9 ۱۲۰ = حا الأولى‎ ٠.٠ 

,۰ 2+۷۲ ۲۶ ۱۳( 
لحب = ۱۲۰ + ۱۹۸ = ۲۸۸ .. ¥ [۱۵+۱۲ء] = ۲۸۸ 

لتر ALE‏ نا )۲ 
ویطرح (۱) من (۲) : .۰۰ ۶1 2 ۱۳ ۱ 

وبالتعویض فى (۱) : .'. = ۳ ۰ التتابعة هی (۳ » ۵ » ۷ » ...) 


مثال () ۱ 
آوجد مجموع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ۱۰ ۰ ۱۰۰ والتی لا تقبل القسمة على ۷ 
الل 
لإيجاد مجموع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ٠٠١ » ٠١‏ والتى لا تقبل القسمة على نتبع الآتى : 
([] نحسب مجموع جميع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ٠١‏ » ۱۰۰ 

وهی (۱۱ » ۱۲ » ۱۳ ء ... ۰ )۹٩‏ متتابعة حسابية فيها = ١١‏ ۰۱-۶۰ ل - ٩٩‏ 


۱× )۱ (نم-‎ + ۱۱ 2۹٩ .“. ۶)۱ ل = + (لمه-‎ ٠.٠ 
Naa ١. HASAN 
٤٨۸٩٥ = )٩٩ + ۱۱( حر = 2 (9 + ل) .. حې = كك‎ 


( ۲ | نحسب مجموع جميع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ٠١‏ » ۱۰۰ والتى تقبل القسمة 
على ۷ وهی (۱۶ ۲۱۰ ۲۸۰ » ... ۹۸۰) متتابعة حسابية فیها ١‏ - ۱۶ »و = ۷ ل = ٩۸‏ 
.» ل< ۲+ (هم-۶)۱ ۰ ۹۸ = ۱۶ + (لم- ۱) x‏ ۷ ۰ ۹۸ = ۷+ لايم 
مر ۱۱۴ حى = كك ( ۱٤‏ + ۹۸) ۷۲۸ 
» من [3] » ۴۱ : .*. مجموع الأعداد الصحيحة الحصورة بين ۱۰ » ٠٠١‏ 
والتی لا تقبل القسمة على ۷ = 4۸۹۵ - ۷۲۸ = ۶۱7۷ 


[+ع] 


> الدرس الثالث ‏ 7 وف 
مثا © ۱ 
وفر رجل فى نهاية سنة ما مبلغ ۷۰۰۰ جنيه ثم أخذ يزيد ما يوفره فى كل سنة بمقدار ۱۰۰۰ جنيه عن السنة 
السابقة لها. أوجد : 

© مقدار ما یوفره الرجلآفى السنة السابعة عشير: (؟] جملة ما يوفره الرجل فى ۱۷ عامًا: 
الحل 

المبالغ التى يوفرها الرجل فى نهاية كل سنة تكون المتتابعة الحسابية 

(۷۵۰۰ ۰ ۰۰۰ ۱۰۵۰۰۰ ...) التى حدها الأول = ۷۵۰۰ وأساسها = ۱۵۰۰ 

(1[ ما یوفره الرجل فى السنة السابعة عشر = عب من هذه التتابعة ۴ + ١٠ء‏ 


= ۷۵۰۰ + ۱۱ 0۰۰ = ۳۱۵۰۰ جنيه. 

| ؟ | جملة ما یوفره الرجل فى ۱۷ عامًا = مجموع ۱۷ حدًا الأولی من هذه التتابعة. 

=( + ل) حيث ل = ع < ۳۱۵۰۰ جنيه. = للك (۲۱۵۰۰+۷۰۰۰) 

= 3 ۳۳۱۵۰۰۳۹۰۰۰ جنيه. 
مثال 9 
فى مسابقة لٍحدی شرکات المياه الغازية وضعت ۲۶ زجاجة على خط مستقیم واحد وابلسافة بين كل زجاجة وأخری 
۵ آمتار ووضع صندوق مجاور للزجاجة الأولى » فاذا قام متسابق بجمع هذه الزجاجات واحدة تلو الأخرى ثم 
وضعها فى الصندوق دون تحریکه فأوجد ابلسافة التی قطعها المتسابق حتی آتم جمع الزجاجات کلها. 
الحصل 


4 ؛ «أمتار ۳ هامتار ۲ هامتار ۱ 

المتسابق یضع الزجاجة الأولى فى الصندوق دون قطع أى مسافة لأنها مجاورة للصندوق ثم يمشى ه أمتار حتى 
يصل إلى الزجاجة الثانية ويعود نفس المسافة ليضعها فى الصندوق ثم يمشى عشرة أمتار حتى يصل إلى الزجاجة 
الثالثة ويعود نفس المسافة ليضعها فى الصندوق وهکذا... 
مجموع المسافات التى يمشيها = ۲ × ه + ۲ × ۱۰ +۲ × ۱۵ + ... إلى ۲۳ حدا. 

=۲ (ه + ۱۰+ ۱۵ + ... إلى ۲۳ حدًا) 

< ۲ × مجموع ۲۳ حذا من متتابعة حسابية حدها الأول ه وأساسها ه 

)۱۱۰ + ۱۰( ۲۳ = [o x YY + o x ۲[ <2 x= 


a ۷۷۱۰ ۶ ۱۷: ۷۴ 


الهعاصر (الرياضيات العامة) ۷۶ / ثانية نوی / التيرم اثانی | 1٩‏ ] 


23 من أسنلة الکتاب المدرسی ه فهم) ه تطبيق له مستویات عليا 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


6 © 07 قيمة التسلسلة الحسابية رک بنج )اماو لضي 
(1) ۲۰ (ب) ۳۰ (ج) ۳۵ 57 
© قيمة التسلسلة الحسابية ر n a‏ 
(1) ۰۰ (ب) .۲۰ (ج) -۳۰ (د) ۳۸۰ 
© 0© قيمة التسلسلة : ١5 + ٩ + ٤‏ + ...+ (ه دم- ۱) باستخدام رمز التجمیع هی انیت 


(1) رگ (۰ ۵ ۱) ۱ کی r‏ 
له ۵ له- ۱ 

(ج) گم (* م -۱) ف ۱۳ 

© © قيمة التساسلة : ۷ + ۱۲ + ۱۷ + ۲۲ باستخدام رمز التجمیع هی جیوه 

0 1 

(1) رگ (ه ی +۲) (ب) رگ (۶ ی +۳) 
4 4 

(٤+ (د) رگ (۲۳ ی‎ N) 

© © 22 مجموع حدود التتابعة الحسابية (۳ » ه » ۷ » ... » (۲ نه+ ))١‏ ابتداءً من حدها الأول 

بساوی ی 

(1) نم (نم+ )١‏ (ب) نه (لم + ۲) 

(ج) لہ (نم+ ۵) (د) لہ (لم+ ۲) (لم+ ۲) 


© (1) متتابعة حسابية مجموع حدیها الأول والأخير ٤١‏ ومجموع حدودها ۳۶۵ 
فإن عدد حدودها - 570 
(1) ۲۵ (ب) ۱۵ (چ) ۲۳ (د) ۲۲ 
(۷) متتابعة حسابية حدها الأول = ۱۲ » وحدها الأخیر = -۲۳ ومجموع حدودها 
یساوی -۱:۰ + فان التتابعة هی ی 
(Yet aê ۷۳۵ ۹۶ E )۲-۰ ۰... Ê Ae NE‏ 
(چ) TED‏ ۰ ...۰ ۲۲-۰) (د) (Teas AGNES  ۱۲(‏ 


© إذا كان : ر - عر = ۲ فى متتابعة حسابية وکان الحد الأول من التتابعة = ٩‏ 


فإن مجموع العشرة حدود الأولى منها = رابب 

(1) ۱۵۰ (ب) ۱۸۰ و (د) ۲٤١‏ 
)٩(‏ مجموع حدود المتسلسلة الحسابية : E = ۲۳ + ... + ۸۱ + ۸۵ + ۸٩‏ 

۷10 (ب) ٩۱۰‏ (ج) ۸٩۰‏ (د) ٩۱۵‏ 
(.1) مجموع حدود التسلسلة الحسابية : لج + ۴ + + + ...+ كد کر 

۲۲,۵ (ب) ۲8,۵ (ج) ۲۰ (د)‎ ۲۳,۰ (i) 
و تسد‎ = ٩۲ +۰. + ۸+ مجموع حدود التسلسلة الحسابية : ۲ + ه‎ ©3 )۱۱( 

(1) 11۶ (ب) 1۷۰ (ج) ۰ (د) ۷۲ 
9) مجموع التسلسلة : ل + + + ج + ... إلى ٩‏ حدود = NS‏ 

$ (ب) - (ج) ١‏ (د) عد 
)٩۳(‏ 63 مجموع ۲۰ حدًا الاولی من التتابعة (ل ى) حیث 6 , = ۲ دم+ ۳ هو ۳ 

(1) ۱۰۰۰ (ب) ۱۰۲6 ره ۱:۷ (د) ۱۰۱۰ 
9 مجموع الأعداد الزوجية بداية من ٤‏ إلى ۰؛ يساوى أ 

(1) ۸۱6 (ب) ۱۸۶ (ج) ۱۶۸ (د) ۶۱۸ 
(10) مجموع لہ حدًا الأولى من متتابعة الأعداد الطبيعية الفردية هو Eha‏ 

(1) الم پا کو کان کت ام ا 
() 60 مجموع الاعداد الطبيعية التی تقبل القسمة على ۳ ومحصورة بين ۳۰ » ۰۰ یساوی ی زا 

(1) ۸۱ (ب) ۲۶۳ (ج) ۳۶۳ (د) ۵۱۲ 
(۷) مجموع الأعداد الصحيحة الحصورة بين ۱۰۰ » ۱۷۰ والتی لا یقبل کل منها القسمة على ۳ 

AR یساوی‎ 

(1) ۱9۰ (ب) ۷۹۲۰ (ج) .11۷ ۱ (د) ۳۹۰ 
(6) 6 مجموع الأعداد الطبيعية الفردية التى هی أكبر من ٠١‏ وأقل من ۳۰ يسناوى ا 

(1) ۱۰۰ (ب) ۱۵۰ (ج) ۲۰۰ (د) ۲۵۰ 
9 مجموع ۳۰ حدًا متتالية من التتابعة (۲ دم- ۱) ابتداءٌ من ي هو ...... ی 

۱۷۲۰ (ب) ۱۷۰ (ج) ۱3۷۰ (د)‎ ۱۳۳۰ (i) 


کح يتات 


((۲) أى التتابعات الحسابية الآتية مجموع العشرین حدًا الأولی منها ۸۲۰ ٩‏ 
(۲()1 ۱۰۰۷ ۰ ...) (ب) (۱ ۰۰ ٩۰‏ » ...) 
(ج) (۳ » ۱۱۰۷ ۰ ..:) (د) (۶ ۰۸ ۱۲ ۰ ...) 
9 إذا كان مجموع العشرین حدًا الأولی من متتابعة حسابية یساوی ۸۱۰ ومجموع حدیها الثالث والرابع 
يزيد عن حدها السادس بمقدار ۵ فان المتتابعة هى و 
)1( )£ ۰۱:۰۹ ...) (ب) (ه » +۰۱۰۹ ...) 
(ج) WETE‏ » ...) (د) (۵ ۱۱۰۸۰ ۰ ...) 
9© 3© متتابعة حسابية حدها الثانی = ۱۳ » ومجموع العشرة حدود الأولی منها = ۲۳۵ 


(1) )۸ ¢ ۱۸۰۱۲ < ...) (ب) ۰٩(‏ ۱۳ ۰ ۱۷ ۰ ...) 
(ج) (۱۲ ¢ ۱۳ » ۱۶ ¢ ...) (د) (۱۰ ۶ ۱۳ تكلا » ...) 

9© إذا كانت : (عر ) متتابعة حسابية فيها عر = ۲-١‏ نہ فان : ح, الأولى = اا 
(1) صفر (ب) ۸۱ (ج) 41 (د) -۱۹۲ 

(۲۵) متتابعة حسابية حدها الأول = ۷ ومجموع ٠١‏ حدود الأولى منها = ٠٠١‏ فان : .م = eee‏ 
(۸۷)۱ (ب) ۸۳ (ج) ۸۱ ۱ (د) ٩۱‏ 

((۲) متتابعة حسابية مكونة من ۲۷ حدًا وحدها الأوسط ٤١‏ فان مجموع حدود هذه التتابعة = RES‏ 
(1) ۵, ۵۵۳ (ب) ۱۱۰۷ (ج) ۲۲۱۶ (د) ۸ 


(:۲) مجموع الثمانية حدود الأولی من التتابعة الحسابية التی حدها الرابع ۲ وحدها السابع + 
هو جح و ıı”.‏ -.ع لوب سود" لب یلد 
۱۳۸ (ب) ۱۲ (ج) ۱۳۴ (د) ۱۳۹ 


(۲۱) متتابعة حسابية عدد حدودها له حدٌا حیث له عدد فردی والحد الأوسط منها = م 


فان مجموع التتابعة = نو 
(1) ۲ یه (ب) + ملم (ج) م له (د) مب 

(۲۸) آوجد عدد الحدود التى يجب أخذها من المتتابعة الحسابية (۱ » ۳ » ۵ » ...) ابتداءٌ من حدها الأول 
ليكون مجموع هذه الحدود مساویّا ۰۰؟ هو ص م عسوا 
(۱۸)1 (ب) ۲۱ (ج) ۲۰ (د) ۱۹ 

79) 623 عدد الحدود اللازم أخذها من التتابعة (۲۷ » ۲۶ » ۲۱ » ...) ابتداء من الحد الأول لیتلاشی 
الجموع هو سینت نا 
(۱۸)1 (ب) ۱۹ (ج) ۲۰ (د) ۲۱ 


() 0 أكبر عدد من الحدود يمكن أخذه من المتتابعة (ع,) = (۳۷ e VENAN‏ يه ابتداءٌ من الحد 


الأول لیکون الجموع موجب هو مس 
نهدا" (ب) ۱۷ (ج) ۱۸ (a)‏ 
(۲۱) آکبر مجموع لحدود التتابعة الحسابية التی فیها ۱-۴ ۰ ع <-۲۰ هو تاش 
(1) ۱۷۳ (ب) ۱۷ (ج) ۱۷۹ (د) ۱۸۲ 
(۲۷) آکبر مجموع لحدود التتابعة الحسابية (۳۳ » ۳۱ » ۲۹ » ...) يساوى 3 انیت 
(1 ۲۸۰ (ب) ۲۹۸ (ج) ۲۹۰ (د) ۲۸۹ 
9 أصغر مجموع للمتتابعة الحسابية ۲٤-(‏ » -۲۰ ۱-۰ » ...) يساوى E‏ 
(1) صفر (ب) ۸۲ (ج) ۸٤-‏ (د) -۸۸ 
9) أصغر عدد من الحدود یمکن آخذه من التتابعة ۸٩(‏ ۰ ۸۱ ۰ ۷۳ ۰ ...) ابتداءٌ من الحد الأول لیکون 
المجموع ساليًا هو مع ويج وا 
(1) ۲۵ (ب) ۲۶ ۱ (ج) ۲۹ (د) ۲۳ 
(۳۵) آکبر عدد من الحدود یمکن أخذه من التتابعة (۲۵ » ۲۱ ۰ ۱۷ » ...) ابتداءً من الحد الأول لیکون 
الجموع موجیّا هو تسم نا ۱ 
(۱۳)1 (ب) ۱۶ (ج) ۱۳ (د) ۱۱ 
© عند إدخال ۲۸ وسطا حسابيًا بين ٩۱ » ٤‏ فإن مجموع حدود التتابعة الحسابية الناتجة = متا نا 
0 ۱۳۲۵ (ب) ۱۳۱۰ (ج) ۱۶۲۵ (د) ۱۵۲۵ 
(۲۷) عند إدخال «نہ» وسطا حسابيًا بين ۳ » ۰۱ فإن مجموع التتابعة الحسابية الناتجة یساوی بو 
(:) ۲۷ هم  )۲‏ (ب) ۲۷ هه ۱) (ج) ۲۷ (نه+ ۱) (د) ۲۷ (هم+ ۲) 
(۲۸) التتابعة الحسابية التی مجموع العشرین حدًا الأولى منها = ۸۲۰ والوسط الحسابی لحدیها الرابع 
والسابع = ۲۱ هى e‏ 
OT‏ ۰۷۰ ۱۲ ۰ ...) (ب) ا ۰۸۰ ۱۲ ۰ ...) 
bace Te‏ ° ` (د) (۳ ۰ ۰۱۱۰۷ ...) 
)۲٩(‏ 620 فى التتابعة الحسابية (ه »۸ ۱۱۰ ۰ ...) : 
لولاء جوع ۷۰ بدا الأول ھا > دس سب 
(1) 1۷۰ (ب) ۸۲۰ (ج) ۰۲۰ (د) 1٩۰‏ 


TY ۹‏ ا ۳ ۱ 
3 مستویات علیا 


انیا : مجموع ٠١‏ حدود من حدودها ابتداءً من الحد السابع = ا 

۳۹۵ (ب) ۳۸۵ ' (ج) ۳۵۵ (د)‎ ۳۷۵ (î) 

فللا : مجموع حدود القتابعة بديًا من , إلى ۴ = n‏ 

(1) ۰۱۳ (ب) ۵۱۰ (ج) ۰۱۷ (د) ۵۲۰ 
(.) متتابعة حسابية حدها الثانی = ۲۳ » وحدها قبل الأخير = ٩۷‏ ومجموع حدودها ۲۶۰۰ فان : 

أولًا : عدد حدود التتابعة = rega‏ ... ۷ 

(1) ۲۸ (ب) ۶۰ (ج) ۶۲ (د) ۶۲ 

ثانيًا : المتتابعة هی سنويو 

)۱۰۰ » ...*» ۲۵ 2 ۲۲ ۶ ۱٩( (ب)‎ )۹۸۰ ۰... E ۲۳ » ۲۲ » ۲۱()1( 

)۱۰۱۰ ۰.۰۲۸۰ ۲۶ ۰ ۲۰( (د)‎ Ecce foe We O 
: جع اذا ا الأولى من متتابعة حسابية يتعين بالقانون : حر = ۲ له (۷ - لم) فان‎ €) 

آولا A‏ و ییاد 

(1) -۱۵ (ب) -۱۲ (ج) ۱۶ (د) -۱۱ 

ثانيًا : عدد الحدود اللازم أخذها من التتابعة ابتداء من الحد الأول حتی یکون الجموع مساویّا -۰ ۲۶ 

هو هنعط 

(1) ۱۵ (ب) ۱۷ ۱ (ج) ۱۶ (د) ۱۲ 
(9) متتابعة حسابية فیها حم -حم = ۲۰ » حر - حل ۲٣‏ فان :ع = ا 

۶٩ )1(‏ (ب) ۹۸ (ج) ۱۵۵ (د) ۱۵۸ 
(۳ع) متتابعة حسابية حدها الأول = ۳ » وحدها الأخير = ۳۹ ومجموع حدودها = ۲۱۰ 

فان عدد حدودها دوه 

(۸)1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) ۱۵ 
9 إذا كان مجموع دم‌حدا الاولی من متتابعة هو ملگ فاد + نحطل جوز 

۷۲ (ب) ۸۰ (ج) ۷۰ (د)‎ ۹۶ (i) 
إذا كان ل د فان : = .کب‎ © 

۶۰ (ب) ۳۱ (چ) ۳۷ (د)‎ o (i) 

٠١ + 4 + ۳‏ + ... + ۲۹۷ متسلسلة حسابية 
(1) 2 (ب) + (ج) + (د) ۴ 


0 ۵+۲۱ + ... إلى لمحدًا من متتابعة حسابية 
٤ + ۲‏ + + ... + إلى له‌حدا من متتابعة حسابية 
۰ ۲ له مج 
r‏ ی (ج) رگ 
له € ما عدد الدقات التى تدقها ساعة الحائط فى اليوم إذا علم أنها تدق مرة واحدة عند الساعة الواحدة ثم 


مرتين عند الساعة الثانية وهكذا ؟ 


رم + ۲ 


(۲ ۱۵۹ (ب) ۱۳۷ (ج) ۱۲۰ (د) ۷۸ 
(59) فى أحد السارح تم تنظیم القاعد بحیث یحتوی الصف الأخیر على ۶0 مقعد ثم ینقص کل 
صف تالی بمقدار ۲ مقعد عن الصف السابق » فاذا كان عدد مقاعد السرح ۵۲۰ مقعد 

فان عدد الصفوف = ای 


(1) ۲۰ (ب) ۲۹ (ج) ۲۰ 1» ۲۱ (د) ۲۳ 


ل آوجد : 


(۱) 62 مجموع حدود التتابعة الحسابية (۲ » ۵ »۸ ۰ ... » NNN )۸٠‏ 
(۲) مجموع الأعداد الصحيحة الحصورة بين ۳ » ۱۰۰۰ وکل منها یقبل القسمة على ۷ ۷۱۰۷۰« 
© 22 مجموع الحدود الفردية الرتبة من حدود التتابعة الحسابية (۲ » ۵ »۸ » .۰ »  )١١١‏ «۱۰۹۶» 
() مجموع النصف الأخير من حدود التتابعة الحسابية (۸ » ۱۱ » ۱۶ » .۰۰ ۷۱) ۱۰ 
(0) مجموع الثلث الأخير من حدود التتابعة الحسابية (۲۵ » ۲۱ ۰ ۱۷ » ... » -۱۲۷) «-۱۳۳۹ ۷ 


کم حدًا پلزم أخذه من التتابعة الحسابية (4۰ ۳۹۰ » ۲۲ » ...) ابتداءٌ من حدها الأول لیکون مجموعها ۲۰۸ ؟ 
فسر معنی الجوابین. As‏ ¢ ۰۱۲« 
فى امتسلسلة الحسابية ٩(‏ + ۱۲ + ۱۵ + ...) آوجد : 

(9) مجموع ۱۵ حذا الأولى منها. 


(۲) مجموع حدود التتابعة ابتداء من الحد الخامس إلى الحد الخامس عشر. 


(۳) عدد الحدود التی مجموعها بساوی ۷۵۰ ابتداء من الحد الأول. »£0۰ ¢ ال ا 
أوجد أكبر مجموع لحدود المتتابعة الحسابية (۳۳ 0 ۳۱ 3 ۳۹ 3 u“ A» (e‏ 


٩‏ سپ تست تس 
6 متتابعة حسابية حدها الأول = ۷ ومجموع ۱۰ حدود الأولى منها = ۲۵۰ أوجد التتابعة. «(۷ »۱۱ ۱۵ » ...)» 
1 


ا 1 »قشم . © تطبيق ‏ ف مستویات علیا 

3 متتابعة حسابية حدها الأول = ۱۲ » وحدها الأخير = ٠١-‏ » ومجموع حدودها يساوى -۱۶۰ 

أوجد هذه التتابعة. ۱۲(۰ ¢ ۰.۰۸۱۰ -۲۲)» 
22 أوجد المتتابعة الحسابية التى فيها : 

(0 £ = ۲۳ ۰ عر =۸ > حر = ۵6۵ ۲۳(۰ ¢ ۳۰ ۳۷ .۰۸۰ 
© £ = ۱۷ ,عر -۹۵ » حي - -۵۸۵ «(۱۷ ٩‏ ۱ ...ع -۹۵)» 


3ع أدخل ثمانية أوساط حسابية بين العددین ۲ » ۲۹ ثم آوجد مجموع تلك الأوساط. ۱۳:۰« 


أدخل ۱۷ فقس حسابيًا بین ۶۲ ء -۱۲ لكى تكون متتابعة حسابية ثم أوجد رتبة أول حد سالب ومجموع 
حدود التتابعة. ۰ ¢ «Ao‏ 
آوجد التتابعة الحسابية التی مجموع حدیها الثالث والخامس ۲۲ وینقص حدها الرابع عن حدها السابع 
بمقدار ٩‏ ثم أوجد مجموع Yo‏ حذا الأولى منها. «(۲ ۵6 ۸ 6 ...) ¢ ۹۵۰ 
متتابعة حسابية حدها الأول ۲۹ وحدها الثانى يساوى خمسة أمثال حدها السابع أوجد التتابعة ثم أوجد عدد 
الحدود التى يجب أخذها بدءًا من حدها الأول حتی یکون الجموع آکیر ما یمکن. «(۲۹ » ۲۵ » ۲۱ .)4 ۸»> 
متتابعة حسابية حدها العشرون يساوى ۶۱ » ويزيد مجموع حديها الثالث والسادس عن حدها التاسع 
بمقدار الوحدة. أوجد التتابعة وعدد الحدود اللازم أخذها منها ابتداء من الحد الأول لیکون الجموع ٤٤١‏ 


»۲۰ ¢ )... 4 ۷ » ۵ ¢ YF)» 


أوجد المتتابعة الحسابية التى مجموع العشرين 8 الأولى منها = ۸۲۰ والوسط الحسابی لحدیها الرابع 
والسابع = ۲۱ «(۳ 6 ۷ 4 ۱۱ 6 402 


متتابعة حسابية مجموع السبعة حدود الأولى منها ع ۲۶۵ ومجموع السبعة حدود التالية لها NAS‏ 


9۰8-8 8 8 A 8 8 


أوجد التتابعة. «(6 ¢ ۱ ۲۸۰ » ...)۷ 


مسائل تقیس مهارات التفکیر 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
3 0 إذا أدخلت دم من الأوساط الحسابية بين عددين ۲ 0 ب فإن مجموع هذه الأوساط يساوى وت ات 


رٹک بسرتت (ج) له (؟-ب) (د) 4 ب - 6 


© إذا كانت (ع رر) متتابعة حسابية فیها : , +ع, + ع + < 54 
فان مجموع ۱۵ ۹ الأولی = EERE‏ 


(1) ۱۲۰ (ب) ۱۸۰ (ج) ۲۶۰ (د) ۳۹۰ 


مسرح به ۲۵ صفا من الکراسی » یحتوی الصف الأول على ۲۰ كرسيًا » ويحتوى الصف الثانی على ۲۲ كرسي 
ویحتوی الصف الثالث على ۲4 كرسيًا وهکذا » آوجد عدد الکراسی فى جمیم صفوف السرح. ۱۱۰ کرسی» 


© ادخار : یدخر زياد من عمله الیومی ۱۵ جنيهًا » فإذا كان يدخر فى كل يوم مبلفا يزيد بمقدار جنیهین عن 
اليوم السابق له مباشرة » فأوجد مجموع ما يدخره خلال ١5‏ يومًا. ۰ جنيهًا» 


ع الربط بالتجارة : اقترض رجل مبلفْا من المال » واتفق على أن يقوم بسداده على ٠١‏ أقساط » يبدأ 
القسط الأول بمبلغ ۰۰۰ جنيه » وكل قسط تال يزيد عن القسط السابق له مباشرة ب ۲۰۰ جنيه 


» فما قيمة القرض ؟ ۶ چنيه» 


| شخص مدين بمبلغ ۶۸۰۰۰ جنيه قرر أن يسدد دينه على عشرين قسطا سنويًا تكون متتابعة حسابية وبعد 
أن دفع ۵ أقساط توفى وعليه ك الدين فكم كان مقدار القسط الأول ؟ ۰ جنيهًا» 


| ع صيانة : أسندت إحدى الشركات عمل صيانة شاملة لأحد مبانيها » وحددت موعدًا لاستلام المبنى » 
وكان من بين شروط التعاقد أنه فى حالة التأخير عن الموعد أن يدفع المسئول ٠٠٠١‏ جنيه غرامة عن اليوم 
الأول وتزداد ۱۰۰ جنيه عن كل يوم تال له » فإذا تأخر المقاول عن تسليم هذه الأعمال خمسة أيام » فكم 
يكون إجمالى المبلغ المستحق لتسديد غرامة التأخير ؟ ۵ ناه 


فى إحدى المسابقات المدرسية وضعت ١‏ ثمرة على خط مستقيم واحد والمسافة بين كل ثمرة وأخرى متران 
ووضع صندوق مجاور للثمرة الأولى فإذا قام متسابق بجمع هذه الثمار واحدة تلو الأخرى ثم وضعها فى 
۱ الصندوق دون تحريك الصندوق فأوجد المسافة التى قطعها المتسابق حتى أتم جمع الثمار کلها .۸:۰۰ مترّا» 


7 الربط بالرياضة : یستعد زياد لسباق السافات الطويلة » فقرر أن یتدرب على الجری مسافة ٤‏ كيلو مترات 
فى الیوم الأول ثم یقوم بزيادة السافة بمقدار نصف كيلو متر واحد يوميًا . 
() آوجد السافة التی یقطعها زياد فى الیوم السابع. 
(7) آوجد مجموع السافات التی یقطعها زياد فى الأسبوع الأول (الأسبوع سبعة أيام). 
(©) إذا استمر زياد فى التدریب على هذا النمط دون انقطاع فما عدد الأيام التی یقطع خلالها 
مسافة ۸۱ كيلو مترّا ؟ ۷۰ کم » +۲۸ کم » ۱۲ یومٌا» 
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۶ 3 
تسمی التتابعة (عی,) حيث عر ٠‏ متتابعة هندسية إذا كان : 0 = (مقدارًا ثابتا) لكل نہ 3 ص 


له 


5 ف 
أى أن : | ر (أساس المتتابعة الهندسية) - حا ۳۳ 
/ الحد السابق له مباشرة | 


مثال (6 


| بين أى المتتابعات الآتية تكون متتابعة هندسية وأوجد أساسها : 


وت س ۳ 
| 0 )=( ×( لكا (ض) = )۲( 
ED ۱‏ 2 ر ١ 0 RED‏ 
(r +) = (£) © |‏ 9 (2ى) حیث ع, -5 » عر = + 
4 
۶ ح ۲ ۲ و ۰ ۳ = ۲ × IE ( (o‏ 
سارہ 7 سار + ۱ ۳ 7 
E LR Û BY. ES sd‏ 
2 ۳3 1 > = 0 = معدار بت . 
كو ده 


۰ (گی) < (۲ ۲۳۵۰۲ ) متتابعة هندسية آساسها د > ۵ 


ا كي حیث > ۱ 


> الدرس‌الرابع ٠٠٠٠‏ 
@ عن - ۲ ده 0 رن ۳ (نه+ 7)۱ 
AF‏ ل ا الدع 


ur 


)"عد مقدار ثابت. .". (ى) = (۸۳) ليست متتابعة هندسية. 


له 
2 ۰۰ له ۳۹ + ۱ 
EOS. ۲ + 6 < 7 9‏ 


کا ۱۷۴ 


2 7 اوقد ثابت: 4 (گ) = زه + ۳ ليست متتابعة هندسية. 
۳ ۵ + 
۰ ۰ = ۱ = ۰ ا a‏ ۱ سای 5 
E ۲3‏ > رم , حيث له > ۱ .. س = ج = مقدار ثابت. 


أثبت أن التتابعة : (گرر) x)=‏ ۲ ) متتابعة هندسية ثم أوجد الستة حدود الأولی منها ومثلها بيانيًا. 


سست × 
وه کھوے ‏ ے کے و ر كيج 


6 م حك ۲-۲۷ ¢ x=‏ 6 
*. الحدود الستة الاولی من التتابعة الهندسية 

يمثلها بیانیّا النقط ۰۱۰ +( ۰۲۰ +) 

(Ae Vee ۵( » )۲ ۶(»)۱6 ۳( ۰ 


وهی نقط لا تقع على استقامة واحدة كما فى التتابعة الحسابية. 

لاحظ أفه : يمكن ایجاد کل حد من حدود التتابعة بدءًا من حدها الثانی بضرب أساس التتابعة ر فى الحد 
السابق له مباشرة ففى الثال السابق : ع = + ء ر ١‏ 

AVE =x} = ۰ + =x =.‏ وگلا 

لاحظ أن : المتتابعة الهندسية یمشها بيانيًا نقط منفصلة تقع على منحنى دالة أسية وليس دالة من الدرجة 
الأولى كما فى المتتابعة الحسابية. 


لمتتابعة الهندسية التى حدها الأول = وأساسها = ر حیث ر ع ۰ تکون : 
0 تزايدية إذا كان :ر > ١‏ ۱۰> . أو . < ر< <١ ١‏ . 
فمثلا : م إذا كان : ۳۲ » د - ۲ فإن المتتابعة الهندسية (؟ ۰ ۱۲۰ » ۲۶ ...) تزايدية. 
ه إذا كان :5-29 » ر = ج فإن التتابعة الهندسية (-5 » -؟ , حك » ج » ...) تزايدية. 


8 تناقصية إذا كان : . < ر < ١ ١ ١‏ > . أور > <١ ١1١‏ . 
فمثلا : م إذا كان :۴= ۲ > دح + فان التتابعة الهندسية (۲ ١٠١‏ » + 
عق ا »> ر=٣‏ 
فإن المتتابعة الهندسية (-۲ , -"” , ۱۸ ۵۶-۰ » ...) تناقصية. 
8 ثابتة إذا كان :ر = ۱ 
فمثلا : إذا كان : ۴= ه 6 


الحد العام (النونی) للمتتابعة الهندسية 


إذا كانت (گی) متتابعة هندسية خدها الأول -؟ » أساسها = ر 
فإن حدها العام يكون على الصورة | عر = ؟ ر“ |حيث نهرتية الحد. 


الصورة العامة للمتتابعة الهندسية 
بوضع لہ= FFE TEN‏ ... فى القانون السابق نحصل على الصورة العامة للمتتابعة الهندسية 


وهی : | (؟ »اد ١۴ر"‏ ١۴ر"‏ » ...) 


حيث نلاحظ أن : ع, - ١‏ 5 کہ اد 6 كيك اه 


أى أن : أس د فى أى حد من حدود المتتابعة الهندسية يقل بمقدار الواحد ١‏ عن رتبة 
فى 
هذا الحد (أى ترتيبه) 


۱ 0 


وتکون الصورة العامة للمتتابعة الهندسية فى ۳ ه الحالة على الصووة : 


(۱ ۱۰رد »ار اه ۳ ع (۰۱!د »ار 8 


> درس ربع ۰ 
مناد @ 


أوجد ع. » ع من المتتابعة الهندسية (5 » ۱۲ » ۲۶ » ...) 


127 ۰ ۶ رع كذ =۲ 2 ۶ <ر*<۱ ۷۰ ۲ 2 ۱۹۲ 6 E‏ نی ۷2 ۷۷ 2 ۲:۷۷ 


ل هو أحد حدود المتتابعة الهندسية (۲۷ ۰ ۲ ...) فما رتبة هذا الحد ؟ 


۳:۳ 
پیر ازا AF) =gg‏ ی( 
لا ۰ لا( ی ۸۱ 
ورد .*. الحد الذی قيمته علج هوع, 


تتعين التتابعة الهندسية متی علم حدها الأول (؟) وأساسها (د) 
مثال © 


متتابعة هندسية حدها الثالث يساوى ۱۲ وحدها الثامن يساوى ۳۸۶ أوجد المتتابعة. 


الحل 
کي ۶ ۱۳ ۷۳۰ (۱) 
اذا کان : ن فى متتايعة هندسية 

وح گر ۳۸۵ ۰ ۳۸۶-۷ ۷) إذا کان :ین »نی حذين فى امنتابعة هندب | 
i f ۱‏ س - ص ہس 

5 ر _ ۳۸۶ فان : مس = ج 
ويقسمة (۲) على (۱) : تا ۲ 

د* 2 ۳۲ و* < ٩۲‏ 

.*. د< ۲ © وبالتعویض فی (۱) : .". 2۲ ۳ التتابعة هی (۳ » ۱ » ۱۲ » ...) 


8 فرق بين مربعین : ۱ - ر" = (۱ -2) (۱ + د) 
8 فرق بين مکعبین : ١‏ - ر" = (۱ -د) (۱ + ر +دا) 
8 مجموع الکعبین : ۱ + ر" = (۱ +ر) (۱ -ر +د") 


۱+ رآ + ر؟ <(۱ -ر +ر؟) )۱ + ر +ر؟) 


' 
1 
: 


مثال © 

متتابعة هندسية مجموع حدیها الأول والثانى ۷۲ ومجموع حديها الثالث والرابع ۸ أوجد المتتابعة. 

نه ۱ 

)۱ ۷۲ )+ ۱( ۰, ۷۲ +۷ . ۷۲2 (E+E 
)۲۱ ۸ )+۱( م ای عم ؟د؟‎ A= E+ »ع‎ 
Na & hh ۸ _ 0+۴ بط‎ 17 
a وا نك 8 6 ساس‎ 

بالتعویض فى (۱) عن ر = + ۱+ )۷۲2 et‏ 

وبالتعویض فى (۱) عن ر = - + ۰ (۱- )۷۲2 ۱۰۸-۰۰ 


المتتابعة هى (۵۶ VAG‏ اددع os‏ (۱۰۸ ۶ ۸ ۱۲ 8 مب 


متتابعة هندسية حدودها موجبة » حدها الخامس يزيد عن حدها الرابع بمقدار ۲۷ » حدها الرابع يزيد عن حدها 
الثانى بمقدار ۳۰ أوجد هذه المتتابعة. 


الحل 

تك اوت ۳۷ ر = دا (د- ۲۷20 ۱) 

€ =£ = كد ور" -۲ و۲۰ ۲ (د۲ -۱) ۳۰ 

.. د (د -۱) (د +۱) = ۳۰ )۲( 
اد (د -۱) ۳۷ ف ۹ 

مسد و 2 ۲۳۳ 7 1 

عاو" د ووه را ون 2۹ 

(۲ ۵ ۲) (هد+۴) ۶ ۰ .. د= چ أ دح (مرفوض) 

وبالتعویض فى (۱) عن ر = ۳ x<.‏ ل )¥ -۱) 2 ۲۷ 

2 التتابعة هی : (۱۱ » ۲6 ۳۰۰ ۰ ...) 


مثال 6 
متتابعة هندسية مجموع حدها الخامس وضعف حدها السادس يساوى عشرة أمثال حدها الرابع 
حدها الثالث = ۰؛ آوجد المتتابعة. 


۰ SN الدرس‎ > 


العمل 

E SETHE‏ ع و۳ ود وى" وبقسمة الطرفين على ؟ر" 
بل ۳ SE rE‏ كع 

EE‏ (۲ د + ه) (د - ۲) < ۰ “.ا ر =-چ ا ر<۲ 

۶. < فى ۷ر۲‎ E 

وبالتعویض عن ر = چ xf.‏ 8 = ,»2۷ کط 

اف التتابعة هى ( ٣آ‏ , Es ê ١١-‏ نم 

» وبالتعویض عن ر = ۲ رک 6 6 6۰ 


2 ۱۰ .*. التتابعة هی (۱۰ » ۲۰ » ۰ » ...) 

مناد @ 

موظف راتبه الشهری ۱۲۰۰ جنیه ویحصل على علاوة سنوية ثابتة بنسبة 1 * زيادة عن راتب السنة السابقة مباشرة 
فکم یکون راتبه بالجنیه بعد مرور ٦‏ سنوات ؟ 


الحل 


بعد تون ٩‏ سا يكين الرچب ۰ عاج ۱۸ از ۱۱ باس )كع هايا (۱۰۹) 
نقد مرون ی ی مرق ساء ۱ 0 اا 

(MY ۱۲۰۰ > ]/ 1+ ۱[ ۱,۰۱ ۱۲۰۰ >‏ 
.“. الرتبات بعد الزيادة تکون متتابعة هندسية هی (۱۲۰۰ × (۱,۰۹) » ۱۲۰۰ × (۲)۱,۰۲ ۰ ...) 


أى ؟ = ۱۳۲۰۰ × ۱,۰۷ مر ۲۱+ ۱2+ ۰,۰۱ ۱,۰۱2 


کر الرتب بعد مرور ٦‏ سنوات 


= م (من التتابعة السابقة) < ؟ ره 


(۲] التتابعة الهندسية فى الحل الأول هى متتابعة 
المرتبات بعد الزيادة فیکون الرتب بعد مرور له سنة 
هو ےر = ۴ ر“ ۲ حیث ؟ هو الرتب بعد أول زيادة. 
[۲] التتابعة الهندسية فى الحل الثانی هی متتابعة تشمل 

)| الرتب الأصلى والرتبات بعد الزيادة فیکون الرتب 

بعد مرور له سنة هو ےر , = ۴ ر حيث ؟ هو 


المرتب قبل آى زبادة. 
ا ۱۲۰۰ ١ Pose (Ys Wore, Ax‏ 9 امم جه 9 


00 


= ۱۲۰۰ ۷ (۱,۰۷) ۷ لكل" 

= ۱۲۰۰ × (۱۱,۰۲ = ۱۷۰۲ جنیه 
حل آخر : الرتب الأصلی والرتبات بعد 
الزيادة تکون متتابعة هندسية هی 


آی ۲ < ۱۲۰۰ »و2 ۱,۰۷۱ 


ویکون الرتب بعد مرور 7 سنوات = گم (من التتابعة السابقة) = ؟د" = ۱۲۰۰ × (۱)۱,۰۷ - ۱۷۰۲ جنیه. 


فمثلا : ۱ 

ه الوسط الهندسی للکمیتین ۲ » ۳۲ ± ۲ × ٤ ± = ٣۲‏ = + ۸ 

ه الوسط الهندسی للكميتين ؟آب ؛ اب = ۱۶اب × اب۳۲ = ۲ ب؟ 2 +۱۷ 
ه لا يوجد وسط هندسی للعددین -؟ ٩۰‏ لانهما مختلفان فى الاشارة. 


- (الوسط الهندسی لعدة کمیات) 
یعرف الوسط الهندسی لعدة کمیات موجبة عددها 1 بأنه الجذر النونی الوجب لحاصل ضرب هذه 


الكبيات جديعا. 


ا و ھی کہ ت نی ات 
والوسط الهندسی للاعداد الستة ۲ » ۶ ۶ 5 ٩‏ وجيب اك ا 


مثال © 

عددان موجبان وسطهما الحسابی = ۵۰ » وسطهما الهندسی = ۶۰ أوجد العددین. 

ان 

نفرض أن العددین هما : س » ص 

"۰" الوسط الحسابی = .6 رم دهد - .و ب ی کت 

هن ۲۰۰2 تشون ۱ )۱ 
» .۰ الوسط الهندسی = .ع .۰ آس‌ص = ٤.‏ ین من ۱٩۰۰:‏ 0( 
وبالتعویض من (۱) فى (۲) : 

.سس (۱۰۰ -س) = ۱۹۰۰ خی .هجو چ ماه .-. (س -۲۰) س - ۸۰) = . 
حبق ۲۰ سق 2 ۸۰ .*. صن = .1۸ ص = ۲۰ بخ التاق هط ۷۵ ع :۸ 


مثال 00 


إذا علم أن :۲ - ۰۱-۲۰۲ ۵-۲۳ ثلائة حدود متتالية من متتابعة هندسية فما قيمة ؟ ؟ 


الحل 
۲-۰ ۰۱-۰ ۲ ۴- ه حدود متتالية فى متتابعة هندسية. 

.*. ۱-۴ وسط هندسی بين ۲-۴ » ۴۳ - ه .:. (o -f) (T- = (1 - f)‏ 
بن لطاع انو وك ۲۳ - ۱۱ + :۱ بق ۲ E N‏ 

< 2۰۱۳ . )د‎ -۱()۳-۲۲( o 


ه الوسط الحسابی لعددین حقيقيين موجبين مختلفین أكبر من وسطهما الهندسی 
أى آنه : إذا كان ؟  »‏ عددین حقیقیین موجبین » ۲ب فان : اب > لانت 
ه الوسط الحسابی لعددین حقیقیین موجبین متساویین یساوی وسطهما الهندسی 


أى أفه : إذا كان ؟ »ی عددین حقیقیین موجبين » !-ب فان : = = اب 


| ادخال عدد محدود من الاوساط الهندسية بين کمیتین معلومتین 
إذا كانت ؟ » س کمیتین معلومتین وأدخلنا بینهما لهوسطًا هندسیّا فإننا نحصل على متتابعة هندسية حدها 
الأول ؟ وعدد حدودها له+ ۲ وحدها الأخير یب 

مثال 00 

آدخل ۳ أوساط هندسية بين ۲ , ۳۲ 

الكل 

۰.۰ عدد الأوساط = ۳ .*. عدد حدود المتتابعة = ۳ + ۲ = ه حدود 
NE a‏ كر عاو و م 


ر = ۷۳ عند إدخال دم وسط هندسی | . 
بين العددین ؟ »ب 
فان : ى 


ه عندما ر = ۲ .*. الأوساط هی : 5 »۸ ۶ ۱۰ 


دم ۱ _ جم 
r‏ 


۵ عندما ر = -۲ .. الأوساط هی : -5 »۸ ۱۲-۰ 


المعاصر (الرياضيات العامة) م ٩‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


> الدرس‌الرابع | 


1 
مثاد ول 


إذا آدخلت أربعة أوساط هندسية بين عددین وکان مجموع الوسطین الأول والرابع يساوى ٩۰‏ ومجموع الوسطین 
الثانی والثالث بساوی 1۰ فما هما العددان ؟ 


الصل 

٠‏ عذد الأوساط = ۶ .*. عدد حدود التتابعة = ۶ + 7 ۱ حدود 
ويفرض أن العدد الأول = ؟ .*. الوسطين الأول والرابع هما , » », 

ا ا SPEEA‏ 

(۱) ٩۰ < +ر)‎ EY 
٩ الوسطین الثانی والثالث هما , »2 کی نا‎ ۰.۰ » 

(0) ٩. < ج)‎ ۱( EA 
بست( ی و :بر 01 ۽ ۲-۲۲ ر +۳۲ ر‎ 

كار" - ور +۲ <. .زع 8 د-۱)< ۰ 


يق و۲ ام وج لي 
ه وبالتعویض فى (۲) عن ر = ۲ .۰ 2 ه والعددان هما ؟ ٤۴د‏ آی ۵ » ١7١‏ 
ه وبالتعویض فى (۲) عن د = + 


.. ۴ =۷ والعددان هنا E N‏ أى ۰ 6مة 


٩. =F 


>| 


٭ إذا كان : (؟ »س » < » ....) متتابعة هندسية أساسها (ر) » (س » ص » ع » ....) 
متتابعة هندسية أساسها (م) فإن : 
سن »ساص يودع , ....) تکون متتابعة هندسية أساسها (ر ع) 


. # سا لق اق » ...) تكون متتابعة هندسية أساسها (ر) حيث اك‎ » CDG 


( 2 »سك »حك » ....) تكون متتابعة هندسية أساسها (رله 


+ إذا كان : (2, » ع , ۰ » .... » عر _ , » عر) متتابعة هندسية فان : 
1 ع ريعس ی 


إلل] من أسئلة الکتاب المدرسی © فهم © تطبيق ‏ 8 مستویات علیا 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
تمارین على تعریف المتتابعة الهندسية وحدها العام وتعیین المتتابعة الهندسية 


() 22 الحد القامس من التتابعة (۴رر) حیث ۴ < ۲ * (۳)*- ۱ یساوی زا دس 


(1)1م (ب) 131 (ج) ۳۲۶ )د( ۲۶۳ 
(۲) أى مما يأتى يكون متتابعة هندسية ؟ 

)( ۰۱۱۰۸۰۰۰۲ ..) (ب) )۲ ۰ ۰۲۰۲۳ ۲۳ ۰ ...) 

Ce ۳۳۵۱۵۰۵۵6 Wis) (... ¢ ۰-۵ ۰ ۵- » ۵( (ج)‎ 


(۳) £0 جميع التتابعات الاتية هندسية ما عدا التتابعة یوت 


([)(۳ ۰۱-۰ ۲-۰۱۲ ۰ ...) (ب) (لو؟ » لو( » لو؟" » لو؟* » ...) 
کټ اعد شرا :9 8 
(ج) ( ۰۰۱۰ +) TT‏ ا a‏ 


© © التتابعة الهندسية من بين المتتابعات الآتية هى E‏ 
(1) (گی) = ٤(‏ نه') لكل به > ۱ 
(ب) (گں) = حيث عم = ل عرر , لكل لهك ۲ ۰ ع, = ۱ 
(ج) (2ن) = (۲*-۱) لكل نہک ۱ 
(د) (عں) = (لو (۳ × ۳۲)) لكل نہک ۱ 
(© 62 متتابعة هندسية أساسها = + وحدها الثالث ۲۶ فان التتابعة هی (۲۳ 
50 » ۱۲ » ...) (ب) (5 5 6 O‏ 
a ۰ ۲: ۰ ۸۰ VS‏ (د) )£ عم :۲ ۰ ...) 
(7) متتابعة هندسية حدها الأول ۲ وحدها السادس 1۶ فان التتابعة هی توب 
(۲()1 ۰۸۰ ۰۳۲ ...) (ب) (۲ » ۶ » ۸ » ...) 


(ج) (۲ » - ۸ » ..) (د) Te)‏ ۱۸۰ » ...) 


3 © التتابعة Ee ٠١(‏ ...) هی متتابعة ی 


(1) حسابية وأساسها -ه ():هفقدسية وآساستها ۳ 
(ج) حسابية وأساسها ه (د) هندسية وأساسها ۳۳ 
؟ © التتابعة ( جح ۲-۰ ۰ بل »-ل ء ل ) هی متتابعة 7 
(۱) منتهية. (۲) تزايدية. (۳) تذبذبية. )٤(‏ هندسية وأساسها -۲ 
(1) (۱) فقط. (ب) (۱) » (۲) فقط. 
(ج) (۲) » (۶) فقط. (د) (۱) » (۳) » (۶) فقط. 
() الحد النونی للمتتابعة الهندسية (۳ » -1 » ۱۲ » ...) هو شنم رم م۸ ي 
ION‏ (ب) ۲ (-۲)* (ج) )“` (د) م 
(۲۰) الحد النونى للمتتابعة الهندسية (< , + » حل » ...) یساوی ا 
رمق ۰ O‏ +(“ (-¥)“ 
0 الحد النونى فى المتتابعة الهندسية (س" .سن ,سل" » ...) هو 5 
(1 )سس (ب) سس (جاس ° (د)س ١‏ 
9 إذا كانت (-۱ » -ه » -۲۵ ۱۲۵-۰ » ...) متتابعة هندسية فان Saas:‏ انمه ١١‏ 
(1) رد جع اکر ی 
(ج) من = ٠١‏ رم ( أ عه ارم 
۳ 6۵ الحد الخامس فى التتابعة الهندسية (۸ » ۱ ۰ ج » ...) هو 2200 
() د (ب) ‏ (ج) 3 (د) +۵ 
9© 62 إذا كانت : سس > ۰ فإن أساس المتتابعة الهندسية ٤(‏ »سس - ۲ » ۲ سس +۱ » ...) 
هو مه 
۱ (۱)1 (ب) ۵ (ج) ۳ (د) ۲6 
9© إذا كان : (؟ »س » ح » ...) متتابعة هندسية أساسها () فان : ( ج ۰۳-۰( ...) 
تمثل متتابعة هتدسية آساسها - تا نت ر 
(1) ی (ب) ل (ج) مي" )م 
(3) إذا كان : ؟ »س » ح »۶ » ص فى تتابع هندسى ا ره سم 
(2)1 (ب) > (ج) 2 زد 
(7؟) التتابعة الهندسية التی حدها الأول = ؟ وأساسها = د تکون تزايدية إذا كان : تشن 
( €0 ۰ -۱<ر<. (ب)۱ع .۶‏ دوک 
9 6 تا ی SMS‏ ع 2 SS‏ 


۶ () المتتابعة الهندسية التى حدها الأول = ؟ وأساسها = ر تكون تناقصية إذا كان و 
ASS © ERB‏ (ب)9>.. .6 NSS.‏ 


اد اق جل ان د فد + ىم ER‏ 


00 9 إذا كان ۲5 »ب » ح فى تتابع هندسى وأساس المتتابعة = ر فإن جميع العبارات الآتية صحيحة 


ما عدا E‏ 

ينا (ب) د = ا تت 
(۲۰) رتبة آلحد الذى قيمته ملم من التتابعة الهندسية (۸۱ ۰ ۲۷ ٩۰‏ » ...) تساوی ROE‏ 

(۰)1 (ب) ۷ (ج) ٩‏ (د) ۱۰ 
(۲۱) رتبة أول حد أصغر من الواحد الصحیح فى التتابعة الهندسية (۱۰۲۶ » ۰۱۲ ۲۵۹۰ ...) 

هى ع مع اوه انافاه 

(۷)1 (ب) ۱۰ (چ) ۱۲ (د) ۱۶ 
9 إذا كان الحد الثالث فى متتابعة هندسية = ۶ فإن حاصل ضرب آول ۵ حدود هو eal,‏ 

"٤ (ب) ۲۶ (ج) ۶* (د)‎ ۲۶ (i) 
۸ = إذا كان الحد الثالث من متتابعة هندسية یساوی مربع حدها الأول وحدها الثانی‎ )۲۳( 

فان حدها السادس = هو نوم 

(1) ۱۲۰ (ب) ۱۲۶ (ج) ۱۲۸ (د) ۱۳۲ 
9© عدد حدود التتابعة الهندسية (۲۶۳ ۰ ۸۱ ۰ ۲۷ » ... » ) یساوی تا 

)1( (ب) ۷ (ج) ۸ ۱ (د) ٩‏ 
9© رتبة الحد الذى قيمته = ۱۰۲۶ فى التتابعة الهندسية ( + 0 + 6 ۰۰ ) هی RR‏ 

(۱۱)1 (ب) ۱۶ (ج) ۱۲ (د) ۱۱ 
(3؟) فى التتابعة الهندسية (" » ۱۲ ۰ ۲۶ » ...) تکون رتبة أول حد تزید قيمته عن ۲۰۰ 

هو مس 

)۷(1 (ب) ۸ (ج) ٩‏ (د) ٩‏ 
(۲۷) متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة ۰ ع , -2 , ٣٣2‏ ۰ 2 , -2, = .؛ 

فإن المتتابعة هى رح ا ET INE‏ 

ECT)‏ » ۳۲ ۱۱۰ » ...) (ب) ( كد » ۶1۸۰۳۲۲ ا 

)+( )۳ ۰۸۰ ۰۷۲ ...) (د) )£ ۵4۰۳۱۰ ...) 


1 ەفهم هتطبیق . هھ مستویات علیا 
© ([© متتابعة هندسية حدودها موجبة » مم + 2, 8۷ » 2ي - ۲۲۰ 


فإن المتتابعة هى ا 
(۲()1 » ۱۰ ۰ ۲۰ » ...) (ب) (غ؟ » ۱۱ ۸۰ » ...) 
(ج) (۳ » ۱۵ » ۷۵ » ...) (د) (۵ » ۱۰ 6 ۲۰ » ...) 


)۲٩( ©‏ متتابعة هندسية مجموع الحدود الثلاثة الأولى فیها 7؟ ومجموع الحدود الثلائة التالية لها ۷۰۲ 


فان المتتابعة هی یس میگ 

(۳()1 »۱۰ » ۱۲ ...) (ب) (لاء کد گند » ...) 

(ج) )¥ -۸ ۰ ۲۲ ¢( (د) )¥ 6 ۱۸ ...) 

له ۲ ۲ 

(۴) متتابعة هندسية حدها النونی يساوى () ان حاصل ضرب أول ثلاثة حدود = ab‏ 

(۱)1 (ب) 2 (ج) ۴ (د) 3 
تمارین على الأوساط الهندسية 
(۳۱) إذا كانت : ؟ »س »جح فى تتابع هندسى » فان 22111 


(1) بح - ۲۲ (ن) هی" . (+) یا = (د) ای ی - ۱ 


الوسط الهندسی للعددین ٤‏ م ۱۱ هو ۳ 
100 (ب) 1۶ (ج) ۸ (د) ۶ ۸ 


(1) +1 (ب) ۳۷۲ (ج) + ۳۳ (د) ۳۷ 


9 إذا كان الوسط الهندسی للعددین ٩‏ » ص هو ٠١‏ فإن : ص = e‏ 


: ۳ مسن 16 فى تتايع هندسى فان : س = ا 


(1)1 (ب) ه (ج) ۲۵ (د)1 
f9‏ الوسط الحسابی لعددین حقیقیین موجبين مختلفین ۳ وسطهما الهندسى. 
2 (ب) < (ج) > (د) 2 


(1)ب< +۲ ح (ب) !<< ۲ب (ج) اح (د ٣=)‏ ح 


)٩( ۱‏ إذا كانت ؟ »ب » ح ثلاثة حدود موجبة متتالية غير متساوية من متتابعة هندسية فان : SES‏ 
۱ إذا كانت : (ر) متتابعة هندسية حیث عر = ۷ × (۳)* ۲ فان الوسط الهندسی بين + » , 


(1) + .لاه (ب) + ۵7۷ (ج) + ۵۶۰ ° (د) ۶ 6۰ 


> الدرس الرابع En‏ 


(۲۸) إذا كانت (۱ ۰ » ؛ م - ۶) متتابعة هندسية فان : م = 22 
۱ (۲)1 (ب) -۲ (ج)ء (د) -ع 
69 أى مما يأتى وسط هندسی للكميتين : ؟* »۲ ٩‏ 
1 (1) اس" (ب) س (ج) س (د) ۲س 
<r‏ ی ی  2‏ وها دا ۷۷۵ صناخی 2 
رن ۱۰۳۰ (ب) ۳۰ (ج) ۸ (د) ۱۰ 
ا hh‏ فان : ا 
U‏ ص < سس +6 (ب) ص" > سس ع 
(ج) ص = سس ع (د )ص سس ع 
(۷ع) فى أى متتابعة هندسية یکون ع, ‏ ع = a‏ 
| (1) )2(" (ب) 2)" (ج) 2,)" (د) (ع)" 
9 إذا كان (عر,) متتابعة هندسية حدها الأول = ؟ وأساسها = ؟ فإن حدها الخامس هو ی 
| )1(" (ب) "٩‏ (ج) ۴ (د) 1 


€9 إذا كان الوسط الحسابى بين ؟ » ب يساوى ٩‏ » والوسط الحسابى بين 2 » ل يساوى + 
فان الوسط الهندسى الموجب بين ؟ »ب يساوى ماما امه 
)۲ (ب) ۳ (ج) ٩‏ (د) ٩,۵‏ 


| ها من فان : س = مه اتمه ها 


(1) + »> (ب) - + » ؛ (ج) + آ» ؛ (د) - + 1 -ع 
€9 إذا كانت (4ه »س » ص » ۲) متتابعة هندسية فان : حط = ERR‏ 
(1) + (ب) ۳ (ج) ٩‏ (د) ۲۷ 
€0 إذا كانت (؟ »ب » ح) فى تتابع حسابی وأیضا هندسی فان rr‏ ما 
| لاسي e‏ (ج) !ع بح (د) !بح 
€ إذا كانت (۷ » لك » لكر لهم » لف » ع ) متتابعة هندسية فإن :له - ده 
۱ (1) + (ب) + (ج) + (د) ¥+ 
مجنوع آخر وطن ے 
إذا ا اع ات م سا سید 
9 إذ أدخلنا سته وسائط هندسية بين ه و بعد 
(۲)1 (ب) ۳۲ (ج) ۱۹ (د) ۶ 


1 © تطپیۋ ® مستویات علیا ` 


بين أى المتتابعات الآتية هندسية واذکر آساسها واکتب الحدود الثلائة الأولى من كل متتابعة هندسية : 
O‏ لع )€„ ( = (7Y x»)‏ 
A ©‏ 2ن ) = )¢ (u‏ 
© ۵ (2ى ) حيث ع, - ١١‏ ۰ من د ل × ۵ NE‏ 
8 62 أثبت أن المتتابغة (2ى ) حيث عر = ۲ × ۰۳۳" متتابعة هندسية وآوجد حدها السایع. ۸ 
وا تم تنج کرادت 
8 ت بين أن المتتابعة (2ى ) حيث ع = ۲ (۲) "هی متتابعة هندسية 
ثم أوجد حدها الثامن » رتبة الحد الذی قيمته ۷۱۸ ۰ ۰۱۱ 
۵ 62 آوجد الحدود الأربعة التالية فى كل من المتتابعتين الهندسیتین الآتيتين ثم مثل الحدود السبعة الأولى بيانيًا : 


( 9 ۰2 ۰+۰ (00 10 ۰۲۰۰۸ 0( 


أنه فى كل مما يأق آوجد : 

1 (۱) 3 متتابعة هندسية حدها الأول ٩‏ » وحدها السادس ۲۸۸ ٩(«‏ ۳۰۰۱۸ .....)ء 
© للع متتابعة هندسية (ر) فیها ےہ - ۱۲ ۰ ع, = ۳۸۶ ۳(۰ 6 » ۱۲ «(i‏ 
© إل[ متتابعة هندسية حدها الثالث = ۱۸ » حدها السادس = ٤۸1‏ ولا ase Ae‏ 


©) متتابعة هندسية حدها الثانى ۱۰۰ » حدها الرابع ١‏ 


(n: 6 ۱۰-6۱۰۰ 6 ۰9 عت) أ‎ 6 ê Naa ea 
۷) ¢ ۱۱ ۳۲ ¢ (۰ ۱۸2۰+ (ه) التتابعة الهندسية التی فیها : عم +ع ۳۱ 6 عع‎ 
۱)... 4 ۱۲ ۰ ۲-۰ ۳(« ٩= ۶-۶ ۰ ۷۸۶ , 2- التتابعة الهندسية التی فیها : ع‎ © 


۰)... 6 ۷۱6 ۸6 ( 41)... » ؛‎ 6 ۸» NF 
ب نس انیت وه وج + یهار الأزل يساوي آزیعة أبثال متها الثالك ۶ جوع‎ 


حدیها الثانی والخامس = ۳۹ ۰«( » ۳۲ 6 ۱۱ > ...)۰ 


)٩(‏ متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها : يم , + کم = ۲۰ كن +ع دوع زا We‏ تیاه 


(۲۰) متتابعة هندسية تزايدية فیها الحد الثالث يزيد عن مجموع الحدین الاولین بمقدار ۱۰ والحد الثانی ینقص 


عن مجموع الحدين الأول والثالث بمقدار 1 «(۲ ۰ ۰ ده 
(۱۱) متتابعة هندسية ثلاثة أمثال مجموع حديها الأول والثالث يساوى مجموع حديها الثانى والرابع 0 وحدها 
الخامس يزيد عن ضعف مجموع حدودها الأربعة الأولی بمقدار ۲ «(۲ ٩6‏ ۸۰ )۹ 
(۱۲) متتابعة هندسية حدودها موجبة ومجموع الحدود الأربعة الأولى منها یساوی ٠٠‏ وحدها السادس 
يزيد عن حدها الثانى بمقدار ۲۷۰ «( 34 6 3 6 4 « مد ( 
(۱۳) متتابعة هندسية حدودها موجبة ومجموع الحدود الخمسة الأولى منها بساوی E‏ وحدها الرابع یساوی 
حدها الثالث مضافًا إليه ستة أمثال حدها الثانی. aT We e‏ 


68 متتابعة هندسية فیها : , + 2 , ۰ ۰ ]+ع =۸ 


۰)... ¢ Yet ¢ ۸-( 61)... ¢ ۲ 4 6 ۸(۰ 


ثلاثة آعداد من متتابعة هندسية مجموعها ۲۱ وحاصل ضربها ۱۶ فما هی الأعداد الثلاثة ؟  ١١‏ ۶۶ ۱۰۰ 


مجموع ثلاثة أعداد متتالية موجبة من متتابعة هندسية یساوی ۱۶ وحاصل ضرب مریعات هذه الاعداد 
يساوى 5.97 فما هی تلك الأعداد ؟ حل »5 «e‏ 


60 اكتشف الخطأ : 
(۱) تمثل حدود المتتابعة الهندسية بمجموعة من النقاط المنفصلة التى تقع على استقامة واحدة. 


(؟) تسمى المتتابعة (عر) هندسية إذا كان کب يساوى مقدارًا ثابتّا يعرف بأساس المتتايعة (لكل دمک ۱) 
١ +‏ 


© آوجد العددین اللذين وسطهما الحسابی ‏ ووسطهما الهندسی ۳ ۱ TE‏ 
3ع عددان موجبان الفرق بینهما ۸ ووسطهما الهندسی ۲ فما العددان ؟ ۰۱.۹ 


63 أوجد عددین موجبین وسطهما الهندسی الوجب يزيد عن آحدهما بمقدار ۲ 
ويقل عن الآخر بمقدار ۲ ۱ «ع ۰۹ 


اننظ السنابى لعندین يسازى 2 وسطينا ايسان ا 0 ا 
أوجد العدد الآخر. «Al»‏ 


عددان وسطهما الهندسى يزيد ”.عن أصغر العددين ووسطهما الحسابی ينقص ٩‏ عن أكبر العددين. 
آوجد العددین. ¢ ۰۲ 


الهمعاصر (الریاضیات العامة) م ۱۰ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


1 «فههم 2 © تطبيق ۰ © مستویات علیا 

9 00 أدخل ستة أوساط هندسية بین ۰ ۲۲ 

8 60 أدخل خمسة أوساط هندسية بين ٤‏ » 59517 

جب يج سس 

فأوجد قيمة کل من : س » ص hefs‏ 


لو آدخلت عدة أوساط هندسية موجبة بين العددين ۲ » 4875 فإذا كان مجموع الوسطين الأخيرين يساوى 
تسعة أمثال مجموع الوسطين الأولين فأوجد عدد هذه الأوساط. 


إذا أدخلنا عدة ة أوساط هندسية بين ۳ ¢ ۳۸۶ كان حاصل ضرب الوسطین التانی والأخیر بساوی ۳۳۰ 


أوجد عدد الأوساط. عا 


إذا آدخلت عده ة أوساط هندسية بين ۲ » ۱۶۵۸ وكانت النسبة بين مجموع الوسطين الأولين إلى مجموع 
الوسطين الأخيرين هى ١‏ : قفاوجد عدد تلك الأوساط. «o»‏ 


فاحسب قيمة كل من :سس » ص حیث : س ج ص ج ۱ ,+ ع-ل” 


Ê‏ إذا كان : (۱ »سن » ص) فى تتابع حسابی » (۱ » ص » سس) فى تتابع هندسی 
۱ 


إذا كانت ٤‏ »ی » ح فى تتابع حسابی » وکانت ۲ »ب + ۳ ؛ ه ح فى تتابع هندسی 


فأوجد قيمة كل من :س » ىح ولام ماه 


ننه إذا كانت لو ؟ » لوب » لوح فى تتابع حسابى فأثبت أن :ب »۰ ح فى تتابع هندسی. 
7 


0 اكتشف الخطأ : 
‌ 
(۱) تعرف الأوساط الهندسية بانها الحدود الواقعة بين حدين متتالیین من متتابعة هندسية ویمکن إيجادها 
متی علم عدد الأوساط. 


(۲) الوسط الحسابی لعددین حقیقیین مختلفین أكبر من وسطهما الهندسی. 


مسانل تقیس مهارات التفکیر 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
+ (0)إذا كانت (ر,) » (2 رم ) متتابعتین هندسيتين فأى مما يأتى یمثل متتابعة هندسية ٩‏ _ 
OE‏ (ب) (ل 2 ) Aa‏ (د) کل ما سبق. 


۰ ترس نيع E‏ 


(۲) إذا كان ؟ »ب وسطین حسابیین بين س » ص وکان ل » م وسطین هندسیین بين سس » ص 


وا. . ]+ - 
فإن : ل = 7 
۲ س‌ص ین هن ین‌ص بيس + ص 
مه (©) |ذا كانت : (؟ »ب » ح) متتابعة حسابية أساسها (ع) فان : (۲'» ۲“ » )*٣‏ تكون a‏ 
(1) متتابعة حسابية آساسها = ۲ (ب) متتابعة هندسية أساسها = ۳ 


(ج) متتابعة حسابية آسانها ٩۳۶‏ (د) متتابعة هتدسنية استاسها = ۲ 


ل سيارة ثمنها ۱۰۰ ألف جنیه فإذا كان ثمن السيارة یتناقص سنويًا بنسبة ۸۱۰ 


۱ فکم یکون شمن:السیارة بعد ۶ سئوات ؟ ا» 
8 موظف راتبه الشهری ۱۳۰ جنيه ويحصل على علاوة سنوية ثابتة بنسبة ۰ زيادة عن راتبه فى السنة 
السابقة مباشرة. فکم یکون راتبه بالجنیه بعد مرور ٤‏ سنوات ؟ ۰ جنیه» 


1 
8 3 يصب الاء فى خزان بمعدل ضعف اليوم السابق له مباشرة » فإذا صب فى اليوم الأول ۱۲ لترّا فبعد 


3 ۵ اذا كان عدد الطلاب المقبولين بالرحلة الثانوية فى إحدى الإدارات التعليمية يزداد بمعدل /٤‏ سنويًا » 
1 وکان عدد الطلاب حالیا ۰ طالب. فكم من التوقع أن یکون عددهم بعد 1 سنوات ؟ ۲۰۷۰ طالنا» 


(]] الربط باللياقة البدنية : يمارس كمال رياضة المشى سيرًا على الأقدام » لتجديد لياقته البدنية وإنقاص 
وزنه الزائد » فإذا قطع فى اليوم الأول مسافة ۵۰ مترًا » وكان يقطع فى كل يوم تال ضعف المسافة التى 
يقطعها فى اليوم السابق مباشرة. 
(1) اكتب متتابعة المسافات التى يقطعها يوميًا. 


(ب) آوجد السافة التى بقطعها فى الیوم السابع. «(۵۰ > حم لوانت كا »6 (xs‏ » ۲۲۰۰ متره 


هی مجموع حدود التتابعة الهندسية. 


ای أضه : إذا كانت (؟ » ؟ر » !رآ ء ۰ »ر )متتايعة هندسية 


| ت 
فان : | ۴+ ۴ر + ۴ر" + بر = 4 باو (حيث له عدد حدود التتابعة) 


5 


يسمى متسلسلة هندسية فمثلا التسلسلة : ۲ + ” + ۱۲ + ۲۶ +۶۸ ٩۱+‏ = رگ ۳ ١7)5(‏ هی مجموع 
حدود التتايعة الهندسية (۳ 7 VTE‏ ۵ ۶ :۶۸ ۰ ) التی حدها الأول ۲ < ۳ » وأساسها ر = ۲ 


وحدها العام : =“ ۲ 2 ۲ (۲۰۰)۲ وفدد عدودها = نوی 


: إيجاد مجموع نمحدًا من متسلسلة هندسية بمعلومية حدها الأول (۱) وأساسها (د)‎ E 


لأى متسلسلة هندسية حدها الأول = ۴ » وأساسها = د يكون : 


حر - ؟ + ار + ار ب ..... + م ر“ )۱( 
ویضرب الطرفین فى ر : .*. د حر ۴ر + ار؟ + ار" + مه چ ارگ )۲( 
ویطرح (۲) من (۱) : دبا حر - ر جر = 7 عد 1 حر (۱ -د) ۲ (۱ -د) 

و 
ا ٩۰۳‏ 2 و ۱ 


۱ 


Rik ل‎ 


| (۴] إذا كانت : ر = ١‏ فإن : حر = ۲+ ++ ..... + (نمحدًا) <بما 
له 
أى أن : حر - کي ۴= 


s)he 


ر 


_ ۱(۲-د) ‏ ؟-ار* 230000 
> مون )۱( 6 رد ل< ۲و 
. ل د =۴ ر وبالتعویض فى (۱) : .| ی < 4 NES‏ 


.*. + ۲۷+ ۱۸ ب ... + EAI‏ ع ۷/۲۸ 


> الدرس انخامس ۲ 


52 رگا ۵ (۵)- ۶ 


وأساسها وج ۷ سدع من ۽ ل 


4 ۲۳ O E ا عد‎ OA a 
<ه ۲ دمغ ۸ ۶ <ار <ه ۲۷ -.1اه؟‎ = E ¢ 
ل د‎ - ٩ 


6 حور = ۳ وبوضع = .5 5 لت 4 FF‏ وت ۲ 


۳ 
5 کت ا 0 1 5 = 
و تا من 1 رک (۷۲ ۲۳ 2 ۵۰۸۰ 


+ لاحظ أنه : فى المثال السابق یمکن ایجاد عدد الحدود الطلوب جمعها : 
فك ی ةد سود 


او ا 
۴ و ] دم زا اد 
ا١‏ -ر - ۲ 
-١ 5 -. 2‏ 2 ۱ =۷ کنو کے 
: ۳3 ۱۲۵ )0 رگم ۷۱۲۵ (+)ك وهى مجموع حدود متتابعة هندسية 

حدها الأول ؟ = ۱۲۵ وأساسها ر = + بدا من , إلى , 


E »‏ = 2 ۱۲۵ » ص او" = ۱۲۵ «(3)"< + 


۱ ۱ 
ای لاسرم 77597 اس ع 392 
1 ۱- ر ۳ WEE‏ 0 
0 0 
EN‏ ۷۸1 
o) ۲ 9‏ الشخدك 
رك ه لين ° 


مثال © 


ثبت أن المتتابعة (ىر ) = (۲ (-؟)* )١‏ متتابعة هندسية وأوجد مجموع الحدود الثمانية الأولى منها. 


الحل 
۲ (-۲)* 
اب و 5 ) ( : = -۲ = مقدار ثابت هو أساس المتتابعة. 2 التتابعة هندسية. 
ار ۲ (r=)‏ 
> ۱ ل ال 
a‏ ا سه 
ی ل 59 E ia a‏ 


a= FEN‏ دم 


»درس الخامس ٠‏ 7777777 


]*)-( - ۱ 


۶ + 


- 41 ۱٩ Bat 


۸۱۱۹ ۵۰۷ =۱ - (-ع)* 


+ (-6)*-< ۰۹۱ = (-1)6 اسح" .*. عدد الحدود اللازم أخذها = 1 حدود. 
مثال © 
آوجد أقل عدد من حدود المتتابعة الهندسية (۷ ۱۸۰۶۰ » ...) يؤخذ ابتداء من الحد الأول لیکون ابلجموع 
آکر من ۷۰۰۰ 
الكل 
E Nef‏ ات 3 = 

ل ل 

Ka 0‏ 991 سدع با ی 
EE‏ دن وى اوور ادبا تح E‏ الا( حرا) 
ویکون حر > ۷۰۰۰ |ذا كان ۷ (۲*-۱) > ۷۰۰۰ نز ۳۲ ۶ ۱۷۵2۵ 
E‏ 2 ۱:۷ ويأخذ لوغاریتم الطرفین : .*. ده لو ۲ > لو ۱۰۰۱ 

. له > ا ویاستخدام الآلة الحاسبة لم > ۹۲۷۲۲۲۲۵۹ ٩,‏ 


رک م2 ۱۰ ۲۱۷۳۱۱۱۵1 عم © ا © ي اقل عدد من الحدود يمكن آأخذه هو ۱۰ حدود. 

مثاں 69 

إذا كان مجموع الخمسة حدود الأولى من متتابعة هندسية یساوی ۳۱ ومجموع الخمسة حدود التالية یساوی ۹٩۲‏ 
فأوجد ابلتتابعة وأوجد حاصل ضرب حدودها العشرة الأولى. 


الكل 

(۱۳ Kao LE 1 ۳۱ < حجم‎ 
) ۲-۱۴ e 

» .۰ مجموع الحدود العشرة الأولی = ۳۱ + ۹۹۲ = ۱۰۲۳ 2 ۲ ی سا 0( 

“+ ۱( تر"‎ ۱( ۱.۲۳ . N NF ا‎ 

بقسمة (۲) على .٠. : )١(‏ مت = د اي 2 1 e‏ 


۱ 
11 


ONE ۱‏ ای ۷ 
وبالتعویض فى (۱) : 


۳۲-۱ اذا کان : حم = مجموع له‌حدا الأولی من 
11 ( الح اعم لا کان :نع جنوج مود ولی من حدود 
00-0 متتابعة هندسية » حي = مجموع له حدا التالية لها 
۱-۷ . المتتايعة هی (۱ ۲ ۶۶ ۶ ..) ] فان :یه د 
. ۱ 


» خاصل ضرب الحدود العشرة الأولى = ؟ ×۴ ر × ۴ر" × ... >« ور؟ 


=( ×۴ ×۴× ... إلى ۱۰ عوامل) × (ر × ر" عار" × ... × ر؟) 


oy و‎ Ny pg et 
“٥۲ = **)۲( × '')۱( = و ان .*. حاصل ضرب الحدود العشرة الأولى‎ ۵ 
: حل آخر‎ 
۳۱ +؟ر*-‎ f+ ...حدر الاولی = ۳۱ ... +ار +ارا‎ 
(۱ ۳۱ ر +را +ر+ر)‎ + ۱(۲ ۰, 
۹٩۲ = .ر + ر + ر" + ر + ر"‎ ٩٩۲ = حى التالية‎ *.٠ 
0 ۹۹۲ - وان“ (۱ جر +ر؟ +ر؟ +ر)‎ .». 
ii *۲ = ۳۲ = وبقسمة () على (۱) : .'. ر*‎ 


ویالتعویض فى (۱) : 11+ ۲ + +۱+۸) 2 ۳۱ 00 لزت ال 1 فر اس ۱۳-۲ 


.”. التتابعة هی (۱ »۲ » ...) ثم یکمل الحل. 


إذا كان : حر هو مجموع حدود التتابعة بدا من ع, إلى ر فان :| رح حور , ] لكل نه > ۱ 


فمثلا : م دحم حم » بي <حم-حم وهکذا. 


مثان @ 
إذا كان مجموع رہ حدًا الأولى من متتابعة هندسية يعطى بالقانون حر = ۲۵۲ - ۲-۸۲ 
فأوجد امتتابعة وأوجد كذلك حدها السابع. 


]۸[ 


1!!!١١!!!  سماخلا الدرس‎ > 


الحصل 
کک ا 
* بوضم لمح ۱ ج = ۲۵ ۲۵۸-۲۲ -18ا ۱۲۸ 4 
+ بوضع لہ= ۲ حم ۲۵۱ - ۲۵۱-۲۲ - 16 2 ۱۹۲ 

۰ 2 + 2, = ۱۹۲ يم ۱۲۸-۱۹۲ = ٩۶‏ 
* بوضع لہ= ۲ حم = ۲۵۲۱ °۲ = 01 = YY‏ 2 ۲۲ 

2 عي دك عاق 2 ۰ NESE‏ - ۱۹۲ 2 ۳۲ 

.. المتتابعة هی (۱۲۸ » ۱۶ » ۲۲ , ...) 

> کي حي حل < Y= ۲۵۲-۲۵4 = ]۲۲- 101] - ]۲- ؟ه١[ = y€‏ 
مثال © 


صهریج میاه سعته ۱۳۰۵ لت كان فارغا ثم مُلنْ بالماء بواسطة صنبور يصب ف الساعة الأولى ۱۲۸ لت » ويصب فى كل 
ساعة تالية مرة ونصف مرة قدر ما صبه فى الساعة السابقة. بعد كم ساعة هتلن الصهريج ؟ 

الحل 

فقدار ما صبه فى الساعة الأولی = ۱۲۸ .*. ما يصب فى الساعة الثانية = ۱۲۸ () 

» ما يصب فى الساعة الثالثة = ۱۲۸ () × ۴ ۱۲۸ () وهکذا .. 

.*. ما يصب فى الصهریج فى الساعات التتالية یکون متتابعة هندسية هی : 

)... ۰ (E) 1۸< (E) ۱۲۸۰ ۱۲۸( 


وعندما يمتلئ الصهریج یکون مجموع لہ حدًا من هذه التتابعة = سعة الصهریح ی ۱۳۰۵ . 


و 5-1( ۰ رب ۱۱۳-(۲۱۴ ۱ - (ج)] 
۱ - ور 2-١‏ 
تس( 
ب( وب ۱ و ==( 
.. لمع ۸ .*. الصهریج یمتلی بعد ۸ ساعات. 


المتسلسلات الهندسية غير المنتهية 


الهمعاصر (الرياضيات العامة) م ۱۱ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى [ ۸۱ ] 


۱ 
11 


وتکون : (1) متقاربة (یمکن إيجاد مجموعها) إذا كان : | د | < ١‏ أى : -۱ در < ۱ 
(۲) غير متقاربة (لا يمكن إيجاد مجموعها) إذا كان : |د۱>۱ أى:ةر>١أءر<-ا‏ 


انهندسية غير المنتهية 


24 مجموع المتتابعة 
۱۷ -د۳) 


عام مجموع التتابعة الهندسية یعطی بالقانون : حر = 1 


وعندما عم هه ؛ |ر|<۱ قن دار حو سيقن 


حينئذ يصبح مجموع عدد لا نهائى من حدود التابعة الهندسية :| حي = حلب أ 

مثال © 

بين أى من المتسلسلات الهندسية الآتية يمكن جمع عدد لا نهائى من حدودها وأوجد هذا المجموع إن أمكن : 
٩+ ۲۷ - ۸۱ ][(‏ - ۳ + ..... (۴]-۱- 6-۲ ۸۶ - با 

)۲۰۲ 5 9 


الحل 
۰ ۰ اب عدن ۰ تا با 
التسلسلة تقاربية ویمکن جمع عدد لا نهائی من حدودها. 
ات ۴ OEE‏ الا ۸۳ . 
ES ۸۱ 2۲ ۰ 6‏ >7 
۳ 
٠ 6‏ ددع - ۲ اداء۲<۱۲۱ >۱ 


.'. المتسلسلة غير تقاربية ولا يمكن جمع عدد لا نهائى من حدودها. 


ند ی اك تدده *, ۲ < 6 د 
يق مسد رق e (P=‏ 


2 يه )01( 


(۲) E sg A 


> الدرس الخامس 157 


ويقسمة (1) على (1) : .. ار 2-1 حك 


1 

E د(‎ 

+ (۷ د- ۴( د + ۱)< ۰ :. د = (مرفوض) آ» د = -+ 
وبالتعويض فى (۲) : ۰ ۴= ٦‏ ". التتابعة هی (1 ۰ -۲ ۰ + ۰ ...) 


مثال 0 95 
متتابعة هندسية أى حد من حدودها يساوى ضعف مجموع الحدود التالية له إلى ده من الحدود أوجد أساسها» 
وإذا كان حدها الثالث = ٩‏ فأوجد التتابعة. 


الحل 


نظرض أن التتابعة هی (۴ ۲۰د » ۱د" » ...) 
» ۰.۰ أى حد من حدودها = ضعف مجموع الحدود التالية له إلى مه 
۱ 8 
۱- ر 
[لاحظ أن التتابعة (؟د » !د" ۱۰د" » ...) متتابعة هندسية حدها الأول ؟ ر وأساسها د] 


SRE (+f + (ار +ار؟‎ ۲۲ .. 


۰ ۱(۴ - د) = ۲ ؟ر ویالقسمة على ؟ ۷ ن ۷ و ۱ 
رب ر = 2 Es‏ ر دو 
E‏ و ات 

۸:2 = 2). 


enê VE WS ۸۱) : المتتابعة هى‎ ۰ 


الشكل المقابل يبين ستة مربعات فى متتابعة لا نهائية فيها كل مربع أصغر مكون 
من توصيل منتصفات أضلاع المربع الأكبر منه مباشرة فإذا كانت مساحة اطربع 
الأكبر ١5‏ وحدة مربعة أوجد مجموع مساحات هذه المربعات إلى مه 

الحل 

٠.‏ مساحة آلربع الناتج من توصیل منتصفات أضلاع مربع تساوی + مساحة المربع الأکبر 


.*. مجموع مساحات الربعات إلى © يكون متسلسلة هندسية لا نهائية حدها الأول ٠١‏ وأساسها + 
1 : 


NI =‏ وحدة مربعة. 


۳ 
۱ 


63 من أسئلة الکتاب المدرسى ر _ » فههم ۰ تطبیق ٠‏ مستویات علیا 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

تمارين على المتسلسلة الهندسية ومجموع ر حدًا الأولى من متسلسلة هندسية 
© (۲) مجموع المتتابعة الهندسية التى فيها = + » ر - -۲ » دم< ٠١‏ يساوى 2-2 

(1)-۱۷۰,۵ (ب) ۱۵۸ (ج) 174 (د) -4ة١‏ 
(۲) التتابعة الهندسية التی حدها الأول ؟ = ۲ » وأساسها ر = 

یکون مجموع ۱۰ حدود الأولی منها = او سوم 


(1) ۲۰ (ب) ۲ (ج) ۱۰ (د) ۱۰۲۶ 
(۳) مجموع المتتابعة الهندسية التى فيها ؟ = 5 , ر = ۳ » ل = 501١‏ هو شح 
(î) ۱‏ ۲۹۵۲۶ (ب) ٩۹۸۳۷‏ (ج) ۲۹۵۶ (د) ۸٩۳۷‏ 
© (©) مجموع ۸ حدود الأولى من التسلسلة الهندسية :(2 + +++ ۰) يساوى لت 
(1) ۴ . (ب) ۳۲ (ج) ۳۱ (د) 1۶ 
۸ 
6 © رگ و RENEE - ١-7)‏ 
(1) ۲۵۵۵ (ب) ٩۳۵‏ (ج) ۱۲۷۰ (د) ۵۱۲۷ 
© © مجموع التتابعة الهندسية (۱ ,+۰ + ۰ ... إلى ٩‏ حدود) یساوی وگو 
( 3 )2 (ج) چم رم 4 
6 +1 + ۱۲ + ..... + ۱۹۲ = 100 
(۲1 ۱۹۲ (ب) ۳۸۱ (ج) ۱۸۹ (د) مكلا 
© (۸) مجموع التتابعة الهندسية (۳ » -5 ۰ ۱۲ ۰ ...۰ ۷۸۰) یساوی وت ی 
(1) -۹۸ ۱ (ب) -۳۱۶ (ج) ۶۹۸ (د) ۵۱۳ 
© مجموع الثمانية حدود الأولى من التتابعة الهندسية (ر,) حیث ع رم =۲ (۱*۶)۳ 
بساوی با 
(1) ۵1۱۰۱6۶ (ب) ۵۸۰۹6 (ج) ۵۹۰6۰ (د) ۹۵۰ 


r, 
ا‎ 


(10) مجموع ه حدود من التتابعة الهندسية (۰۱ ۳ ء ٩‏ » ...) ابتداءٌ من حدها الثالث يساوى 2220-0-06 


(1) ۱۰۸۹ (ب) ۲۰۱۳ (ج) ۹۹۸ (د) ۱۰۵6 
(19) فى التسلسلة الهندسية التی حدها الأول ۴ = ۲ » أساسها ر = + مک رگا ار - وی 
(1) +۲ (ب) 5 (ج) ۲ (د) چ 
© رگ (۲ * ۳ ا 52277 
(i)‏ ۲۶۲ (ب) ۱۶۵۸ (ج) ۷۳۸ ی ۱۷۷۷۵۵۲ 
(۱۳) متتابعة هندسية مجموع دم حدًا الأولی منها یعطی بالعلاقة : حر = ۳*- ۱ 
فإن الحد الخامس منها يساوى ۷ 
(1) ۱۸۲ (ب) ۲۶۳ ۱ (ج) ۸۱ (د) ۷۲۹ 
9) مجموع الستة حدود الأولى فى التتابعة الهندسية (عر) 8 عر ۲ (۲)" یساوی 3200 
(î)‏ ۷۹۲ (ب) ۱۸ (ج) ۳۷۸ (د) ۷٥١‏ 
63 عدد الحدود الذی یلزم أخذها من التتابعة الهندسية (۳ » ” ۰ ۱۲ » ...) ابتداءً من حدها الأول 
. لیکون مجموع هذه الحدود = ۳۸۱ هو سا 0 
(۸)1 (ب) ٩‏ (ج) ٩‏ (د) ۷ 
(17) عدد الحدود التی يجب أخذها من التتابعة الهندسية (۲ ۰ ١‏ ۰ ۱۸ ...) ابتداءٌ من حدها الثانی 
لیکون مجموع هذه الحدود مساویّا 1۵۸ هو ۰۹۹۳۱۳ 7 ۶ 
(۷)1 (ب) ۸ (ج) ٩‏ ° ۳8 . 
(1۷) المتتابعة الهندسية التی حدها الأول = ۲۶۳ » حدها الأخیر = ١‏ 
» مجموع حدودها ۳۱۶ هی 9۳۹۲ 
(۰۲۳()1 ۲۷ ۰ ۰۳ ...) (ب) (۷۲۹ ۰ ۲۶۳ ۰ ...۰ ۱۰) 
(ج) (۲۶۳ ۰ ۸۱ ...۰ ۱۰) )د( (۲۶۳ ۱۲۱,۵۰ ۰۰,۷۵۰ .۱۰۰) 
(/) المتتابعة الهندسية التی مجموعها ۱۰۹۳ » وحدها الأخير ۷۲۹ وأساسها ۳ هی ۳3۳ 
(۱()1 ۰۹۰۳۰ ..۷۲۹۰۰) (ب) (۲ ۰۱۸۰۲۰ .۰ ۷۲۹۰) 
(ج) (۳ ۰٩۰‏ ۲۷ ۰ ...۰ ۰ ۷۲۹) (د) T=)‏ ۰۲۷-۰۹۰ ..۷۲۹۰۰) 
(18) أقل عدد من حدود التتابعة الهندسية (ه » ۱۵ » 40 » ...) یلزم أخذه ابتداءٌ من حدها الأول لیکون 
الجموع آکبر من 1۶۰۰ هو وت ما 
(1)ه (ب) ٩‏ (ج) ۷ (د) ۸ 


© (۲۰) متتابعة هندسية مجموع الخمسة حدود الأولی منها = ۷,۷۰ ومجموع الخمسة حدود 


التالية لها = ۲۶۸ فان المتتابعة هی بت 
(۶()1 » ۲ 6۱ ..) (ب) ( + ۰ + ۰۱۰ .) 
(ج) (۲ » ۶ ۸ » ...) (ج)( + ۰ +۰ +۰ ...) 


(۲۱) متتابعة هندسية مجموع حدیها الرابع والسادس = ۱۲۰ ومجموع حدیها الخامس والسابع = ۳۶:۰ 


فان مجموع ۱۰ حدود الأولی منها = و256 20اه 


۷۲۰1۱ (ب) ۱۰۲۳ (ج) ۳۰۹ (د) ۱۳۸ 


© 79 يمكن إيجاد مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية إذا وفقط إذا كان rE‏ 
۱ (1) در < ۱ (ب) د > ۱ (ج) ادا <۱ (د)اد| ١>‏ 
(9© مجموع حدود التتابعة الهندسية : (۸۱ » ۲۷ » ٩‏ » ...) يساوى O IRE‏ 
۱ (ز) = (ب) ۱۱۷ (ج) ۱۱۸ (د) = 
69 مجموع التتابعة الهندسية (۲۵ » -ه » ۰۱ ...) إلى ٥ه‏ یساوی AK‏ 
(1) ۲۲ (ب) ۲۱ (ج) + ۲۰ (د)۲۱ 
۳/۶ 
9 رگ ء )+( اس 77 
(۸)1 (ب) ٤‏ (ج) + ؛ (د) ۲ 
0 رگ 6( )*۱۰ - تسس 
(1) 9۰ (ب) ۶۰ (ج) ۲۰ (د) ۱۰ 
9 5 / 
0 رک )۴( 5 1 
(1) ۶۰ (ب) لد (ج) ۳۹ (د) له 
(۲۸) التسلسلة الهندسية : 4۸ + ۲۶ + ۱۲ + ... باستخدام رمز التجمیع تساوی ی 
۰ 7 مي - ۷ بت م۱ 
(۱) رگ ۸ ۲ (ب) رگم ٤‏ 
oo 5 oo‏ ا 
(ج) رگ ۶۸ ۲ 34 (د) رگ :؟ x‏ () 


9© 10) إذا كان مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية أساسها لم هو ۱۳ 


فان حدها الأول بساوی EEE‏ 
(د) ۱۲ 


(1)1 (ب) ۸ (ج) ٩‏ 


(۳) © إذا كان مجموع عدد غير منته من حدود التتابعة الهندسية التی حدها الأول ۱۲ هو ٩۳‏ 


فان أساسها يساو ên‏ 
(1) ل (ب) + (ج) ‏ (د) ۳ 


(۳۱) مجموع عدد لا نهائى من حدود التتابعة الهندسية (۴,, ) التی حدها الأول 


02000007 


5 BERE A e a 
٤)د(‎ ۳ مه (ب) ۲ (ج)‎ )1( 
مجموع مربعات حدود متتابعة هندسية غير منتهية حدها الأول = ۱ وأساسها‎ )9 
Ip بساوی ص هو ووس را و‎ 
4 ۱ ۱ 
a ES 7۳۳ و هجو‎ 
)۱> ۱ حل + سب + «) یساوی مم (حیث اس‎ + ١( مجموع التفلسلة‎ © 
ان‎ 7 o E دده‎ ۱ 
9 ) EE a 


ل 
(۲۶) ع متتابعة هندسية حدها الأول يساوى مجموع الحدود التالية إلى ما لا نهاية 


فان آساس هذه التتابعة یساوی اقا 
(ج) ۰,۲۵ كلكا 


9 إذا كان الحد الأول من متتابعة هندسية لا نهائية یساوی ضعف مجموع الحدود التالية له 
فإن أساس التتابعة = تج 


(۱)1 (ب) ۲ 
(۳) إذا كانت : (97 »سس » ص » ع ۰۰ ؛ ۰) هی متتابعة هندسية حدودها موجبة 


(ج) 2 


فإن مجموع عدد غير منته من حدودها - 1 
(ب) ۱۹۲ 


(ج) ۳۸۶ (د) ۷۸ 


۱۸۰ ۱( 


€ متتابعة هندسية فيها ع, = ۲۶۰ ۰ع, = ۳۰ فإن مجموع عدد غير منته من حدودها = بد 


(1) ۱۹۲۰ (ب) ۹0۰ (ج) ۶۸۰ (د) ۳۹۰ 


موه 


1 «ففهم © تطبيق ‏ »5 مستویات علیا 


(/) مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية = ۵۶ وحدها الأول = ۱۸ فان المتتابعة هی ب 


VAJ )1(‏ ۷۶ ۲6 6....) (ب) ۰۹۰۱۸ ۰ ...) 
(ج) (۱۸ ۱۳,۰۰ ۰ لك «...( (د) )1۸ ¢ ۸۰۱۲ + ...( 


» ۳۰ متتابعة هندسية غير منتهية » حدودها موجبة » يزيد حدها الأول عن حدها الثانی بمقدار‎ 6Q 
ومجموع عدد غير منته من حدودها يساوى + فان هذه التتابعة هی کرک ی سر‎ 
)... ¢ 16 ¢ ۳۰ ¢ ۰( (ب)‎ )..۰ 6 8 6 ۱۵ ¢ 2۵( )1( 


(ج) ٩۰(‏ ۶ ۷۰ ۲۰۰ » ...) (د) (۳۷ ۲۰ » & » ...) 


(6) متتابعة هندسية مجموع حدودها إلى ۰ بساوی 4 ومجموع مکعبات حدودها إلى ۰ بساوی ۱۹۲ 


فان التتايعة هی هید 
(1) ۰۳۰۱ ۰ ...) (ب) (۸ ۰۱۰ + + ...) 
(ج) (1 ۲-۰ ۰ - + < ...) (د) (۲ ۰۲-۰ » ...) 
(۱ع) متتابعة هندسية کل حد من حدودها یساوی نصف مجموع الحدود التالية له مباشرة إلى مه فإذا كان 
مجموع حدیها الثانی والرابع ج ۸ فان التتابعة هى AR‏ 
(i)‏ )= << ...) (ب) (۰۱ £ ۰ + ...) 
(ج) ٩(‏ »۱ » ۶ » ...) (د)(۰۱ ۰ ۶ ( 


€9 متتابعة هندسية حدودها موجبة 0 مجموع حدیها الثانی والثالث بساوی ۳۰ ومجموع حدودها الثلاثة 
الأولى يساوى 56 فان مجموع حدودها إلى ما 3 نهاية بساوی EEF‏ 


(1) ۲,۵ (ب) 1۷,۵ (ج) ۷۸,۰ (د) ۱۷۰ 
(۳ع) حاصل ضرب ۹ %4 x WA x‏ ... إلى مه يساوى عر 
(۳)3 (ب) 1 (ج) ٩‏ (د)۱ 


آوجد مجموع كل من المتتابعتین الهندسیتین اللتین فیهما : 


شمه سب ها ۵ ۲۰ ۱۰ + وس لاي 
TATE TH 0 |‏ © 21 -؟ »> دعب ءل<د 


ْ > الدرس انخامس. .۰ 


أوجد : 

9 = 1 5 
0رک ۲× )+( .2 © لل رگ 70۲ 1 5 
© آثبت أن : المتتابعة ( عر ) = ("٣ × ٠١(‏ هى متتابعة هندسية » وأوجد عدد الحدود ابتداء من الحد 
الأول التى يجب أخذها من المتتابعة ليكون مجموعها ۲۵۵۵۰ فق 


متتابعة هندسية حدها الأول ۲ وحدها الرابع 5 أوجد أقل عدد من حدودها يلزم أخذه ابتداء من الحد الأول 
ون سودودها ومن دوه ۸ 


NYY 6 ) »  » ۲ ۶ ۱(« الاولی منها.‎ 


3 متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة فیها ےہ = ۱۲ » 2, - ۲ ۳۶ 
أوجد مجموع السبعة حدود الاولی منها. ۰۷۰ 


۵ (,) متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها : عم =1 ۰ 2, - گے ٩=‏ 
أوجد هذه التتابعة ومجموع الائنی عشر حدا الأولى منها. »)۲ «\YYAo ¢ (x ۰ ۷ ۰ V8‏ 


متتابعة هندسية حدودها موجبة وحدها الأول يساوى أربعة أمثال حدها الثالث ومجموع حديها الثانى 


© 5 
والخامس = ۳۱ اوجد التتابعة ومجموع العشرة حدود الأولی منها. »)16 ¢ ۳۲ ۱۱ ؛ =<( vlc‏ 


68 متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة فإذا كان : مم +6 =1 عم ۰ ع,< ۲۲۰ 
© : 
أوجد التتابعة ثم آوجد مجموع الثمانية حدود الأولی منها. «(۵ » ۷۰ 6 ۲۰ > ....( 6 ۰۱۳۷۵ 


0 متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة فإذا كان 2, +ع, ۸ ۰ ع+ع, ۱۹۲ 
(۱) اکتب هذه التتابعة. (۲) أوجد مجموع العشرة حدود الأولی منها. 


»)۱ هر دق 2304 ا ( 6 ۱۳۸ * 


رثا متتايعة هندسية مجموع حدودها الثلاثة الأولی بساوی ۱۳ مجموع حدودها الثلاثة التالية لها بساوی ۳۵۱ 
» أوجد التتابعه ومجموع الحدود العشرة الأولى منها. »)| 6 ۳ ٩‏ » .....) » ۰۲۹۵۲6 


متتايعة هندسية مجموع الاريعة حدود الاولی منها بساوی 1۰ ومجموع الحدود الاريعة التالية بساوی 
11 مرة مجموع الحدود الأربعة الأولى. أوجد المتتابعة. د(ء ۲۲۸ ۶ (iss‏ أ (-۱۲ » ۲۶ ع ۸ ۶ )6 
إذا كان مجموع دم‌حدا الأولی من متتابعة هندسية یعطی بالقانون : حر = ۱۲۸ - ۷۲۲ 


فأوجد التتابعة ثم آوجد حدها السابع. «(۱۶ ¢ ۳۲ » ۷۱ > .-.) ¢ \« 


هع © به 


الومعاصر (الرياضيات العامة) م ۱۲ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


- : #8 ©فهتم) ‏ هتطييق. . هھ مستویات علیا 


8 بين أى المتسلسلات الهندسية الآتية یمکن جمع عدد لا نهائی من حدودها » وأوجد هذا المجموع إن أمكن : 


Vo O © ..... + ۱۳ + ۲۱ + ۷ EO ©‏ +0۰ + ۲۷ + تا 
© ۱0 و + - نگ جه () Y€ + ۸ - ٩۹۱‏ - ۱۲ + تک 


بين أى المتتابعات الهندسية الآتية هکن ایجاد مجموعها إلى مه من الحدود وأوجد هذا الجموع إن آمکن : 


EA © )..... » ۱۰ ۱۲ ۰ ۲۶( BRO‏ (۳ ۰۱-۰ ۱۲ » .د...) 
EA © ) ۲ ۰( = 0 ©‏ 2ي) (7o x Y)‏ 
آوجد : 
MR EO ۰ (0 ۱‏ , پل » 


لع اذا كان الحد الأول من متتابعة هندسية عدد حدودها غير منته = ۱۸ 
» الحد الرابع منها = لذ » فما مجموعها ؟ 8 


إذا كان الحد الأول من متتابعة هندسية یساوی ۸۱ » حدها السادس يساوى + 


أوجد مجموع عدد غير منته من حدودها ابتداء من حدها الثالت. 7 


متتايعة هندسية مجموع عدد لا نهائى من حدودها ابتداء من حدها الأول يساوى ۱۰۸ » ويزيد حدها الأول 


ل 
9 8 
عن حدها الثانى بمقدار ۱۲ » اوجد المتتايعة ومجموع حدودها السبعة الأواى. 
 ۳۱(«‏ ۲۶ »۱۱ ۶ )6 ا 
ER‏ أوجد المتتابعة الهندسية التى مجموع حدیها الأول والثانی = ۱۹ » ومجمو ع عدد 


غير منته من حدودها = ۲۵ (۱۰ ۰۸ 2 » 7 ( J ۲۶-۰ f°)‏ » ب )» 


[[ متتابعة هندسية غير منتهية » حدها الأول = مجموع الحدود التالية له إلى ما لا نهاية 

» مجموع حديها الأول والثانى = ٩‏ » أوجد هذه المتتابعة. »)1 ا 5 2 ننا (« 
متتابعة هندسية حدودها موجبة وكل حد من حدودها يساوى ضعف مجموع الحدود التالية له مباشرة إلى ه 
من الحدود فإذا كان حدها الثالث يساوى المعكوس الضربى لحدها الخامس 

فأوجد التتابعة ومجموع الخمسة حدود الأولی منها. eee » ۲۲ ٩ NV)‏ ) » م1 . 
متتابعة هندسية كل حد من حدودها یساوی ۷ أمثال مجموع الحدود التالية له مباشرة إلى مه 

فإذا كان حدها الثالث یساوی * فأوجد التتابعة. «(۲۶ » ۳ ۰ » .....)» 


اعا 


سو 
> الدرس الخامس Eo‏ 
إذا كان مجموع متتابعة هندسية غير منتهية © ام “لك » مجموع حديها الأول والثانى يساوى ٩۰‏ » فأثبت أنه 


انيت »)¥0 ¢ ۱۵ ۲ < .....) ¢Î‏ (۱۱۲,۵ ۲۲,۵ ¢ مرغ ...-.(« 


متتابعة هندسية فيها م , = ۲۶۰ » ع , = ۲۰ أوجد المتتابعة ثم أوجد مجموع عدد غير منته من حدودها. 


306 ¢ (<. ۱۲۰ e YE. ¢ ۸۰(« 

هما (عر) متتابعة هندسية فيها : م - م = هع »حم الأولی = ۱۸۰ » أوجد التتابعة 
» وبين أنه يمكن جمع عدد لا نهائى من حدودها وأوجد هذا الجموع. »)۹1 ¢ EA‏ ¢ ۲8 ¢ .....) ¢ ۱۹۲» 
(a. 6 ۵ ۱۵ ¢ ۵(«‏ أ ۸۰6۰-6۵ .....( ¢ وملا 


Ea‏ متتابعة هندسية حدودها موجبه غير منتهیه مجموع حدیها الأول والتانی ۳۹ ومریع حدها التالت 
1 أوجد التتابعة ثم آوجد مجموعها ابتداء من الحد الأول. Ve ۱۲ 6 Yé)»‏ 6 ...)»۰4۸ 


| متتابعة هندسية حدودها موجبة » مجموع حدیها الأول والثانی یساوی ۱۰۸ ومجموع حدیها الثالث 
والرابع یساوی ۱۲ أوجد التتابعة وبين أنه یمکن إيجاد مجموع عدد غير منته من حدودها 
وأوجد ذلك الجموع. «(۸۱ ۰ ۲۷ (sess ۶ ٩۰‏ 6 ۱۲۱۵ 
| ع اكتشف الخطأ : 

إي ١‏ 
(1) يمكن إيجاد مجموع متسلسلة هندسية لا نهائية عندما يكون | د | < ١‏ 


(۲) مجموع عدد غير منته من حدود التتابعة ١7(‏ ۸۰ ۰ » ...) أكبر من ضعف حدها الأول. 


مسائل تقیس مهارات التفکیر 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
لله (۱) متتابعة هندسية غير منتهية فیها الحدان الأول و الثانی عددان صحیحان موجبان مجموعهما = ۲ 


فان : حن = ع 
٤ )(‏ (ب) ۸ (ج) 1۶ (د) ۱۰۲۶ 
(۲) مجموع التسلسلة (حا ۱۰" + عا" ۱۰" + ما" "1٠‏ + ...) یساوی ۷ 
(i)‏ 3 (ب) + (ج) 2 (د) ۱ 
ه إذا كان : رگ حلي -۱۱ فان : ؟ = مت 
(1) ء (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۱۹ 


67 الربط بالأحياء : إذا تضاعقت زراعة البکتیریا کل يوم (فی آحد الاوساط الغذائية) 
» فكم یکون عدد البکتیریا بعد عشرة أيام إذا كان عددها فى الیوم الأول ۸۰۰ ۸۸۰ 


خزان به ۱۱۲۸ لتوا من الاء » یتسرب منه فى أول يوم ۱ لترات وقی الیوم الثانی ۱۲ لترًا 
ادص دج ولاه 


3 الربط بالدخل : بدا شخص العمل فى مصنع بمرتب سنوی قدره ۷۲۰۰ جنيه على أن يحصل على علاوة 
السنوات السبع الأولی. ۰ ۰ ۱۰۶۳۱ جنیها» 


3 الربط بالتعدین : منجم للذهب ينتج فى العام الأول ۳۰۰؛ کجم من الذهب » ویتناقص انتاج النجم بمعدل 
۰ / سنويًا من انتاج السنة السابقة لها مباشرة. أوجد انتاج النجم فى السنة الثامنة » ثم احسب انتاج النجم 
خلال الثمان سنوات الاولی- ۸۰ ۶ ۲۳۹۲۰ کچم» 


(1] الربط بالهندسة : 

یبن الفا القابل ما متساوی الاضلاع طول ضلعه ۰؟ سم 

> وسو مهلها کر تس الذاعل نول ریق توتتیل انا ال :شنال 
منتصفات أضلاع المثلث الأكبر » ويتم تكرار رسم المثلثات الداخلية 


بنفس الطريقة فأوجد لأقرب عدد صحيح مجموع محيطات ال ۱۰ ا د 
مثلثات الأولی فى هذا النمط. ۳۳ 


يتناقص إنتاج بثر بترول سنويًا بمعدل ۵/ عن إنتاج السنة السابقة له مباشرة فإذا كان إنتاج البترول فى 
السنة الأولى 48٠٠٠‏ برميل فأوجد مجموع ما ينتجه البئر فى الخمسة سنوات الأولى » وكذلك أقصى ما 
يمكن إنتاجه من هذا البئر. ۷۷۷۰۰ ۰ ٩۱۰۰۰۰‏ برميل» 


اهم 8/8 


(] الربط بالفيزياء : دحرجت كرة صغيرة من الحديد على مستوى أفقى فإذا قطعت الكرة فى الدقيقة الأولى 
۵ مترًا ثم بدأت تقطع ۱۰ / فقط فى كل دقيقة تالية من المسافة التى قطعتها فى الدقيقة السابقة. فأوجد 
المسافة الكلية التى قطعتها الكرة حتى تقف. ,د متره 
0 كرة من الطاط تسقط من ارتفاع ۱۰ آمتار على الارض وترتد رأسيًا إلى نصف الارتفاع الذى سقطت ‏ 
منه فى کل مرة ترتد قیها لأعلی » آوجد مجموع السافات التی قطعتها الكرة حتی تسکن. ۳۰۵ تراه 


ام هاه 


8 


الوحدة التانية 
النبادیل والنوافیق 


5 ۱ at ۱ 
۱ 7 / ع‎ 5 
/ 4 / ۲ 9 1 

| 4 / | | 

0 er 


۱ 


— 
——~ 
مسسسست 
تسمه 
عت 


١ 


۰ مبدأ العد - التباديل. 


التوافیق. 


4 
إذا كان عدد طرق إجراء عمل ما يساوى م , طريقة وعدد طرق إجراء عمل ثان م , طريقة وعدد طرق إجراء 
عمل ثالث م , طريقة وهكذا ...فان : عدد طرق اجراء هذه الأعمال معًا = م , × مب امک +> دنر 


مثال @ 


بكم طريقة يمكن لشخص الدخول والخروج من محل له ثلائة آبواب مرقمة بالأرقام ۱ 3 ۲۲ 


4 
عدد طرق الدخول = ۲ طرق (يمكن الدخول من الباب رقم ١‏ أو ۲ أو ۳ أى بثلاث طرق) 
عدد طرق الخروج = ۳ طرق (يمكن الخروج من الباب رقم ١‏ أو ۲ أو ۳ أى بثلاث طرق) 


ويحسب مبداً العد يكون : 


۱ عدد طرق إجراء عملیتی الدخول والخروج معا = عدد طرق الدخول × عدد طرق الخروج = ۲ × ۲ = ٩‏ طرق. 


ما العد ينتج لنا عدد الطرق التى يمكن بها |چراء . ۰ : 
عملیتین أو اکثر معا ویمکن توضیح هنه الطرق ؛ رگا 
باستخدام الخطط البیانی القابل الذی یعرف باسم 
الشجرة البيانية : ۱ 


(۱ ۰ ۲) يعبر عن دخول من الباب ۱ وخروج من الباب ۲ بينما (۲ ۰ ۱) يعبر عت دخول من الباب ۲ 
وخروج من الباب ۱ ولذلك فان : (۱ » ۲) » (۲ » ۱) یعبران عن طریقتین مختلفتین للاخول والخروج. 


مثاد 69 

فى المثال السابق إذا أضفنا شرطا ألا یخرج الشخص من نفس الباب الذی دخل منه 
فکم یکون عدد طرق دخول وخروج هذا الشخص ؟ 

اق 


عدد طرق الدخول = ۳ طرق (يمكن الدخول من الباب رقم ۱ أو ۲ أو ۳ أى بثلاث طرق) عدد طرق الخروج = ۲ 
طريقة (يمكن الخروج من بابين فقط بعد استبعاد الباب الذى دخل منه) وبحسب مبداً العد يكون : 

عدد طرق إجراء عملیتی الدخول والخروج معًا = ۳ × ۲ = 1 طرق. ۰ 

والشجرة البيانية التالية توضح طرق الدخول والخروج 


۳ ¥ ١ 


[(دخول » خروج) | (۱ ۰ ۰6۲ (۰۱ ۰0۳( ۰0۱۰۲۰0۳۰۰0۱۰ ۲۰۳) 


إذا كان لدی شخص ٤‏ بدل » ٦‏ قمصان » ۳ آربطة عنق. بكم طريقة يمكن لهذا الشخص الظهور فى زى مکون من 
بدلة وقمیص ورابطة عنق ؟ 

الحل 

عدد طرق اختیار البدلة = ٤‏ طرق » عدد طرق اختيار القميص = ٩‏ طرق 

» عدد طرق اختيار رابطة العنق - ۳ طرق. 


.*. عدد طرق اختیار الزی = ۶ ×1 × ۳ = ۷۲ طريقة. 

مد © 

کم عدد مکون من رقمين يمكن تکوینه من الأرقام ۲ » ٤‏ » ه ٦‏ ۸۰ إذا كان : 

[1] غیر مسموح بتکرار أى رقم فى العدد (۲] مسموحًا بتکرار الارقام فى العدد 

الحصل 

[٩ |‏ عدد طرق اختیار الرقم فى خانة العشرات = ه طرق » عدد طرق اختیار الرقم فى خانة الاحاد = ٤‏ طرق. 
(لاحظ استبعاد الرقم الذی تم اختیاره فى خانة العشرات) 

.'. عدد طرق تکوین العدد = ه × ٤‏ = ۲۰ طريقة. 

([] عدد طرق اختیار الرقم فى خانة العشرات = ه طرق » عدد طرق اختیار الرقم فى خانة الآحاد = ه طرق. 
(لاحظ عدم استبعاد الرقم الذی تم اختیاره فى خانة العشرات) 

.*. عدد طرق تکوین العدد = ۵ × ه = ۲۵ طريقة. 

۳۹۳۹ 

بكم طريقة يمكن تکوین عدد مکون من ۳ آرقام مختلفة من الأرقام إ٠‏ ۲۰۱ » 4۳ ؟ 

الحن 

عدد طرق اختیار الرقم فى خانة المئات = ۳ طرق (لاحظ استبعاد العدد صفر من خانة الثات) 

» عدد طرق اختیار الرقم فى خانة العشرات = ۳ طرق (لاحظ استبعاد الرقم الختار فى خانة المتات) 


» عدد طرق اختیار الرقم فى خانة الآحاد = ۲ طريقة 


.*. عدد طرق تکوین العدد = ۳ × ” × ۲ = ۱۸ طريقة. 


> اتدرس oii‏ ۳ 
مثان © 


كم عدد الأعداد المكون كل منها من ثلاثة أرقام مختلفة من مجموعة الأرقام (۲ » ۳ , 1۸۰۷ 
بحيث يكون العدد أصغر من ۸۰۰ ؟ 
الل 
لاحظ أنه لكى يكون العدد أصغر من ۸۰۰ يجب اختيار الرقم فى خانة الثات أقل من ۸ 
.'. عدد طرق اختيار الرقم فى خانة المئات = ۳ طرق (لاحظ استبعاد الرقم 4 من الاختيار) 
» عدد طرق اختيار الرقم فى خانة العشرات - ۳ طرق. 

(لاحظ اختيارنا للرقم ۸ والرقمان الباقيان من الاختيار السابق) 
» عدد طرق اختیار الرقم فى خانة الآحاد = ۲ طريقة. 


.. عدد طرق تکوین العدد الأصغر من ۸۰۰ = ۳ × ۲ × ۲ = ۱۸ طريقة. 


و فت 


= يم لہ“ ۱) × (يم- ۲) × ... ۲۷ ۱x ۲x‏ اویکند عدد : 


فمفلا : . او = ه ١ × ۲ × ۲ × ٤‏ (خمسة عوامل) 


٩٩( ١ x ۲ ۳ x ... x ٩۷ x A x ۹٩ = 14| ٠‏ عاملا) 


| (؟۰1۳ = ۱ = ١‏ ومن ذلك إذا کان ابم = ١‏ فان : دم صفر أ» بم ١‏ 

| [#[ يمكن كتابة مضروب العدد بدلالة مضروب عدد أقل منه أى أن : 

۱ أنه = نہ انم - ١‏ = نم (نه - ۱) إنه -۲ = ... حيث لہ 3 ص* 
فمثلا : زو = ه ل <ه ٤‏ |۳۲ = ... 


| > مضروب أى عدد صحيح موجب يقبل القسمة على مضروب أى عدد صحيح موجب أقل منه 
۱۲ ۲ (۱۰ 


6 مت ج< (TTS‏ 


1. 


المعاصر (الرياضيات العامة) م ۱۳ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى [ ]٩۷‏ 


9 له - له - لك 4 - ك 


يمكن استخدام الآلة الحاسبة فى إيجاد مضروب العدد بكتابة العدد ثم اضند على و 
نم 69 م رع 
| فمثُلا : لحساب اب اد ند © نم 69 تلع ر( تيمر انتج ۱۰ ۱۳۰ 


۰ 3 بت م۱ 
آوجد قيمة لمإذا كان :(۲] | = ۷۲۰ 5 2 - .۲ 
۴ نما" به - ١١-١‏ ]لي ع س 


الحل 
0 آنه > ۷۲۰ تقرح العو الذى خر 
A‏ ان 6 قرع 6 ۳ ۲۳4 ۲۶ - ۷۲۰ تیدا بقسمة ۷۲۰ + ۱ 
اند < أذ ثم نقسم العدد الناتج + ۲ 
قل اسح ثم على ۲ ثم على ۶ وهکذا 
إلى أن نصل إلى العدد ١‏ من 
ناتج القسمة : 
8 .کے .۲ 08 سعد 1 عدا لضا 
5 له-1 يه - ۲ 
. (نم- ۱) (نه- ۲) aE ۵ × ١=‏ .. لمع /ا 
۴ ۰.۰ نہ ۲ يه - ١‏ = ۱۲ (بضرب الطرفين × ۲) 
,۰ ۲ لم[۲ یم -۱ 2 ۲۶ ی AI‏ 
الاو ۰ يت 5 .*. لمح ۲ 


> الدرس لون ۰ 77777 


505 03 5 ۳ + “٠۰ 
۲+ أله ایم +۱ ایم‎ 


1 ۲ ۱ 


i TTT TE HF 
91 E. نز وج‎ ه١‎ Ek 2 
)١ (م+۲) (نہ+‎ ۱+ 2 )١ (یم+۲) (نم+‎ ۱+ 
و 1ه‎ o1 - OE A 
۲ + )۱ (هم+ ۲) (ده+‎ ۱ + 
۷ x A= )۲ ؟) (دم+‎ +a) .. ۵٩ = )۲ (نم+ ۲) (یم+‎ .*. 
۵ =A ۰ ۸ < ۲ +a... 


م الترتیب فى صف - الترتیب فى دانرة 
ترتیب رہ من الأشياء فى صف واحد... 


ه عدد طرق اختيار الشىء فى المكان الأول = لہ 
ه عدد طرق اختيار الشىء فى المكان الثانى = (دم- ۱) 
«لاحظ أن عدد الطرق نقص بمقدار واحد بعد وضع أحد الأشياء فى المكان الأول». 
ه عدد طرق اختيار الشىء فى المكان الثالث = (لم - ۲) ... وهكذا 
إلى أن نصل إلى عدد طرق اختيار الشىء فى المكان النونى = ١‏ 
.'. عدد طرق ترتيب دم من الأشياء فى صف واحد = دهم (دم- )١‏ (دم- ۲) (نه- ۳) ۰۰۰ × ۳ × ۲ ١‏ = إند 


عدد طرق ترتيب دم من الأشیاء فى صف واحد = إنه 


ترتيب رہ من الأشياء على دائرة _ 
الدائرة ثم : 


ه اختيار الشىء فى المكان الثانى بطرق عددها (دم- ۱) 

« اختيار الشىء فى المكان الثالث بطرق عددها (دم- ۲) ... وهكذا إلى أن نصل إلى عدد طرق اختيار 
الشىء فى المكان النونى وهى ١‏ 

.*. عدد طرق ترتيب دم‌من الأشياء على دائرة = (هم- ۱) (هم- ۲) (نه- ؟) ۰۰۰ ۳ ۲ ١‏ = |بنه حا 


أى أن عدد طرق ترتيب له من الأشياء على دائرة = | ١١‏ 


بكم طريقة هكن لمجموعة من ٦‏ آشخاص فى حفل أن یرتبوا آنفسهم بحیث یجلسون : 
1١‏ ]فى صف واحد. | ؟ | حول مائدة مستديرة. 
اتحلل 
]1[١‏ يمكن للأشخاص الستة أن يجلسوا فى صف بطرق عددها = [1 ٦‏ × ه × ١ × ۲ × ۳ × ٤‏ = ۷۲۰ طريقة. 
[؟] يمكن للأشخاص الستة أن يجلسوا حول مائدة مستديرة بطرق عددها 
[-۱ < أو < ه  XE‏ 2۱ ۱۲۰ طريقة: 


عند تکوین عدد مکون من رقمين مختلفین من الأرقام ۲ » ۳ » ٤‏ » ۵ فان عدد طرق تکوین العدد = عدد طرق 
اختیار الرقم فى خانة العشرات × عدد طرق اختیار الرقم فى خانة الاحاد = ٤‏ × ۳ = ۱۲ طريقة. 
7 


A AA A كك‎ 


5 T= ۲ 0۰ FN E 15 5 ° 


الاعداد هی YG ¢ Î‏ ۰۳۲ ۰۳۲۵۰۲۵ واوا قا ع هله ۵۳۰۵۲ ۵4 


وهذه ا لاعداد تمثل کل التبدیلات المكنة للارقام ۲ » ۲ » 2 ؛ ۵ باختیار رقمین منهم فى کل مرة وعدد هذه 
الاعداد (التبدیلات) يرمز له بالرمز "ل, وتقراً (؛ لام ۲) 


ای أن : “ل, = ٤‏ × ۳ = ۱۲ طريقة. 


>د>”#4©دى+ثب>)0]> ١‏ كك 


يرمز لغدد تباديل نه من العناضر المتمايزة مأخوذ منها س من العناصر فى كل مرة بالرمز “لس حيث : 

[1] لر دنه(نه- )١‏ (له- ۲) ... (نه - ی + )١‏ حيث ۱ < ر < نم نم » ”لر 3ص 
موود ا ا ۱ 

فمثلا : 

و ' ل عاش قيرب ٩‏ عوافل آکبرهم ٩‏ واضغرهم ٩(‏ :2 +۱)< ۶ وکل عامل يتقمن یمقدار ۱ عن سابقه 


٤×٥ × ٦× ۷ × ۸ × ٩ = ای أن : "ل,‎ 


)۱+ ۷ (نه- ۲) × ...× (یہ-‎ )١ “لي = نه (نه-‎ ٠. 


= نم (نم- ۱) (نم- ۲) × ... × (دمه- ۱) (۷ عوامل أكبرهم لہ وأصغرهم دم- )٦‏ 


5 


7777777 Joi الدرس‎ > 


اہ اہ 


و وتان +۱ 
ا فمثلا : “ل ١-‏ 6 ال با 


ل - هبتر 


مثال © 
آوجد : (۲] *ل, ۱ 8 + ۱ 8 ل 
0 ۳ 1 8 ل 


الحل 

"0 =۸ × 0۱-۷ "ل = ۱۲ × ۱۱ × ۱۰ = ۱۳۲۰ 
[۴] ل = نہ (ده- ۱) (له- ۲) (هه- ۳) (9] ”ل = (یم+۲) (نه+١)‏ یہ 
[3] 77" ل, = (م- ۳) (نم- 5) (نم- ه) (نه- ۱) (هم- ۷) 


لرپ = (هم+۱) (هم) (هم- ۱) (ده- ۲) ... ( 2+ ۱) - (م + ۱) +۱) 
= نه+ ۱) (يم) (دم- ۱) (یم- ۲) ... (یم+ ادي )١ + ١-‏ 

)١ + =‏ (نم) (نم- ۱) (قم- ۲) ... سم + 

يمكن استخدام الآلة الحاسبة فى إيجاد ناتج التبديل كما يلى : 


ابد 

OOO 2520 ۲۵۲۰ = J" 
ی‎ 

(؟] *ل, دل = ۲۶ - 


إذا كان : "لر = ۰ فأوجد قيمة : ی تم آوجد: ۲ ۲۳۲ لب 

الحل 

نوجد مجموعة من العوامل التتالية التى أكبرها ۱۳ وذلك بقسمة العدد ۱۷۱۲۰ على ۱۳ ثم بقسمة الناتج على ۱۲ 
ثم بقسمة الناتج على ١١‏ وهكذا حتى نصل إلى الواحد الصحيح. 


mı 


۱ 
2 


J RN × ۱۱ × ۱۲ × ۱۳ = ۱۷۱٦۰ فنجد أن‎ 


۱۳۲۰ = ٩۳ + ۰ 
۱۱۰ ۱۲ + ۰ 
۱ ۱. - ۱ + ۰ 

۰ د ۱۰ 2 ۱ ۱ 


و ب" ب مص < ۶ 


Ves Js ad 5 


مناد 09 


۰ ۲ له +۱ 


إذا كان : ل, :۳ لم ۰:۷۲ فاوجد قيمة : لی, 


۱-۲ ل ۲ وم - ۱ انهم -۱ 
7 ت تحت ۳ 
۲ ۲ یم -۲-۱ "ايم - ۶ 
۲ رم + ۱ ۲ وم ١‏ 
الى اس ت کے با 
ايم - ۳ ۲ وم - ؟ 
(۲ به +۱ : لوكت 5 (۲ نم+ ۱) ۲ نه |۲ به -۱ ۷ یم - ؟ ۷۲ 
فر ی = سس “؛» × 9 
اش الاد 5 (انه- ۲) سدق ۲ ا ٩‏ 
۲ 
. 9۶ +2۲ _ ۷۲ ۲۰ یه + ۱۰ برع ۱66 دم ۲۱۱ 
۳-a‏ 0 
ب ها SRN‏ ,* 1 ۱۷ یم+ ۱۰۸ <. 
.". (لم- )٤‏ (۱۰ دم ۲۷) = . , لمح ؟ آ» لہ= ۲,۷ (مرفوض) 


5-7 - ۸ شب‎ ٠ 
۱۱۸۰ < ۵ «۱۷۷۸ J مه لیر‎ 


77777 Udi wnn > 


E‏ ۱ ۰ فأوجد قیمتی : م » دم 


۰ اش “دن ت ببح ۴ ا ا ۲ لوب .. ۵ + رمع ۷ )۱( 
و ت ب کل R=‏ لب م ررح ۲ 0( 
بجمع (۱) » (۲) : ۲ م2 ۱۰ مه 

وبالتعویض فى (۱) : e‏ 


ات ا ی ای ییک ر 
الحل 

لبم نم أنه 9 

۳ 9 هت انه مج ا ۳۳ Ht‏ 


2 ۱ ار ۳۳۳۷ 1۳۳ ی 
A‏ ۱ ۳57 (لم- 
۰ (۵م+۱) لد به +۱ 0 
۳۳ ۱۳:۳ 7 - ل + ۱ ها (TTT‏ - ل + ۱ 
+ ۰.۳۳۲۰۰ ۰ ۷ )۲( 
٣‏ ک@ ی 1۳735 
من (۱) » (۲) لی ع کون لن 
مثال (و) 
آوجد أقل قيمة للعدد ده تحقق التباينة : "ل, > ”ل , 
الحصل 
لد ود کید و 
.٠.‏ أنه -5ة > إبه - ۷ .-. (هم- ؟) إبه - ۷ > إنه - ۷ 
٩‏ و" الشركة ۱۷ فده ۰۱۰۹۰۸ ...1 


.*. أقل قيمة للعدد لہ تحقق التباينة هی لہ= ۸ 


من مجموعة الأرقام ١|‏ ۲ ۳ , 5 » ۵ » ۱ » 1۷ آوجد : 

(1] کم عددًا مکوا من ٤‏ أرقام مختلفة یمکن تكوينه. 

[۲] کم عددًا مکونا من ۷ أرقام مختلفة يمكن تکوینه. 

(۳] کم عددًا رقم آحاده ٤‏ ویتکون من خمسة أرقام مختلفة یمکن تکوینه. 

[©] کم عددًا فردیّا مكونًا من ۷ أرقام مختلفة يمكن تکوینه. 

[6 ]كم عددًا أكبر من ۰۰؟ ویتکون من ۳ آرقام مختلفة يمكن تکوینه. 

۱ 5 

بفرض أن : سح (۱ ۰ ۲ ۰ ۳ ۰۱۰۵۰۰ 1۷ .*. له (س) = ۷ 

[۲ ] عدد الاعداد = "ال , = ۷ 8 × ۵ ياغ = ۸۶۰ عددا. 

(۲ | عد الاعداد = " لي = |۷ = ۷ × 1 × ٤× ٥‏ ۳ ۷ ۲ ۱ - ۵۰8۰ عددا. 

'.٠‏ رقم الاحاد = 6 .. عدد طرق اختیار رقم الآحاد = ۱ طريقة. 
ویتبقی ۱ عناصر (آرقام) نختار منهم ٤‏ أرقام لتکوین باقی العدد. 
را عدد الأعداد = ۱ ۷ ل, ۱ ×1× ۵ ۷« ۱ ۳ - USA ya‏ 

| ؟] لکی یکون العدد فردیّا يجب أن یکون رقم آحاده عددًا فردیّا أى من الارقام ۱ » ۳ , ۵ » ۷ 
.۰" عدد طرق اختیار رقم الآحاد = *ل, = ٤‏ طرق. 
ویتبقی لنا من عناصر س- 5 أرقام نختار منهم * أرقام لتکوین باقی العدد. 


.. عدد الاعداد = ۶ × أ ل > غ ×1 × ۵ 6۷ ۳۱۷ ۷ ۲ ۱= ۲۸۸۰ عددا. 


| 6 | لکی یکون العدد أكبر من 4۰۰ يجب أن یکون الرقم الختار فى خانة المئات أكبر من أو یساوی ٤‏ 
أى من الأرقام 6 » ۵ »5 ۰ ۷ 
.”. عدد طرق اختیار رقم الثات = *ل, = ٤‏ طرق. 
ویتبقی لنا من عناصر س- " آرقام نختار منهم رقمین بخانتی الآحاد والعشرات 


ءة عفد الاعداد = ۶ >" لے < ۶ ۱ و = ۱۲۰ عددا. 


على مبداً العد - التبادیل 


(] من أسئلة الکتاب المدرسی ه فهم ه تطبیق مه مستویات علیا 


أسئلة الاختیار من متعدد 


© اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


© ل + لد +۱ +۲۱ - ردنا 

(1)1 (ب) ۸ (ج) ٩‏ (د) ۱۰ 
© "ل + "ل + آل = ا 

(1) ۱۶ (ب) ۲۵ (ج) 11 (د) ۱۸۹ 
© إذا كان : ج إبه ٠=‏ فان : إبه - ؟ = تسج 

(1) ء (ب) ۲ (ج) ۱ (د) صفر 
ج لے 

(۱)1 (ب) أنه (ج) الم -۱ وس 
© "ل, يفكن أن تساوى 058 

(1) ۱۵ (ب) ۱٩‏ (ج) ۱۷ (د) ۲۰ 
© © إذا كان :لر = 7١‏ فان : ی = اجنین 

٥ (ب) ۳ (ج) ۲ (د)‎ ٤)1( 
0: مد‎ N إذا كان : *ل, <۱۲۰ فان :نمع‎ 62 60 

1000 (ب) ۵ (ج) ء (د) ۲ 
(۸) مجموعة الحل فى ۶ للمعادلة : اس = ١‏ هى SES‏ 

(1) [۱) (ب) 101 (ج) ۰1 ۱۰] (د) (۱-۰۱) 
© إذا كان : إنه = ۲۶ فان : وز متشه 

(1) ۲۶ (ب) 1 (ج) ۶ (د) ۱۲ 
6 *ل = د 

۳ x جاع‎ ۵۷۱ ۷ x A (ب)‎ ٩ » ۷ x A( î) 

( 2 (د) ل 
(0) إذا كان :سس تس فت و ای نی جوز 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۲ 


الهمعاصر (لریاضیات العامة) م ۱۶ / ثانية ثانوى / التيرم الثاتى 


(1)/ ا( (ج)۷ -ي (د) ۸ - ی 


(۰)1 (ب) ۲۶ ج“ (د) ۷۲۰ 
69 إذا كان : | له = ۱۲۰ قل رن نت بست 
19« (ب) ۰ (ج) ۱۳۲۰ (د) ۷۲۰ 
E ES 3‏ ا 
9© إذا کان a‏ فان : عن = موی ای 
(۱)1 (ب) ۱۱ (ج) ۱۲۱ (د) ۱۳۲ 


(1) مه (ب) مم+ ۱ (ج) له + ۲ (د) لم- ۱ 
۷ إذا كان : إنه = م أنه - “ير فان :م = 0008 
(1) له (ب) نه (دم- ۱) (فمه- ۲) .... (فم- عي + ۱) 
(ج) (دم- ى) (د) نم م + ۱ 
© 63 عدد الازواج الرتبة (؟ »س) التی يمكن تکوینها من عناصر الجموعة [۱ ۲۶ + 7) حیث ! عدب 
هو هی جر 
 @ 5)1(‏ بر (ج) ٩‏ (د) ٩‏ 
(1) عدد طرق ترتیب ‏ أشخاص فى دائرة يساوى و ی 
(۱)1 (ب) ۵ (ج) ۲۶ (د) ۱۲۰ 
(۲۰) 3 عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على أربعة مقاعد فى صف یساوی RR‏ 
(۱)1 (ب) ٤‏ + 6 (ج) ‏ < ۶ (د) ۶ ۲۳۷ <۱ 
(۲۱) عدد طرق اختيار وجبة ومشروب من قائمة بها ۵ وجبات و ٤‏ مشروبات هی eS‏ 
٩۹ )1(‏ (ب) ۲۰ (ج) ۵ (د) ۱ 


(۲۷) یحتوی رف أحد الکتبات على ۶ کتب مختلفة للکیمیاء و ۳ کتب مختلفة للتاريخ وکتابین مختلفین للشعر 
قبکم طريقة یمکن أختيار کتاب من کل مادة ؟ 
(1) 6 + ۳ + ۲ (ب) ۶ × ۳ ۲۰ (ج) ۱ +۱ + ۱ (د) ۱ ۱۷ ۱ 
79 إذا آراد رجل شراء سيارة من بين الودیلات [أوبل - كيا - هوندا ) وآراد أن يختار من بين الالوان 
[آبیض » آسود » فضی » آحمر) بكم طريقة یمکن اختیار السیارة ؟ 
(۷)1 (ب) ۱۲ (ج) ۱۶ (د) ۲۶ 


سس ۲ 


(۲8) عدد الأعداد التی کل منها مکون من ثلاثة أرقام مختلفة من الأرقام ١‏ » ۳ » ۵ »7 هو وهی 
(1)1 (ب) ۱۲ (ج) ۲۶ (د) 1۶ 

(۲۵) 3© لجنة مؤلفة من ۱۲ عضوًا » بكم طريقة يمكن اختيار رئيس ونائب لهذه اللجنة ؟ 
(1) ۲ (ب) ۲۳ (ج) 11 (د) ۱۳۲ 

((۲) ل عدد طرق ترتیب حروف کلمة مصنع یساوی ر 
(5)1 (ب) ٩‏ (ج) ۱۰ (د) ۲۶ 

(۲۷) عدد الأعداد المكونة من رقمين مختلفين مأخوذة من مجموعة الأرقام [ه » ۳ ۰۰ » 4 1 یساوی IE‏ 
ETE)‏ (ب) ۶ ۲۰ (ج) ۳ * ۳ (د) ۳ * ۶ 


(۲۸) عدد الأعداد الفردية المكونة من ثلاثة أرقام مختلفة مأخوذة من الأرقام إ۲ » ۳ ۰ ٤‏ » 1 يساوى OEY‏ 


(۸)۲ ودس (ب) 6 * ۳ ۷« ۳ (ج) ۶ ۳ ۷ ۲ (د) ۱ ۷ ۲ ۷ ۲ 
69 ل عدد طرق تکوین عدد أولى مکون من ۲ آرقام مختلفة من مجموعة الارقام ۳ ؛ ٤‏ ۵ 
هو lies‏ 
(۹)1 (ب) ۲ (ج) ۱ (د) صفر 
() عدد طرق تکوین العدد ۱۶۵۳ من الأعداد ۱ 6 ۳ »5 » ۵ هو E‏ 
(1) ۲۶ (ب) ۱۱ (چ) ۱ (د) صفر 
(9) عدد طرق تكوين عدد مكون من ۳ أرقام من بين " أرقام غير صفرية هو ا 
4x0 × (i)‏ یهن (ج) 1 × 1 × ٩‏ (د) ۳ ۲۶ »اا 
9 كم عدد زوجى مكون من أربعة أرقام مختلفة يمكن تكوينه من مجموعة الأرقام [۱ » ۳ ۶ , ٩10‏ 
)0:۳۱ (ب) ٩۰‏ (ج) ۱۲ (د) ٩‏ 
9 کم عدد مکون من ۳ أرقام مختلفة یمکن تکوینه من مجموعة الأرقام (۲ » 5 + ۰ » 1۷ ویکون أصغر 
ماخ مخ 
(۹)1 (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۲۶ 
9؟) عدد طرق الإجابة عن ٠١‏ أسئلة من"نوع الصواب والخطاً يساوى ا 
(1) .۱ (ب) ۱۰ (ج) ۲۲ (د) ۲۱۰ 
(۳۵) عدد كل الأعداد المكونة من ه أرقام باستخدام ۰ » ١‏ ۲۰ ؛ ۳ » ٤‏ یساوی e‏ 
(1) ۲۵۰۰ (ب) ۹٩‏ (ج) ۱۲۰ (د) ۳۱ 
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((۳) عدد طرق تكوين عدد مكون من أربعة أرقام مختلفة من الأرقام (۲ ۰ 1۷ بحيث يكون رقم 


العشرات زوجدا هو 111 

(۱۵)1 (ب) ۲6 (ج) ۱۲ (د) ۸ 
9 کک 

۱ (ب) ی - ۲ (ج) ی وشن‎ TE) 
eee = إذا كان : "ل فان : لہ‎ 0 

)1 (ب) ه (ج) ۷ (د) ۲ 
9 63 إذا کان : ام ١+‏ = ۲۰ اب-۱ فان : بم< Eee‏ 

(1)ه (ب) ٩‏ (ج) ۲۹ (د ۲٣)‏ 
€9 إذا كان : انم ١-‏ - ۱۲۰ ۰ اب م۱ فان :“لر = ره 

(1) ۷۲۰ (ب) ا × ۵ < ۶ (ج) ۲ *« ۶ *< ۵ (د) ٩‏ × ۵ 
(9) إذا كان ید كه فان ی ۲ ۳ مو ان 

)۸(1 (ب) ۲۸ (ج) ۵1 (د) ۳۳۱ 
€9 إذا كان : یہ ٣|‏ یہ ۱ = ۱۰ فان : لہ= 0000 

(5)1 (ب) ۲,۵ (ج) ٤‏ (د) ۵ 
9 إذا كان : 4 × 817 = لس فان : سس + ص يمكن أن يساوى سا 

5 ۱۳ (ب) ۱۸ (ج)‎ ۳۵ (i) 
بدا كن :مه ع ۔ ۽ فان : لہ = ان‎ © 

(۳)1 (ب) ۵ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
(0؟) مجموعة حل المعادلة : أنه - = لہقی ص- هی RE‏ 

(1) }-{ (ب) 1١1‏ (ج) 1۱۰۰ (د) 1۲۰۱ 

۲ 36129 مه ۰ (۲ وم - ۲( × (۲) _ 5 
۳ > سس 

(1) اانه (ب) أله (ج) نه اند (د) ۲ انه 


(۷)) إذا كانت : س = اس :س 3 ط » )2س <7 1o‏ 
وکانت : ص-- (( »ب) :۱ » سال س- ؟ ب] فان عدد عناصر ص- SSS‏ 


(۷)1 (ب) ۱۰ (ج) ۲۰ (د) ۲۵ 


]0۸[ 


(1) با 


69 إذا كان : نوا + ٩‏ رہہ ۷۰ - اعد 


(1)لم+۲ 


(:6) مجموعة حل العادلة : > - ۳" ال 


{o} )1( 


9 (نم+ )١‏ (إنم+ ؟) (یہ+ ؟) × ۰۰ × (۲ لم) > 2238 
(1) !۱-۲ ب اله (ج) [۲ نہ +1 
69 إذا کان : انم < ۱۰۰ ای +۶۱ ۱.۰ كلق لمر سس یت 
(1) 6 (ب) ه 01 
69 إذا كان : [ندهددًا أوليًا فان : بم- تست 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ 
69 نہ( - )١‏ هه - )٤‏ = و 
(۱) كلم (ب) ** "لم وا کن 
69 ( أن ) ( انه ) eee:‏ | 
(1)> (ب) 2 (ج) > 
(63 إذا كان : "ل, = “ل, فان := ا 
لفن (ب) ٩‏ (ج) ٤‏ 
69 إذا كان : ۲ ثل, ١**-‏ لب فان :دم 2070 
(1) > (ب) ۵ (ج)1 
6 إذا كان : !2 "ل فان :س - ی 
(1)* ۰1 ۷ (ب) ۷ فقط. (ج) ۱ » صقر 
69 إذا كان : اه |۹ = ۱۲ آبم فان : نمع تشد 
(1) ۱۰ (ب) ۱۱ (ج) ۱۲ 
() إذا كان : !  »‏ عددین متتالیین حيث ؟ > فان : اب رت 
(۱) لب (ب) لب (ج) "لم 
O9‏ إذا كانت : ل34 ص فان : نم إنه = اتیب 
)اند (ب) ابه +۱ (ج) ن اند 


افلا + سهد 


(ب) له + ١‏ 


س 


(ب) انه +۲ 


(ب) (15 


(ج) 4۷ 


( د )لہ (نم+ ۲) 


عيضف 5 


)د( }۸{ 
بر 


لہ + ۱ 


(د) 


(د) ۷ 
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آوجد قيمة بم‌التی تحقق كلا مما يأق : 
© ابه = ۷۲۰ © 2۵" ل, < ۳۰ 
© “,= @ 7 "اليد 
© وو "ل + ل + “ل = ۰ه © انه - ۶ = ۱۲۰ 
lu 62 20‏ - = ۱۲ چ سد , 
اہ 
أوجد مجموعة حل كل من المعادلات الآتية : 
() انه -ه < ۱ O {e o}‏ عند ا 431 
© ۱۲ × إبه = إبه +۲ «r‏ | © انم - ۳۰ إبه -۲ ۰ 


8 اجب عن الأسئلة الآتية : 


۱٤ = 2:: ۲‏ × ”ل فأوجد قيمة : دم eks‏ 
© ۵ إذا كان : “لار x=‏ لار فأوجد قيمة : ی ۳ 
(۳) إذا كان : ۱۵ × 75 pe‏ فما قيمة : اس - ۱۶ »ا 
© إذا كان : 77 ل,: **'ل, ده :۱۲ فاوجد قيمة : اله -۲ رن 
(۵)اذا کان: ' ل :۲ ۳-۲:ه فما قیمة :یه اه 
© إذا كان : لر = ۰ ال < ۵۰6۰ فأوجد قيمة : لد » ی 
ثم أوجد قيمة : شا ۴ Veh‏ اها ۵ 
0 إذا کان انعم یطاق ملكو ل يساوى ۱۵ فأوجد قيمة : له .۰ 
أثبت أن : 
ایم +۱ أنه اله + ۲ 
AN =‏ - ی سانا 
RS‏ اوس 0 :۳ ) )"لاب 
۲ 0 4 
کو تست ان 7 3 ۱ 9 
5 ل" له :؛”» ۵ این و (لم+ ۱) × لین 
۳۳9 ۳ _ اداه ومن ذلك استتتج قيمة : ۲ ل., :"لم ۹V»‏ 
سوت 
= 5 ۵ ې اند = کا non‏ 
ایم +۱ رم + ۲ رم + ۲ رم ١+‏ 3 


J . 


۱ > ترس لون E‏ 
8 60 آوجد : 


(۱) عدد الطرق المختلفة لجلوس ه طلاب على ۷ مقاعد فى صف واحد. «Fon‏ 
(۲) عدد طرق ترتیب ٩‏ أشخاص حول مائدة على شکل دائرة. ۷ 
(۳) عدد طرق اختيار رئيس ونائب رئيس وسكرتير من لجنة مكونة من عشرة أشخاص. V۰»‏ 
(ع) بكم طريقة يمكن لحسام أن یتتاول وجبة ومشرویا من ثلاث وجبات (كفتة - فراخ - سمك) ومشرويين 
(عصير - مياه غازية) (مثل ذلك بمخطط الشجرة البيانية). e‏ 
(6) کم يبلغ عدد الترتيبات التى يمكن أن يتشكل كل منها من خمسة حروف مختلفة من الأبجدية العربية. 
۱۱۷۹۳۳۰۰ « 
(3) بكم طريقة يمكن تكوين عددًا مکونا من ثلاثة أرقام بحيث يكون رقم الآحاد من العناصر (۳ » ۷] 
ورقم العشرات من العناصر إ۲ » 4٩ » ٤‏ ورقم المئات من العناصر إ١‏ ».40 NN‏ 
(۷) کم عددًا مکونا من رقمين مختلفين يمكن تكوينه من الأرقام ١‏ » ؟ ۳ ۶ : قم 
(۸) کم عدد الأعداد المكونة من ثلاثة أرقام مأخوذة من العناصر (۲ » ۳ 10 دلالا» 
() كم عددًا مكوئا من رقمين يمكن تكوينه من الأرقام ١‏ ۲۰ » ۳ 4 2 


(۱۰) بكم طريقة يمكن تكوين عدد مكون من ۳ أرقام مختلفة من الأرقام [ ١٠٠١ ٠‏ ۲ ۳۰ » 185 ۰4۸۰ 
(1۱) كم عددًا زوجيًا مكونًا من ۳ أرقام مختلفة يمكن تكوينه من مجموعة الأرقام (۲ » ۳ » 5 » ۵ © ۷] ٠‏ 54» 
(۱۲) بكم طريقة يمكن تكوين عدد مكون من أربعة أرقام مختلفة من الأرقام (۲ » ۳ » 5 » 1۷ 

بحيث يكون رقم العشرات زوجيًا . «Ns‏ 


بكم طريقة يمكن تكوين عدد من الأرقام ۳۲ »۶ ۰ ۵ ٩۹۰۸۰۷۰۲۰‏ 


© إذا كان کل عدد یتالف من ۳ أرقام مختلفة. N‏ 
(۲) إذا كان كل عدد یتالف من الأرقام جميعًا دون تكرار لأى رقم منها. FEKE‏ 
(۳) إذا كان كل عدد يتألف من ه أرقام مختلفة ويقبل القسمة على ۲ . 5570 
(ع) إذا كان کل عدد یتالف من ۶ أرقام مختلفة ورقم آحاده ۷ و .۱ 
(5) إذا كان كل عدد یتالف من ۶ أرقام مختلفة ويكون أصغر من aT 7.٠.٠‏ 


¥ دع إذا كانت : س-- إ۲ ۹۰۷۰٥۰۳۰‏ 


9 5 
(۱) کم عددا مکونا من رقمين مختلفین یمکن تکوینه من هذه الأزقام ؟ ۳ ۳ 
(9) کم عددًا مكوئًا من رقمين يمكن تكوينه من هذه الأرقام ؟ 57 
(۳) کم عددًا مكونًا من ثلاثة أرقام مختلفة يمكن تکوینه من هذه الأرقام ؟ 2 
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© كم عددًا مکوتا من ثلاثة أرقام مختلفة وأصغر من ۵۰۰ يمكن تكوينه من هذه الأرقام ؟ «YE»‏ 
(2) کم عددًا مكونًا من أربعة أرقام مختلفة ورقم آحاده ۲ یمکن تکوینه من هذه الأرقام ؟ 9 


6 من مجموعة الحروف إ۴ »سب »ح » و » ۵ ؛ و آوجد : 


(۲) عدد طرق اختیار حرفین مختلفین مع مراعاة الترتیپ. ان 


إذا كانت : سس = (س : سن عدد طبیعی » ۱ < سن < 1۷ 


> ص-- ٩((‏ ») حیث ؟ »سب 3 س » وب فأوجد عدد عناصر کل من : س- ء ص- ۰ ۷۰ 1۲ « 


الا ان ۳ اوه ۶6 ۳ ال 2 ۱۲۰ فأوجد قيمة : لس iE»‏ 
حل كلا من المعادلات الآتية : 
© ل لاسي أ ی شش نی > هه 


© اس ۰۳ لم = .> اس - » .۰9 © اس + < ۰۱۸۲ ل, اس ۱۱ Va‏ 


ال آوجد مجموعة حل المعادلة : ۲۰ × + "ل = ”ل , إذا كانت : س 3 ط Nf‏ 


ذا كان : ”ل , > “ل ي فأوجد آقل قيمة للعدد : لم تحقق هذه التباينة. ۳ 


إذا كان : !+ ل, .غم ۰(٩-ب‏ < ٩‏ فأوجد قيمة كل من : ! »ب » |۱۲ - ۵ب ۰۱۰۰۰ 
ذا كان : “لير > ۲۵۲۰ )| / - ۱۲۰ فأوجد قيمة : ٢|‏ / ۲ به ۰۰ 


0 


إذا كان .“ل = ×“ "ل فأوجد قيمة : ۳۱ به - ۲۶ اج 


8-8-8-8 - 


مسانل تميس مهارات التفكير 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
۱۱0 کان: “لب » الب ۳ لب فی تتایع ساب فان : دم + آیم - اح ۳ 


(1) > (ب) ۵ (ج) ۱۲ (د) ۳۱ 
(۲) عدد حلول المعادلة : س = اس فى ص- يساوى 2577 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ ( د) عدد لا نهائى. 
© إذا كان : انم یقبل القسمة على کل من ۷ » ۱۳ فان : جیوه 

(1) م2 ۷ (ب) لمع ۱۰ (ج) ۷ 2 بج ۱۳ (د) مک ۱۳ 


mı 


©) إذا كان رقم الآحاد فى إنه لا يساوى الصفر فإن : E ٠‏ 


(1)لم> ؟ (ب) لم< ه (ج) تم > ٩‏ ( د ) له عدد فردى. ْ 
© إذا كان : إي عنم » إنه ی فان : ی +رم< شي 0 

۱ 6 (ج) ۲ 1» ۳ (د) ۲ أ»‎ ١ (ب) صفر أ‎ NON) 
إذا كانت طوال أضلاع مث هی + به » إبه -؟ » |۲ - به من السنتيمترات فان القيمة العددية‎ © 

لساحة الظث = e ESE‏ سم : 

نا رم ا e‏ 


لع يقدم آحد محلات الآيس کریم ثلائة أحجام وخمس نکهات ی 


(صغیر » متوسط » کبیر) (فراولة » مانجو » لیمون » حلیب » شیکولاتة) ۳ 
کم عدد الاختیاراث المتاحة لشراء واحد من هذه الأحجام كح 
باحدی هذه النکهات ؟ ۰۵۰ 


إذا طلب منك عمل رقم سری لاحدی الخزن مکون من ٤‏ أرقام لیس من بینهم الصفر 
فأوجد عدد الطرق التى يمكن بها تكوين هذا الرقم السرى. «N»‏ 


| ع رقم تليفون یتکون من ۸ منازل | ٠٠ | -- | ٠٠ |٠۰ |٠٠‏ | --- | ح | ۾ | ح يجب أن تكون أحد 


الأرقام ۳ 6 .4ه » ۸ بينما باقى المنازل تتالف من أى رقم دون قيد. 


کم عدد أرقام التلیفونات الختلفة التاحة ؟ ۱ E‏ 
22 اذا علمت أن مجموعة أرقام شبکات الحمول فى إحدى الدول تتکون من إحدى عشر رقم » فإذا كان 
الرقم (۰۲۵) ثابت من الیسار. 

آوجد أكبر عدد من الخطوط یمکن أن تتحملها شبکات هذا الحمول. ب ۰ 


3 تبداً لوحات ترخیص السیارات فى إحدى الحافظات بثلائة من الحروف الأبجدية یتبعها ثلائة آرقام 
غير الصفر. کم عدد اللوحات التی يمكن الحصول علیها ؟ بفرض أنه لا يوجد تکرار لأی من الحروف أو 
الأرقام فى أى من لوحات التراخيص ؟ «A. TIVE»‏ 


الهمعاصر (الریاضیات العامة) م ۱۰ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


شخص لديه خمسة شقق مرقمة من ۱ إلى ه آراد أن یعرض شقتین منهم للبيع فبکم طريقة یمکن اختیار الشقتین ؟ 
للإجابة عن هذا السوّال نلاحظ ما یلی : 


ف اقتنار الشتسين ۱ ۶ 6 مثلة فى نقضنه تیار الشقتين 2 ۶ 1 أ آنه لیس هتاك أهمنة للققنب ولناكت کشتار 
صيغة المجموعات إ٤‏ » 1۱ للتعبير عن هذا الاختیار ولیس الأزواج المرتبة. 

ه استخدام التباديل يتم فى حالة أن يكون هناك أهمية الترتيب فى الاختيار ولذا فالتباديل لا تصلح فی الحالة السابقة. 
لذلك توجد هناك صيغة رياضية تعبر عن الحالة السابقة تسمى التوافيق. 


هو كل مجموعة يمكن تكوينها من مجموعة من الأشياء بأخذ بعضها أو كلها بصرف النظر عن ترتيبها. 


وفى المثال السابق فإن طرق اختيار الشقتين (التوفيقات الممكنة) هى : 

ل ل ل ل ل ل 0ك 
۰ 200 

٠‏ يرمز لعدد التوفيقات السابقة بالرمز "مه «وتقرأ ه قاف ۲» و ارم | . | وتقرا ه فوق ۲ وتستخدم للتعبير 
عن عدد جميع المجموعات الجزئية المكونة من عنصرين والتى يمكن تكوينها من مجموعة تحتوى خمسة عناصر. 
بصفة عامة . تج 
"مه هو عدد التوافیق الکون كل منها من م من الأشياء الختارة معًا من بين لہ ۱ 
[من العناصر حيت : ۰ خم < دم ۱ 


دوجو 
13 


۲ 


إذا كانت : س - ۳ ۰ ه ۰ ۰۷ 1٩‏ حیث عدد عناصر س- = ٤‏ فیکون : 


(۱] جمیع الجموعات الجزئية من س- هی : 


* المجموعة الخالية (Os:‏ وعددها = ۱ ۴۳0 هات ۱ 
+ المجموعات الأحادية العنصر : 4۳۴ (10 » 171 ۰ 191 وعددها = EY ٤‏ 


+ المجمو: ت الثنائية العناصر : (۳ , 4۰ ۰ ۳۱ {Ve‏ ۹۰۳ 
1٩۰۷ ۰1۹۰۰۰۷۵۸‏ وعددها = 1 موم ٦=‏ 


+ المچموعات الثلائية العناصر : (۳ , ۵ » ۷ ۰ (۳ 1٩۰۵۰‏ 


٩۰۷۰۵ ۰1۹۰۷ ۳ ۸‏ وعددها = ٤‏ ی اددع 
+ المجموعات الرباعية العناصر : ۳ » ۵ ۷ ۰ 1٩‏ وعددها = ١‏ بم “مم < ۱ 


.*. عدد جمیع المجموعات الجزئية = ۱ + ٤‏ +5 + ۶ +۱۸2۱ - ۲ 


له لیم له 


٠.‏ أ + أ +اوي + أو + وم -۲*وبصفةعامة| “قه + “فى + یف ا 


فى التوافيق نعتبر الاختيار (۳ » 40 هو نفس 
الاختیار (ه » ۳) لأننا لا نراعی الترتیب داخل 
الجموعة أما فى التبادیل نعتبر التبدیل ۵۳ یختلف 

عن ۳۵ إذ أن كلا منهما یعطی عددًا مخالفا للآخر. 


E E 


» عددهم - د YY‏ 
أما جميع المجموعات الجزئية الثنائية العنصر التى يمكن تكوينها من عناصر س- هى 


۰۰۰۳۰۷۰۳۰۵۸ ۰۹۰0۰۷ 14۰۷ ]» عددهم ‏ او <۱ 


.*. عدد المجموعات الجزئية الثنائية × ۲ = عدد الأعداد ذات الرقمين. - "یمن | = 5 
5 
و 1 وبالثل يمكن اثبات أن “ف 


+ إذا كان : یم » عن 2ط ء ی < فان : 


(۲ [ التبدیل یکون «بدون تکرار» و «یراعی الترتیب» آما التوفیق یکون «بدون تکرار» و «لا یراعی الترتیب». 
| [#] لكتابة رمز التوافيق (م©”) على الحاسبة نضغط على المفاتيح 69 من اليسار للیمین. 
| []] يستخدم قانون التبسيط لتبسيط التوافقات العددية إذا كانت : ی > + بم 


| (8] .۰ ی 3ط ء ی < بدلذلك لا معنى للحديث عن "امه » ی + اق . 


باستخدام الحاسبة أوجد قيمة : "فى + ”فى - "هه 

الكل 

بالضغط على المفاتيح التالية بالتتابع من اليسار إلى اليمين. 

ol 6 69 6 © 220 6 © ole 


يظهر على الشاشة 16 3 "عرو چاو "وه ۱۱ 


> الدرس الثاني أ 1 


8 ١6 
ی +۱ أوجد قيمة : ی‎ ٩ + ی‎ 
۷۸ 
۱+ ی‎ ۶ 
۶:2 ومنها ۲ عي < ۸ ی عن‎ ١ + م + ۹= ۲ مي‎ .. 
۱۲ أب +۹ +۴ من +۱۸۱ ومتها غاص =۸ و :من‎ 


۲ ي - ۱۰ بش خی نیج گر جم ۱ 
ومنها ی = ۱۵ (مرفوض) [لأنه يجب أن یکون م + ه < 11] 


ء ی + و + ۲ م - ۱۱-۱۰ ومنها ۳ ص < ۲۱ ل ان ۱۷:22 


اا نان زه + - شا کې < 8۵ 
- ۶۵ ”ل = وغ FR = = ۲| x‏ 
Vie‏ 
: کت" تم(نه- ۱) 
حل آخر: .۰ "ی = ٤٥‏ ادوع نج و حون 
E ۲ ۲‏ 
.. لم(لم- ۱) = ۹۰ = ۱۰ ٩۱‏ .. لت ۱۰ 


اذا کان : ۳ 5 ۳ أوجد قيمة :یم 
الحل 


ات الا 


ئه < ۲۵ اب ادا | اما ے 


۳ 
از ف كن 5 


.. لہ( لہ“ ۱) (لم- ۲) = ۱*۳۵ 2 ۷ ×1× ۵ نان E‏ 


له 


فهر = ۱۲۰ آوجد قيمة کل من :لم » م 


نم ۲ 
این نی 
VY.‏ 
دس سر 
۳۸ 
== ۷۳ ۲ ۳۱۶۱۰ خی !۱۳ 
.'. لم(نمه- ۱) (لم- ۲) = ۱۰ × ×٩۹‏ ۸ 
له ۲ _ = اق A‏ الى 
رین = = مه < 9 < 0 ۷۸ 


ود کی نی شب بش 
و اقا ی r‏ کب الا 
ەل امحة (م- ٤)٤‏ انه -ه ت 
ي*. = 2 >:۵ Ere‏ 
مثال 9© 
بكم طريقة هکن اختیار لجنة من ه آشخاص من بين ۱۳ شخصًا ؟ 


الكل 
عدد الطرق = "ى = ۱۲۸۷ طريقة. 


لا يهمنا ترتيب الأشخاص فى اللجنة التى نختارها 
لذلك فإن هذه اللجان هى توفيقات. 


لدينا ۱۲ طالبّا » ۸ طالبات بكم طريقة يمكن تكوين مجموعة : 
(۲]مکونة من ۳ طلاب وطالبتين. | ؟] مكونة من ۳ طلاب أو طالبتين. 


الكل 
عدد طرق اختيار ۳ طلاب من بين ۱۲ طاليًا "وين نت ۰ طريقة 


» عدد طرق اختيار طالبتين من بين ۸ طالبات = *ف, = ۲۸ طريقة. 


]۸[ 


> الدرس الثانی .7 
[۲] عدد طرق اختیار ۳ طلاب (9) طالبتین 
= ۰ × ۲۸ = ۱۱۷۰ طريقة. + اذا كان الربط بين اختیارین بحرف «و» 


[؟] عدد طرق اختيار ۳ طلاب (أى) طالبتین 


= ۲۲۰ + ۲۸ < ۲:۸ طريقة. 


+ اذا كان الربط بين اختیارین بحصرف «أو» 


فإننا نجمع ناتجی الاختیارین. 


۰ آساتذة يراد ترشیح ۳ منهم للسفر لحضور مؤتمر علمی فى آمریکا و۳ آخرین منهم لحضور مؤتمر آخر یعقد فى نفس 
الوقت فى انجلترا » بكم طريقة هكن اختیار البعثتين ؟ 

الحل 

البعثة السافرة إلى آمریکا نختارها من الاساتذة العشرة بطرق عددها = "ى = ۱۲۰ طريقة. 

البعثة السافرة إلى انجلترا نختارها من الأساتذة السبعة المتبقين بطرق عددها = "مه = ۲۵ طريقة. 

وحسب مبدأ العذ یکون : عدد طرق اختیار البعثتین = ۱۲۰ × ۳۵ = ۲۰۰ طريقة. 


مثاد 0 


بكم طريقة يمكن انتخاب ۳ لجان کل منها تتکون من شخصین من بين ۸ آشخاص بحیث لا يشترك الشخص ف آکثر 


من لجنة واحدة ؟ 

الصل 1 

عدد طرق انتخاب اللجنة الأولی = “مه, = ۲۸ طريقة. 

نلاحظ أنه باختیارنا شخصين للجنة الأولی فیتبقی ۱ أشخاص ننتخب منهم ۲ للجنة الثانية فیکون : عدد طرق 
انتخاب اللجنة الثانية = ى = ۱۵ طريقة وبعد ذلك یتبقی ۶ أشخاص ننتخب من بینهم ۲ للجنة الثالثة فیکون : 
عدد طرق انتخاب اللجنة الثالثة = ى = ۱ .طرق. 


.۰ عدد الطرق التی يتم بها انتخاب اللجان الثلاث = ۲۸ × ۱۵ × ۱ = ۲۵۲۰ طريقة. 


بكم طريقة يمكن لمدرس أن يختار طالبًا أو أكثر من بين خمسة طلاب ؟ 
ال 
يتم اختیار اما ۱ أو ۲ أو ۲ أو 6 أو ه من الطلاب ويذلك یکون عدد الطرق 


= "وم + *وي + *وي + "وم + یی د و +.۱۰+ ۵+۱۰ +۳۱2۱ 


إذا كانت : س-- إ۱ ۲۰ 1۰۳۰ ,اصح ((! »تس ح) :»بح 3 س , إ ع س ج ح] 
۸ <((۱ »بح :۱ »بح 3 س] آوجد عدد عناصر کل من : ص- , 5 
ااصل 
[ 1] يتم اختیار ثلائیات مرتبة (۳ عناصر) 

من الجموعة س- (؟ عناصر) 

.*. عدد عناصر (ص) = *ل, < ۲8 
(۲ | يتم اختیار مجموعات یتکون کل منها 

من (۳ عناصر) مأخوذة من الجموعة 

س ٤(‏ عناصر) 

.*. عدد عناصر (5) = أمى = ٤‏ 
مثال © 
إذا كانت النقط ؟ »ب » ح »۶ » ص تقع على دائرة فأوجد : 
[1]عدد القطع المستقيمة التى يمكن رسمها بين هذه النقط. 
(۲] عدد الثلثات التى يمكن رسمها ورؤوسها من هذه النقط. 
(۳] عدد الضلعات التى يمكن رسمها ورژوسها من هذه النقط. 
الل 
۰ عدد النقط = ه 
([] عدد القطع المستقيمة = ى = ۱۰ 


التبادیل لان ص تتکون من ثلائیات مرتبة. 


| نستخدم التوافیق لأن 5 تتکون من مجموعات. 


5 بر مسق ۳ 5 59 5 
(۳ | عدد الضلعات = فى + "وه + ی -<.١+ه‏ +2۱ ۱۱ 


إذا كان عدد أضلاع شکل هندسی = له‌ضلع فان عدد جمیع القطع الستقيمة المظة فى الشکل = "ص 
» ۰۰ قطر الشکل الهندسی هو القطعة الستقيمة التی تصل بين رأسبن غير متتالیین 

.۰ عدد أقطار الشکل الهندسی = عدد جمیع القطع الستقيمة - عدد أضلاع الشکل < | “قم - نہ | 
فلا : عدد أقطار الشکل الثلاثی = "ی - ۳ = صفر » عدد أقطار الشکل الرباعی = "وم - ؛ = ۲ 


» عدد أقطار الشکل الخماسی = “فم - ه = ه » عدد أقطار الشکل السداسی = ص - 1 = ٩‏ 


من أسئلة الکتاب المدرسی 


اسنلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات ابلعطاة : 


Ere NO 

۱ (۱)1 (ب) ٩‏ (ج) ۱۱ (د) ۱۱۶ 
800 کان : |" ۷= .اد فان : کے < EE‏ 

۱ (۳)1 (ب) ٤‏ (ج) ه ۱ (د)1 
© إذا کان : اس -۳-<۱ فإن: فیی, < تسف 

٤e ۲ )1( ۱‏ (ب) ٩‏ ١ء‏ ۲۰ (ج) ۱۰ 1» ۲۰ (د) ۹ ]» ۱۰ 
© اذا کان : "فد <۳۱ فان : یم< تمه 

٩)1( ۱‏ (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ (د) ۲۶ 
© ۵ إذا كان : *مه. = ۱۲۰ فان ور کک 

e 17 ۱‏ (ب) 1۰ (ج) ٤٥‏ (د) ۳۰ 
© اذا کان : ۱۲۰۳۲ وب < ۸۶ فان : أله - ۵ = یی بای 

| (۱)1 (ب) ۲ (ج) 1 (د) ۲۶ 
09 إذا كان :ل 7002 فان : ۲ لي > AE, f‏ 

۱ (1) ۱۹ (ب) ٤‏ (ج) ۲ (د)١‏ 
(۵ اذا کان : ** ال < ۲۶ *< ۳ "مه, فان قیم ەدى یو 

۱ (1) ۲ فقط. (ب) ۵ فقط. (ج) ۸ فقط. (د) ۲ او ۸ 
© إذا کان : ** “ل ۲۸۰۵ ۰ ”ایر ٤=‏ فان : ل - چ 

۱ (۳)1 (ب) + (ج) ٤‏ (د) £ 
9 كان لسن د۲۰ » "فت یی فان م توه ا 

۱ (1) ۲۰ (ب) ۶۰ (چ) 1۰ (د) ۸۰ 
(۱۱) اذا كان : *فه - وه فان : س - ی 

ا (1) صفر (ب) ۱‏ (ج) ۲ (د) ۴ 


ال معاصر (الرياضيات العامة) + ۱۱ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | ۱۲۱ | 


4 09 إذا کان : “ىم دساف فان :س = eens‏ 


(1) ۶ (ب) ۶6 (ج) ۳۹ 


© إذا كان : “لر = إى × “مر فان : سس یمکن أن تساوی 


(1)لم (ب) نم ر (ج) له + ی 
69 إذا كان : “لى ۲٤‏ حر فان : نہ= اک 
90 بع (ب) ۳ (ج) ٤‏ 
(3)) إذا كان : “فهر = "هم فان :م = ms‏ 
(1) 1 فقط. (ب) ٩‏ فقط. (ج) ۸ فقط. 
3 إذا كان : اس = *مى × "لپ فان :س = ر 
(5)1 (ب) ٩‏ 067 


مسب 666 مرو ل0 0 66 رسب 


8 


۲ 1 5 
۷ إذا كان : در NS‏ فان :ان = 151711111116 


۱۲۰ (ب) ۲۶ (ج)‎ ٩)1( 
REDE إذا کان : “لر = فار ف2‎ ® 

(1) صقر (ب) ۱ (ج) صفر »۱ 
© إذا كان :“ل + “فى -۳۱ فان : = ی تم 

۸ (ج)‎ ۸۰۱٩- (ب)‎ O) 
deoveeieeeesisse 2 (0؟) إذا كان : "اق , = اور ؟ فان : عن‎ 


(1) ۲۰۰ فقط (ب) ۲-۰۰ فقط ‏ (ج) (۲ 15-2 فقط 


(() |ذا كان :لہ = 2۲ » ایهم = ۱۲۰ فا یی بت 


(۲)1 (ب) ۷ (ج) ۲۱ 
69 إذا کان ل = “م فان := و 
j °` EM‏ (ج) ه 
9 إذا كان : "ف اة فان :د E‏ 
(1)ه (ب) ٩‏ (ج) ۷ 
9 إذا كان : “قم + اف <۲ هه فإن : = ا 
(۸)1 (ب) ۷ (ج) ۲‏ 


(د) عن امم 


(د)1 


٩ 1 1 (د)‎ 


(د) ۱۲۰ 


(د) ۷۲۰ 


۲1 VS) 


(د) ۸-۹ 


(د) ۲۰۰ 1۲-۰ 


(د) ۶۲ 


۳ e ۶ (د)‎ 


(د) ۸ 


(د) ۱۱ 


9 لر + کی = و 
(1) ایه ١‏ (ب) اك (ج) له (د )۱ 


© إذاكان : "فى "عر ی <۹:ه فان :ی < كك 

(۲)1 (ب) ۳ ۱ (ج) ٤‏ (د) ۵ 
۷ ذا کان : 7" ال < ۲۱۰ » ** "وم ۷۱۵ فان : م ٤رد‏ متا 

(1) ۱۵ (ب) ۳۰ (ج) ۳۵ (د) ۵۰ 
© إذا كان : لر = ١١‏ × صر فان :ی = 526 

(۲)1 (ب) ۳ (ج) ۶ (د) ۵ 
9 إذا كان : “و = کي فان :ضر - 20( 

(1) ۲۶ (ب) ۲۵ (ج) ۱ (د) ۶٩‏ 
()إذاكان : ور < وی فان : هن < سكيف ۰ 

(1) ۱۶ (ب) ۱۲ (ج) ۱۳ (د) ۱۵ 
(۳۱) إذا کان : چ فان : لہ مان منت 

(1) ۶2 ۱۹ (ب) > ۱۹ (ج) < ۱٩‏ (د) 2 ۱٩‏ 
ان اک فان و أي ارود له 

(1) ° (ب) ٩‏ (ج) ۷ (د) ۸ 
€9 أصغر قيمة للعدد (له) تجعل ل ر _, = ۲۶ شیب هی ی 

(1) > (ب) ۵ (ج) 1 (د) ۸ 
9 إذا كان : “قه + أقم + یم + نوي + نوم = ۲“ فان : لہ = ا 

(۱1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ۶ 
6ت "کے E‏ 

و ی (ج) ل ا 
(9© إذا كان : “ىم < “مم فان : بر تست 

(1) زه 16۰ (ب) 1 ۰ 1٩‏ 

)+( لزه 1٩۰۸۰۷۰۰‏ (د) 61 1۹6۸۰۷۰۱۵ 
69 إذا كان : “قدي = کا ر حيث : له » ی 3 ص فان : نه مضاعف للعدد ی 

(۲)1 (ب) ۲ (ج) ۶ (د) ۵ 


1 
۱ 
5 E 
۱ 
۱ 
۱ 


4 (۸)!ذا كان : ۳۳ "ال = ۲۷۰ » (۲ سس + ص - ۵۰۶۰ فان : "ی 
ET) 1‏ (ب) ۸ (ج) ۱۰ 


seers 


(د) کت الہ 


٥ (د)‎ 


9 إذا كان * قان “ام ۷ لیر ل 6۶ :۳. فان اند م = E‏ 
1 (۷)1 (ب) ۸ (ج) ۱۱ 
(«ع) إذا کی ۳ وین قات اکن آن تساوی ا 
)1( (ب) 1 (ج) ۳ 
(89) إذا كان : “مه » "ل, » أله فى تتابع هندسی فان : لم- 2060 
(1)ه (ب) 1 (ج) ۸ 
یه + وی ۹ ب + مه + ف 0 ی 1 ر = ۲۲ + چ 
ا ١)1(‏ (ب) -۱ (ج) -۷ 
عدد التبدیلات التی يمكن تکوینها من (نم) عنصر یساوی بجر 
1 (1) نم ابه ت (ج) کار 
€9 إذا كان عدد طرق اختيار ۳ عناصر معًا من له عنصر يساوى ۱۰ فان : له- 2-7 
1 ی (ب) ۱۰ (ج)1 


9 إذا التقی ٤‏ آصدقا ء فصافح كل منهم الآخر. كم مصافحة تمت بين الأصدقاء ؟ 
(1) ۱۱ (ب) ۸ (ج) ٩‏ 


٤ (د)‎ 


((ع) 2 اشترك ۷ آشخاص فى مسابقة الشطرنج بحیث تجری مباراة واحدة بين كل شخصین 


فان عدد مباریات السابقة = تمه زرا 

(1) ۲ (ب) ۲۸ (ج) ۲۱ 
(۷ع) عدد أقطار الشکل الثمانی = ان 

(۸)1 (ب) ۲۰ (ج) ۳۲ 


(۷)1 (ب) ۸ (ج) ۱۱ 


(٩ع)‏ عدد طرق اختیار ٤‏ عناصر معًا من ۰ عناصر دون مراعاة الترتیب هو هجو eos‏ 


(1) (۱۰)* (ب) “لي (ج) ي 
ی وتان بووین ۰ طلاب للذهاب إلى 

رحلة تاريخ ۰۰۰-۰۰۵۰۰ طووقة. 

(1) ۸۰ ا (ج) ۱6۶ 


(د) ۱۸ 


(د) ۷۰ 


(69) عدد طرق اختیار كرة حمراء وأخرى بیضاء من بين " كرات حمراء مرقمة من ۱ إلى ٦‏ و ۸ كرات 


متام رفا مخ ۸ إلى > ی 
)۲(1 (ب) ۱۶ (ج) ۲۶ (د) ۶۸ 

(69 إذا كان عدد طرق اختیار ۳ عناصر معًا من مجموعة ما یساوی عدد طرق اختيار ه عناصر معًا من 
نفس المجموعة فإن عدد عناصر هذه المجموعة يساوى 055008 
(1) منم (ب) "لم (ج) ۸ (د) ۱۵ 

(2۳) فصل به عدد الأولاد ضعف عدد البنات فإذا كان عدد طرق اختیار ولد وبنت هو ۷۲ 
فإن عدد الأولاد يساوى 05008 
(1) ۶ (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ (د) ۱۸ 

69 بكم طريقة يمكن انتخاب لجنة مكونة من رجلين وسيدة من بين ۷ رجال وه سيدات AES‏ 
(1) ۲۱۰ (ب) ۱۰۵ (چ) ۲۹ (د) ۷۰ 

(60) من بين آربعة معلمین يراد اختیار معلم لتدریب طلبة الأولمبياد فى مادة الریاضیات » ثم معلم آخر 
لاعداد الاختبار. فان عدد طرق الاختيار = Same‏ 
(1) ۱۱ (ب) ۸ (ج) ۱۲ ۱ (د) ۱۵ 

فى مسابقة لكرة القدم یتقابل فیها کل فريقين مرة واحدة وکان عدد الباریات خلال السابقة ۱۵۳ مباراة 
فان عدد الفرق التنافسة یساوی ees‏ 
٩)1(‏ (ب) ۱۳ ۱ (ج) ۱۸ (د) ۱۹ 

(6۷ عدد الطرق التی یمکن لشخص أن يختار بها نوع فاكهة أو أكثر من بين خمسة أنوا ع هو سا 
طريقة. ۱ 
(1) ۳۲ (ب) ۳۱ (ج) ۳۲۵ (د) 1۳ 

(/6) ه نقط فى مستوی لا توجد أى ثلائة منها على مستقیم واحد فإن عدد المثلثات التی یمکن تكوينها من 
هذه النقط = ات ات 
(1) ه + ۳ (ب) ه × ۳ (ج) “لم (د) “مم 

69 إذا كانت النقط ؟ »س » ح »ء » ص » و تقع على دائرة فإن عدد القطع الستقيمة التی یمکن رسمها 
من هذه النقط - تاوزج 
(1) لپ (ب) "لپ (ج) اف (د) گم 


د 21 نف هتطبيق © مستویات علیا 
)٩۰(‏ يراد تقسيم ۸ ألعاب مختلفة بين ثلاثة أطفال بحيث يأخذ الطفل الأول ۳ ألعاب والثانى لعبتين والثالث 
يأخذ الباقى فبكم طريقة يمكن إجراء التقسيم ؟ 


(1) ق + یم + ت (ب) "فى “اف 
(ج) E‏ عد "وب (د) اقب × ص 
() امتحان مکون من 1 أسئلة وعلی الطالب إجابة ثلاثة منها صحيحة على الأقل لینجح فإن عدد الطرق التی 
یمکن للطالب أن ینجح بها = ی کب 
۳۰ (ب) ۱۸۰۰ (چ) ۱۵ (د) ۶۲ 


(5۲) امتحان مکون من 5 أسئلة ۲ منهم إجبارى و ٤‏ اختیاری وکان على الطالب الاجابة على ۳ أسئلة أو أكثر 
من الامتحان لكى ينجح فإن عدد الطرق التى يمكن بها أن ينجح الطالب - ا ااي یا 
(1) ۶۲ (ب) 11 (ج) ۱۵ (د) ۶۸ 


3 اکتب بدلالة التبادیل كلا من : 


۱ ۳ ای 0 سور 
| 7 اکتب مستخدمًا الصورة "ی, كلا مما یأتی : 
٣ل‏ أل ٣ل‏ 5 
۱ 0 ی هد 306 
8 إذا كان : “مم _ = ۲۵ فاوجد قيمة : م وإذا کان : دہ = "ی , , فاوجد قيمة : ده «\o ¢ V»‏ 
۳ کان : مي < ۲۵ e‏ ار ا فما قيمة : سس «۱V»‏ 
© چم انا كان : فار = ای ب أوجد قيمة : ی «o»‏ 
إذا كان : "قاب يي = وی -۱ فما قيمة : ى oc Ys‏ 
| اذا کل اس کے أوجد قيمة : ' مار برت" 
| ل اذا کان : **اى = چ کم فأوجد قيمة : لہ سه 
جع إذا كان : “قم = ۲۰ بر فأوجد قيمة : ده o3‏ 
إذا كان : و ب رک فما قيمة : لہ «A ¢ Vs»‏ 


8 إذا كان : "نم : “ىم =۸ : ه فيا هیر اله 
ل آوجد مجموعة حل کل من المعادلات الآتية : 
EA 0‏ کی = ۸۶ ۰( 0 ER‏ ف 5 د ف ی {TF}‏ 


© ير ۰۱۱۲ | د eas‏ 


ل K3‏ آوجد قيمة كل مما یأتی : 


(0 "فى + ی + "وی + وي + م + لور ۳۲۰ 
0 "ص - هوي + یم وی د اووس ور «صقر» 
O 3‏ اذا كان "ی2 » لم = ۰۰ أوجد قيمة كل من :لم » م ۴ ۰۲۰۹۰ 
ابن کان : لب( 2 ۷۷۲۰ م کک فما قيمة كل من :نم » ی (Te A»‏ 
o‏ اب هه 
أثبت أن : یر + “ىر _, = مد ومنها استنتج قيمة : "م + "ادم «» 


۵8 أجب عن الأسئلة الآتية : 


(۱) إذا تم اختيار ثلاثة طلاب من بين عدد (لم) من الطلاب لحضور ندوة بحيث 


كان عدد طرق الاختبار بساوی ۱۰ آوجد عدد الطلاب. «o»‏ 
© لطع يوجد فى أحد الصفوف ۱۰ طلاب » ۸ طالبات » بكم طريقة یمکن تشکیل لجنة 
أنشطة خماسية تتالف من ثلاثة طلاب وطالبتين من هذا الصف. ` Ns‏ 


© 4© بكم طريقة يمكن انتخاب لجنة مكونة من ٤‏ رجال أو ۳ سيدات من بين ٦‏ رجال وه سيدات. ۲۵» 
©) مدرسة بها ۱۰ طلاب يمارسون كرة السلة » بكم طريقة يمكن اختيار فريق مكون 


من ه أعضاء وقائد للفریق من هولاء اللاعبین. ۰۹۱۳۹۰۰ 


lv) 


21 "فهم ‏ ©تطيوق ‏ هھ مستویات‌علیا . 


0 أوجد عدد الطرق التى يمكن بها انتخاب لجنتين كل منهما تتكون من ۳ أشخاص من بين ۱۲ شخصًا 
بحیث لا بدخل شخص فى كلتا اللجنتین. ۷۸۹۶۰ 


إذا كانت : س-- . 6 -۵ ۲-6 ۰۲ ۶ ۰ وکانت 5 = | (؟ .#] ٩:‏ »ب 3 سا 


أوجد عدد عناصر 5 ۵« 
كانت : س-- سس : س 3 ط ۳ و <س < 1٩‏ »ص - ۱( > ) :)3 س ¥ 


© 
>6 = إ۴ > »جح :۴ »س »ح3 سا آوجد عدد عناصر كل من ص- » 6 »< ¢ ۰۱۰ 
يكم کیک لندرس آن بختار 08 الى اکثر من بين مک جالية:؟ 3 

6 
ق 3ع بكم طريقة يمكن الجنة مكونة من خمسة أعضاء أن تتخذ قرارًا بالاظبية ‏ ۰۱۹۰ 

6 


اۋ فصل دراسى به ۷ أولاد » 2 بنات واختير فريق مكون من ه أشخاص من هذا الفصل احسب عدد الفرق 
المختلفة التى يمكن اختیارها إذا كان أعضاء الفريق : 


(۱) من أى جنس. (۲) من الأولاد فقط. (©) من البنات فقط. 
(؟) من نفس الجنس. (4) من ثلاثة أولاد وبنتین. ۰۲۱۷۰ ۲۷ مكمه 


مسانل تقیس مهارات التفکیر 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


1 دج .. 4 2 - 
(0) مدر تکون آکبر ما یمکن عندما م = EE‏ ۲ 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ٩‏ 
©) إذا كان : “ل + لر = ۱86۶۰ فل ين .+ تون 
(1)1 (ب) ٩‏ (چ) ۱۰ (د) ۱۲ 
© اذا كان : عن رہ = اس فان من 39 es‏ 
(1) [۰) (ب) [-۱ 16۰ 
(ج) (۰ ء 1۳ (د) }= 1۲۰۱۰۰۰۱-۰ 
00 2 رت ۳ 
2000 (ب) له (ج) ۲ (د)۱ - ی 
(6)إذا كانت النقط ؟ »س ؛ < ۶٠‏ »لله » ف تقع على دائرة فإن عدد المضلعات التى يمكن رسمها من 
هذه النقط بساوی تفای دننز 
(1) ۲۰ (ب) ۱۵ (ج) ۳۰ (د) ۶۲ 


التفاضل والتکامل 
والاحنمال 


التفاضل والتکامل. 


الاحتمال. 


التفاضل والتکامل 


معدل التغیر. 


الاشتقاق. 


قواعد الاشتقاق. 


مشتقة دالة الدالة (قاعدة السلسلة). 


تطبیقات على المشتقة. 


التکامل. 


ه إذا كانت : ص = د (س) وتغیرت قیم س من س, إلى س (حیث جس » ری ینتمیان إلى مجال الدالة د) 
فإن : ص تتغیر تبعًا لتغير سس من القيمة د (س) إلى القيمة د (سبپ) 
فإذا كان التغير فى سس هو ۸ جسن (ویقراً دلتا سن) = سن, - جر 
فان التغير فى ص هو | ۸ ص - د (سسم) - د (س,) | 

ه وإذا اعتبرنا أن سس »سس + ص ينتميان إلى مجال الدالة د 
فان لكل تغير فى سس مقداره (ص) أى تتغير سس 
من س, إلى س + ص یحدث تغیر فى ص يتعين بالدالة ت حيث : 

ت (ه) = د (س, + ه) - د (جس, ) | وهى دالة فى المتغير د 
وتسمى دالة التغير فى د عند س = سر 


مثان 69 


۱ إذا كانت : د (س) = سس" ۲ سن + ٤‏ فأوجد : 

|١| |‏ دالة التغير فى د عند سن = ۲ ثم احسب قيمة ت (۰۰۲) 
| التغير فى د (شى) عندما تثفيزسى من ١‏ إلى ١14‏ 

4 الحصل 


۱ د (س) <س۲- ۲ سس + ٤‏ وعند س = ۳ 
. ت (ه) = د (۳ + ه) - د (۲) = [(۳ +ه)" - ؟ )۲ + ه) +£[ - [(۲)۳ - ۲۳ ۲ + 4[ 
۹٩ =‏ + و + ۲-۹-۲ و ٤ - ٤+‏ = ۲م + م" وهذه هی دالة التغیر فى د عند سس = ۳ 


۰ 
٠ء‏ لس 


۰: ۱6 < ")۰:۷( + )۰:۲( ۲ 2 )۰۰۲( 


3 
[۲] التغیر فی د (س) = د (سوم) - د (سی,) = د (۱:۶) - د (۱) 
x -۲)۱([ - ]£ +۱, ۳ - 1,4 [ =‏ +£[ < -۲۶,. 
+ حل آخر للبند (۲): 
هر <2۱-۱,6< ۰,4 عن <۱ ونوجد دال التفیر فى د عندس ± ١‏ 
ثم نوجد ت (5 , )٠‏ عند سس = ۱ تکون ت () = د (۱ + ه) - د (۱) 
= [(۱ + )۲ - ۱(۳ + ه) + ۶]- [۱- ۳ + 6] 
ویب هی - ۳-۳۳ نع .۷ AS‏ 
بات (۰,۶) <(۶,) ۰,6 ,هو < NE‏ ۱ 


/ 


بقسمة دالة التغیر السابقة ت (ض) على التغیر الحادث فى جسن وهو ۵ حيث ۵ ۶ . فانتا نحصل على دالة جديدة 
تسمی دالة متوسط التغیر فى د عند س = سس ونرمز لها بالرمز م (د) 


ت (ه) _ دص +م)-ه ص ) 


۴( خر 7 


۸ ص 5 د (س,) - د (حن) 


عندما تتغير سس من سس إلى سس, فان متوسط التفیر = سدع سس 
١ ۳‏ 


ماد © 
إذا كانت : د (س) = ۲ سل" + ه سن - ۱ فأوجد : 
(۱] دالة متوسط التغیر فى د عند سس = ۲ ثم احسب م (۰,۲) 
| ؟ | متوسط التغیر فى د عندما تتغیر سس من ۵,۵ إلى ۶ 
الحل 
( 1 د س) = ۲ سر" + هس -۱ عند س = ۲ 

7 لے ا 


= [(۲ (۷ +م)" +ه )۲ +م) - 1( - )۲ ۲x + £ x‏ -۱)] 


حیث هر 7۶ ۰ 


۱ ۲ ۱ ۲ 
2 زم +۸ +۲ م ا ا ا "ام + ۲ ۵ ) 
= ۱۳ + ۲ م وهذه دالة متوسط التغیر عند س = ۲ 
مر ۱ ۲ ۱۳6۷ 


۱۳ 


> الدرس الأول ۲ 


_ دص)-دص) 


® ' متوسط التغیر فى د 


ساب لا 
» عندما تتغیر جس من ۵,۵ إلى ٤‏ ۰ ج < ۵,۵ » سن ٤=‏ 
د (۶) -د )6;0( (۳۲+ ۲۰ -۱) - (۹۰,۵ + ۱-۲۷,۵) 
N 9‏ سمي متيو ار لاطت بت كلا نا . و ویر ییالط 
ب اتوج القن في - ۵,۵ -و ,۱ :. 


ويمكن الحل بإيجاد دالة متوسط التغير عند جس = ه,ه ثم إيجاد م (-۱,۵) 
إذا كان لدالة متوسط التغير السابقة م (ه) نهاية محددة عندما م ه ٠‏ فان هذه النهاية تسمى معدل التغير 
للدالة عند من = س 


د نس +م) - د (س) 


e‏ معدل التغیر للدالة عند ن, - نما ح (م) = نينا 


اذا كانت : د (س) = سس" - ۲ س فأوجد معدل التغير للدالة د : عند س = ۲ 


الحل 


])- ٩( - م" -؟ ( +ه))‎ + ۷(([  - 
(+ شن + و + م -۲-۹۱م‎ 
ل رم +م') -۱+م‎ - 


.'. معدل التغیر للدالة د عند سس - ۲ هو تھا (۱ +م) - ۱ 

مثال @ 

إذا كنت :ی سس ع سن ل أوجد : 

۳ سس - ۲ 

١ |‏ ] دالة متوسط التغیر فى ص عندما تتغير سس من سس إلى س, + م 
وأوجد هذا التوسط عندما : سس = ۳ » وم = ۱ 


| ؟ | معدل التغیر فى ص عندما سس = سس وأوجد هذا العدل عندما سس = ۷ 


۱ 
31 


الكل 

معد ند > ١‏ 

نفرض أن : ص = د (س) = 
عق 


۳ 
۳ > س عو 


[] عند س = سس, تکون م (ور) = * [-۳ +0 ) - * ا (حیٹ م < ( 


١ 
ع ات ا‎ 
۱ = و ۲ سنوی‎ ۳ 
)۲- ل س + -۲)(س, -۲) سم + -۲)(س,‎ 
۱ ۷ 5 3 و4‎ ۰ 
38م د‎ 0-15 E - ووه عاد عه .. (ه)‎ 
ی‎ ES ءايحا .. ى + ور‎ a ؟] عند س = سس, يكون معدل التغير متام‎ | 

هت اب معط اف سس تسس 5 ١‏ 
و (س -۲۲ » عند سس = ۷ یکون معدل التغیر 7- ۳ = 


مد © 


آذا كانت : د (س) = سی ی سن كد ۰ فأوجد معدل تغير الدالة د : عند سس = سل 


ثم آوجد هذا المعدل : عندما س = ۲۵ 


التل 
۱ د (س, +ه) - د (سن) اس اه - سیم 
عند سن = سن یکون م و اد سا 


4ت ۲ ۱ 
.. معدل التغير للدالة د = نا ا اف کے چو 0ك ١‏ 


وعندما س, = ۲۵ يكون معدل التغير للدالة = F5‏ 


ماد © 

صفيحة معدنية مربعة الشكل تتمدد بالتسخين بحيث تظل محتفظة بشکلها أوجد : 

١ |‏ ] متوسط التغیر فى مساحتها عندما یتغیر طول ضلعها من ۱۰ سم إلى ۱۰,۲ سم 

| ۲ | معدل التغیر فى مساحتها عندما یکون طول ضلعها ۲۰ سم. 

التل 

بفرض أن طول ضلع الصفيحة = سس سم ومساحتها = ص سم 

ص = د (س) = سن" 

[۲1] ۰۰ ۸ ص <د (سرب) - د (س,) عد (۱۰,۷) -د (۱۰) = (۲)۱۰,۲ - (۲)۱۰ < 4,۰6 


6 معن = ۲/, 2۱۰-۱۷۰ ۰,۲ 


۱ 
AT 


۸ ص EÊ‏ 
توسط | لبر وت فكي الاك بي 
. متوسط التغیر فى ۸ 0 


> الدرس الأول 


3 
ر 


[۲] عند سس = e‏ ۶ 


= [(۲۰ + م -(-)] 
دک (۰۰) + 4247-2-2 هر 
.'. عندما طول الضلع = ۰ سم یکون معدل التفیر فى الساحة = نا (۰) +ه) < ۰؟ 
۳۳۹ ۱ 


صفيحة معدثية رقيقة مستطيلة الشکل طولها ثلاثة أمثال عرضها تتمدد بحیث تظل محتفظة بشکلها وبالنسبة 


ه غ, ۰ 


الثابتة بين بعديها أوجد : 

| ۱] معدل التغير فى مساحتها بالنسبة لطولها عندما يكون طولها = ۱" سم. 

| ۲ | معدل التغير فى مساحتها بالنسبة لعرضها عندما يكون عرضها = ۲ سم. 

الل 

| ۱ | بفرض أن طول الصفيحة = س سم 
2 عرض الصفيحة = لل سن سم 1 
وبفرض أن : مساحة الصفيحة = ص سم" 


با التغير فى الساحة بالتسبة الطول " 

.. ص = س × + بس 9 سل امین ان حه ب ۰ للطول 
۱ 3 نفرض أن : الطول = سس سم 

اج اک تب اماب مین الوه السانعة الاب 2 مركن 
عندما حس = 7 (طول الستطیل  )٩‏ نفرخن آن : العزهن = سن سم 


د(۱+ه)-د() ‏ < (۲ +۲۵ - + SEVE‏ رم +۱۲ م +ه)  -‏ ۲۱۷ 
۰ ۶ (ص) = 7 1 7 6 7 


0 عند سس = 5 يكون معدل التغیر فى الساحة بالنسبة لطول ضلع الصفيحة = تا (؛ + + م) -؛ 


| ؟] بفرض أن : عرض الصفيحة = سس سم 


.'. طول الصفيحة = ۳ سس سم وبفرض أن مساحة الصفيحة = ص سم" 1 
.اص = سس لا سس = ۲ سس" » عند سس = ۲ (عرض الصفيحة = ) ع 
د( +ه) - )¥( _ (n+)‏ - ۲/۲۲ ۲ (۶ + ۶ +ه) EXT‏ 
ا یز ور و 
_ ۱۲+ ۱۲ هر + ۳ ۵" - ۱۲ TT‏ 
r‏ ی 


.. عند سس = ۲ یکون معدل التغير فى الساحة بالنسبة لعرض الصفيحة = نا (۱۷ + ه) < ۱۲ 


مى استلة الکتاب المدرسى | #فهم ه تطبیق هھ مستویات علیا _ 


اسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


© إذا كانت : د س) = ٤‏ سن + ١‏ فان التغیر فى د عندما تتغیر سس من ۲ إلى ۲۰۱ يساوى وه 
(1) ۰,۱ (ب) ۰,٤‏ (ج) ٤‏ (د) ۶,۱ 
(۳) اذا كانت : د (س) = سن" + ۲ س + ۲ فان : ت (ه) = موم وی میسو بت[ 
۲۵۲1۱ +۲ +۳ (ب) د" +۱ و + ۱۶ (ج) ۲ ۱ (د) ۲۵ +۱ م 
© © اذا كانت : د (س) = سس" - سس + ۱ فان : 
أولا : دالة التغیر ت عند سس = ۳ هی ا 
(1)ت (۳) (ب) ت (سس + ؟) (ج) ۲ هم -۱ (د) م" +ه م 


0 (ب) ۰,۸۶ (ج) ۱,۰۸ (د) ۱,۸۲ 


(1) ۱,۶۱ لكلل (ج) ۰ (د) -۱,۶۱ 


() إذا كانت الدالة د : د (س) = ۲سس - ۲ فان دالة التغير ت (د) = ۰-۰ قق جن = ۱ 
)۲(1 (ب) م (ج) ۲ ۵ (د)۱ م 


© 62 متوسط تغير الدالة د حيث د (س) = سس" عندما تتغير سس من ۳ إلى ۳۰۱ يساوى ل 
NE ۰,۱ )1( 1‏ (ج) ٩‏ (د) ٩,۱‏ 
بد عاد نی : د(س) = سس - سس فان متوسط التغیر للدالة د عندما تزداد سس بمقدار ۳ 
ایا (ب) ۲ س - ۰,۷ (ج) -۲۱, ۰ (د)-۰,۱ 
۷ 6۵ إذا كان متوسط التغير فى د يساوى ۲,۶ عندما تتغير سس من ۳ إلى ۳,۲ فان التغیر فى د 
عندئذ بساوی a‏ 
۱ )1( ۰۰۲۲ (ب) ۶۸ ,۰ (ج) ۳,۱ (د) ۷,۲ 
© 62 اذا كان متوسط التغیر فى د يساوى ه عندما تتغیر سس من ۲ إلى ٤‏ » د (۲) ٦=‏ 
فان : د (4) < هتوب 
)0 (ب) ۷ (ج) ۸ (د) ۱۹۱ 


(۱۶)1 (ب) ۷ (ج) + (د) -۷ 
(۲۰) إذا كان منحنی الدالة د يمر بالنقطتین (۱ » ۲) » (۲ » ۳) » فإن متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر 


(۱)1 (ب) ۲ 1 (ج) صفر (د) -۱ 


)۲(1 (ب) ۶ (ج) ۵ (د) ٩‏ 
(1)داثرة طول نصف قطرها نق » فإن متوسط التغير فى مساحة الدائرة عندما تتغير نق من (نق,) إلى 


() ۲ ۲ نق, (ب) 7۲ (۲ نق, + ه) 
(ج) 7۲ نق (د) 7۲ (۲ نق, + م۲) 
. 69 دائرة طول نصف قطرها نق فان متوسط التغیر فى محيط الدائرة عندما تتغیر نق من نق, إلى نق , 


(۲)۱ ۲ نق, (ب) ۲۲ (نق, -نق,) (ج) 2۲ نق, (د)۲ 7۲ 
(۹۵) معدل تغير الدالة د : د (س) = سس" + ه سن - ۲ عند س = -۱ بساوی سنج 
(3) معدل تغير الدالة د :د )تمد سب یساوی ED‏ 

800 (ب) + (ج) -ه (د)-ك 
(1۷) معدل تغير الدالة د 3 (س) = اس حيث س > . عند مس = ۱۱ تساوى اي 

(1) 3 (ب) + (ج) + و 
689 إذا كانت د : د (س) = س!؟ فان معدل تغير الدالة عند س = ۲ بساوی ۳۷ 

(1) ۸۱ )ب (ج) ۱۰۸ (د) ۳۲۶ 
9 62 اذا كانت د اذ TE is‏ 

أولًا : دالة متوسط اکا ا 

Am 
0 


[سم-۲)[سم +2 -۲] سم -۲)(س +۲-2 


چ 
2 سے چ 


۱ ((6 إذا كان : د (؟) - ه » د (۲.۳) = ۷ فإن التغير فى د عندما تتغير سن من ۲ إلى ۲,۳ 
0 يساوئ ۳ 
(1) ۰.۳ (ب) ۲ (ج)ا ۳۵ (د) ۱۲ 
05 إذا كانت د : د (س) = سد" + ایس - - ۲ وکانت دالة التغیر ت وکان ت ( +) = عند س <۲ 


الهمعاصر (الرياضيات العامة) م ۱۸ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


د © تطبيق ‏ هھ مستویات علیا ' 

ثانيًا : معدل التغیر فى د عند سس = ۵ هی وتات 

(1)-۲ (ب) - 2 (ج) ه (9 چ 
(۲۰) إذا كانت د : د (سس) = ؟ حیث ؟ ثابت » فإن متوسط التغیر للدالة د هو ی 

(1)؟ (ب)  -‏ (ج) صفر (د) ۱ 


558 : د (س) ۴ سس + ب فإن متوسط التغیر للدالة د عندما تتغير سس من سس إلى س, 


يساوئ:-٤‏ قان := 77 
(1)-۲ (ب) -۲ (چ) ٤-‏ (د) ۲۰ 
9 60 متوسط التغير فى حجم مكعب عندما يتغير طول حرفه من ۵ سم إلى ۷ سم يساوى 2500-8 
(1) ۱۲۵ (ب) ۳۶۳ (ج) ۲۱۸ (د) ۱۰۹ 
ا ج وی ی قان معدل التغير فى مشاختها بالنسبة لطول 


(1) ۱۰ (ب) ۵ (ج) ۲۵ (د) ۰ 
۲۵) یتمدد بالون کروی محتفقاً بشکله بسیب خبط الغاز داخله فاٍن متوسط التقیر فى مساحته السطحية 
بالنسبة لطول نصف قطره عندما بتغیر طول نصف قطره من ۷ سم إلى ٩‏ سم بساوی کچ یکت وی و 


۱ ۱۳-۳۹ (ب) ۴ (ج)؟ +ب (د) ۱ 
۱ (79) إذا كان متوسط معدل التغیر فى الدالة د حيث د (س) = ٤‏ سس" + ۴ عندما تتغير سس من ب إلى ۲ 


)711(7 (ب) ۳۲ 7۲ (ج) ۶ 7۲ (۵) ۱۲۸ 7۲ 
(3؟) فى الشكل المقابل : 
متوسط التغير للدالة د عندما تتغير سس 
من -۱ إلى ۲ یساوی مت 
(1) صقر (ب) ۲ 
(ج) ۲ (د) ۴ 
+ (۲۷) فى أى من الدوال الاتية يكون متوسط التغیر للدالة عندما تتغیر س من (سب,) إلى (سس, + ه) 
مقدار ثابت ؟ 
(1) د (سس) = ٤‏ سس' + .۱ (ب) د (س) < ۲ سس - ۲ 
(ج) د (س) = ل س" + ۷ مس (د) د (س) = 
(۸؟) إذا كانت د دالة زوجية فإن متوسط تغیر الدالة د عندما تتغير سس من -۳ إلى ۳ یساوی انیت 
(1) صقر (ب) ۱ (ج) -۱ (د) ۲ د (۰) 


۱۳۸ 


: فى الشکل المقابل‎ )۲٩( ٠ 
إذا كان متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر سس من ۱ إلى ۲ هو لك‎ 
, هو ك‎ ٤ وکان متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر سس من ۲ إلى‎ 


فان E Ep, E‏ 
(1) 21 <۲ 21+ 
(ج) له, داك , 


4 (۳۰) الشکل القابل یمثل منحنی الدالة د 
فان قيمة دالة التغیر عندما 


تتغیر سس من ۲ إلى ۲ + م تساوی ی 


(1) ۳ (ب) -۲ 
(ج) ٩‏ (د) ٩‏ 
الأسئلة المقالية 


إذا كانت الدالة د : د (مس) = ۳ سس - ۲ فأوجد دالة التغیر ت عند مس = ۱ ثم آوجد ت (؛ ,۰) ۰۱۶ 
قي إذا كانت : د (س) = سس" - ۳ سن + ؛ أوجد : 
| (۱) دالة التغير فى د عند سس = ۲ ثم احسب قيمة ت (5, )٠‏ 


(۲) التغير فی د (س) عندما تتغير سس من ۲ إلى ۲,۶ ۷۰ ¢ 0,<« 


اذا كانت الدالة د : د (سس) = سس" + ۲ سن - ۱ أوجد التغير فى د (مس) عندما : 


(۷) تتغیر سس من ۲ إلى ۲,۲ (۲) تتغیر ضس من ۲ إلى ۱,۸ 
(۳) تتغیر سس من ١‏ إلى ۱ + م (8) عن =۲ .هم = 
( )س۲ » ۸ سن - ۰,۲ ۱۱۱۱-۱۵ MET, foc SEF‏ 


8 نع إذا كانت : د (سن) = سس ۲ + ۳ س-۱ فأوجد : 
(۱) دالة متوسط التغیر عند جس ۲ » ثم أوجد م (۲, <( 
(۲) متوسط التغیر عندما تتغیر سس من ۵ ,۶ الی ۲ «كارلا ۰۰,۵۰ 


ات : د (س) < ۲ ۲ - ۲ سنس + عندما تتغیر س من 
سس إلى سس + هم ثم أوجد : 

(۱) متوسط التغير للدالة عند سس = ۲ ثم احسب م (۰,۲) 

() متوسط التغير للدالة عندما تتغير سس من ۳,۵ إلى ٤‏ 
(©) معدل التغير للدالة عند س = ۲ في ا هه 


۱۳۹ 


هتطبیق ‏ ل مستوياتعليا 


دیمع تون و و ۲۰ ین رودو روسب :بن ليو e‏ 


«\— «¢ £, ٤= 


أوجد دالة متوسط التغدر للدالة د : د (س) = ب ومن ثم احسب معدل التغير 
لهذه الدالة عند س = ا 


TEST 
آوجد دالة متوسط التغیر للدالة د لقن وه تتغير س من س, إلى س, + م‎ 


ثم احسب هذا المتوسط عندما س, = ه NSD‏ ثم استنتج معدل التغیر عندما سس = ه لدع : ۵ 


إذا كانت الدالة د :د (س) - =2 آوجد : 
(۱) دالة متوسط التغير للدالة عندما e‏ م + م 
(۲) متوسط التغیر للدالة عندما تتغير سس من ۳ إلى لل 


ب -8 
(۳) معدل التغير للدالة عند سس کڪ ا e‏ بجا 


58 و و م‎ E 


۱ 
موس : د (س) دصي و 5 ک_ 


الجين ببسي ۳ بای ی . 
بعت جع سر ير سيو عدت مله 


إذا كانت : د س) = س ˆ فأوجد معدل تغير الدالة د عندما سس = ۲ A‘‏ 


إل( يوضح الشكل القابل المنحنى : ی = د (له) حيث ءى جملة مبيعات أحد 
منافذ بيع أجهزة الحاسب الآلى مقدرًا بملايين الجنيهات » له الزمن مقدرًا بالشهور. 
أوجد من الرسم متوسط التغير فى جملة المبيعات عندما يتغير الزمن من : 
(0لم- ؛ إلى مد ۸ (0)لم- ۸ إلى لمع ٠١‏ 
=D‏ ء إلى لم< ۱۲ دولا e:‏ 


( تفکیر ناقد : 

يوضح الشکل القایل منحنی الدالة د حیث ص = د (س) 

حدد الفترات التی یکون فیها متوسط 

التغیر فى د ثابتّا » وفسر إجابتك. 
Tere‏ 


.و 8 5 


5 


اس E‏ 
8 (ت) صفيحة على شكل مربع يتمدد بانتظام محتفظة بشكلها » احسب متوسط التفیر فى مساحة سطحها 
عندما يتغير طول ضلعها من ۲ سم إلى ۳,۶ سم » ثم احسب معدل التغير فى مساحة سطحها عندما 
يكون طول ضلعها ه سم. : ۰۵ ۰*۱۰ 


الصفيحة بالنسبة إلى طول ضلعها عندما یکون طول الضلع ۸ سم. ۱۱۰ 

لوح رقیق معدتی مشتطیل الشکل طوله بزید عن عرضه تلاز ۶ سم بتمند بحیت یجتفظ بشکله الهنسبى 

آوجد ؛: 

(۱) التغیر فى مساحة اللوح عندما یتغیر عرضه من ۶ سم إلى ۶,۲ سم. 

(۲) التغیر فى محيظ اللوح عندما یتغیر عرضه من ۳,۵ سم إلى ۳,۷ سم. تف OFAN‏ 
صنقیحة ترا مشتطیلة الشکل طولها ضعف مرضها تتمدد بالحرارة بحیث تحتقظ بالفضبية بين طولها 

وعرضها آوجد : 

(۱) متوسط التغیر فى مساحتها عندما یتغیر طولها من ۱۵ سم إلى ۱۷,۵ سم. 

(۲) معدل التغیر فى كل من مساحتها ومحیطها عندما یکون طولها ۱۳ سم۰ ۱0۷۵۰ » ۱۵ «Fe‏ 


۵-2 Dm 


لّوا صفيحة دائرية الشکل تتمدد بانتظام بحیث تحتفظ بشکلها. آوجد معدل التغیر فى مساحة الصفيحة 
۱ بالنسبة إلى طول نصف قطرها عندما يكون طول نصف القطر ۱۶ سم. (70 = !5 «AN‏ 
8 سقط حجر فى بركة ماء فتکونت موجة دائرية تزداد بانتظام بحیث تظل محتفظة بشکلها الداثری أوجد : 
(۱) متوسط التغیر فى مساحة الوجة عندما یتغیر طول نصف قطرها من 1 سم إلى ۱,۳ سم. 
(۲) معدل التغير فى مساحتها عندما يكون طول نصف قطرها © سم. اج eji‏ 
[3] مكعب من العدن يتمدد بانتظام بحيث يظل محتفظا بشكله أوجد : 
© 
(۱) متوسط التغير فى مساحته الكلية عندما يتغير طول حرفه من ۲ سم إلى ۲,۱ سم. 
(۳) معدل التغیر فى حجم الکعپ عندما یکون طول حرفه ۵ سم. ۲۰ ¢ «Vo‏ 


8( كرة من العدن تتمدد بالتسخین محتفظة بشکلها الکروی فأوجد معدل التغیر فى حجم الكرة بالنسبة 
۱ إلى طول نصف قطرها عندما يكون طول نصف قطرها ۷ سم. ۰ 7» 


© 62 إذا كانت الكمية ص (مقيسة بالکیلوجرام) التی تنتجها شجرة برتقال متوسطة الانتاج» یتوقف على 


عدد الكيلوجرامات سن من البید الحشری الستخدم لرش الشجرة طبقًا للعلاقة ص = ۱۰۰ ل 
احسب متوسط التغير فى ص عندما تتغير جس من ۱ إلى ۲ 57 


E.‏ أن الشكل المقايل يمثل منحذ الدالة ص = د (سن) 


وأن النقطتین ؟ (س, » د (س,)) ,ب (س, + هر » د (سس, +ه)) سس اد 
تقعان على منحنى الدالة فيكون : 2 ۱ 
۷ .جح = ۳۳ 2 AKG‏ ر ( 
7ح دم ء سح = د س + ه) -د (س) سس 
1 وا Fc A‏ تب < 
د (س, + ه) - د (سب,) سا جه وج 0۳ ۶ ےا 
2 مسب ۳۹ = طا ی = ميل القاطع اب ۳ 0 


۱ | إذا ثبتنا النقطة ؟ وتصورنا أن النقطة ‏ تتحرك على منحنی الدالة مقترية من النقطة ؟ 
فان ح تقترب أيضًا من ۴ أى ؟ح = م ه الصفر وفی الوضع النهائی یقترب القاطع ۲ب من الانطباق 
غلى الماس ؟ء الذی یمس النحنی عند ؟ (سد, » د (سد,)) وتؤول الزاوية ى إلى الزاوية ل 


۱ ميل الماس لنحنی الدالة (ص < د (سس)) عند النقطة ی » د (سی)) 


ی کے 


ای أن 2 إن وجدت 


= معدل تغير الدالة عند (س سسن,) 


د سس + م) - د (س) 


القدار نا 5 له قيمة وحيدة عند کل قيمة للمتغیر مس 3 مجال الدالة لذلك فهو دالة 


فى سس يطلق علیها «الدالة الشتقة» أو «المشتقة الأولی للدالة» أو «العامل التفاضلی الأول للدالة». 


اندلا 


إذا كانت د : ۱ »س [ سوه ع » سن ت ]۰۱[ فان الدالة الشتقة د : ۱ 
تا سا ی میاه هی و ۱ ۱ ۳۹ 


وإذا كانت ص = د (س) فیرمز للمشتقة الاولی لهذه الدالة باحد الرموز : گس 


أو ص او د (س) أو مش [د (س)] 


ريع 5 2 1 في ا 93972 
| ۱ الرمز مس هو تعبير رياضى لا يفسر على أنه خارج قسمة مقدارین ۶ ص »۶ سن بل هو رمز معناه 
مشتقة الدالة ص بالنسبة للمتغير س ويقراً «دال ص دال سس» 


([5] ميل الماس لنحنی الدالة ص = د (سس) عند التقطة سس » د (سن,)) هود (س,) 


مثال @ 

باستخدام تعريف المشتقة أوجد مشتقة الدالة د : 

د (س) = سل" + ۲ س - ه ثم أوجد ميل المماس عند النقطة (۳ » ۱۰) 
الل 


د (س) سن" +۲ سس - ہ 


.-. د س + ھ) = س + م)" + ۲ س + ھ) - ہ = سس + ۲ سس فر + ور" + ۲ سن +۲ ور - ه 
.. د (سن + ھ) - د (إسن) = > سن م + م" + ۲ هر = ھم (؟ سس + فر +۲) 


a O‏ + ) -د (سب) 


۳ وا 7 

١‏ م (۲ سس +2۵ +؟) ۽ 
5 (س) = نا و (۲ عن + م + ؟) = ۲ سس + ۲ 
6 ۰ (۳) <(۲)۳ +۲ (۳)-۵ 2 ۱۰ .*. النقطة (۳ » ۱۰) تقع على النحنی. 


.*. ميل الماس عند مس = ۲) = (۳) = ۲ × ۳ + ۲ < ۸ 


مناد © 
آوجد ميل ایلماس بلنحنی الدالة د :د (سن) = سس" - ۳ عند النقطة ؟ (۲ » ۰) ثم أوجد قياس الزاوية الوجبة التی 
یصنعها الماس مع الاتجاه | لوجب لحور السینات عند النقطة ؟ لأقرب دقيقة. 


۱ 
31 


الكل 
۰ (۲) = (۲)۷- ۲ <ه »)یش الم 


.'. ميل الماس عند (س = ۲) = ته 1 اناب عفد 


ميل المماس = فا ل حيث 
تا 9+ه) -۲ میا وش ل هى قياس الزاوية 
روه ۱ الوجبة التی یصنعها 
E‏ م0 1 ۲0۲ = الماس مع الاتجاه 
9 ۱ الوجب لحور السينات. 
اد لا (ل) = ۱۲ :۹ مه (د ل) = طا" (۱۲ ده ۶ ۸۵* 


قابلية الدالة للاشتقاق عند نقطة 


يقال إن الدالة د قابلة للاشتقاق عند س = ؟ (حیث ؟ 3 مجال د) 


إذا وفقط إذا كانت [ () لها وجود) 3 (1) لها وجود) حیث د 0 - نا 7 ل امف اس 


آوجد ابلشتقة الأولى عند سن = ۱ لكل من الدالتین المعرفتين بالقاعدتین الآتيتين 


سا ]ی (س) <آس +۲ 


بن + ۳۲ 
الحل 
51 ۱ 
[1] .۰ مجالد =£ - (-۳] :'. د معرفة عندسس ۱2 » د(ا) - 3-1 - عل 
a‏ اس د (۱ +ص) -د(۱) _ . ۰ 7 ۱+ وم ۲ ۱ 
ووو SE mes‏ لت + و +۳ + +[ 
T1‏ (م - ۱) + (م + ۶) 
BE E + LE EEE‏ مس خر سس اه 
وة هیر لاوز 6 ۰ ۱:6 م ه. عه ٤‏ (ه + ) ( 
غ ۵ - ۶ + وم + ۶ 0 a‏ 0 


٤ ۳ ©‏ هم (ه + ۶) + ء هم (۵ +ع) ی 27 5 


[9] ۰۰ مجال ی = [-۲ » -[ .*. ع معرفة عند سس = ١‏ ۰ ی (۱) ۳+۱ < ۲ 
(YY ۳3‏ = اد ی 8 00 خی ات 


و اي ات TE‏ ۰۳ 


ر يهاء له 


> الدرس الثاني 0000001١‏ 


إذا كانت الدالة د : د r‏ 0 آوجد :د س) ثم أوجد : ۵ (۱) » ۵ )٩(‏ 
اقلم 


7 د (س) <آس + ه 2 د (س + م) = اس + م + ه 
53 د لس + م) - د (سس) = اس + م + ه - ( س + ه) = اس + م - سس 


بو دس+ص)-د) بر اس+م-اس (آس+م +س) 
ا ۰ ٠‏ لاك کے ی ا ا 
تفه 2 م ه. 2 (آس+م + اس) 
59 ين + ورن 
ورس م (آس+م + اس ) 


و م ( اس + م + اس ) 
۱ 
۱ سن + م + لأسن 
۱ 


س + اس مجال د هو [. » [٥‏ 
۱ » مجال ت هو ]۰ » و[ 
aT‏ ویالتالی تکون د (۰) = ۵ (معرفة) 
بينما د (۰) غير معرفة 
أى أن الدالة غير قابلة للاشتقاق 


عند س = ۰ لعدم وجود النهاية 


إذا كانت د (مس) = و سس" + س حيث ؟ » س ثابتان وكان ميل المماس لمنحنى الدالة عند النقطة (۱ » )١-‏ 
الواقعة عليه يساوى ۸ أوجد قيمتى : ؟ » ب 
الحل 
*.* ميل الماس للمنحنی عند النقطة (۱ » -۱) = (۱) (۸<)۱ 
د (۱ +ه) -د(۱) _ . 8( + )۲ +ب- (٩+س)‏ 
ل 4 . هر 2 ر ها ۰ هر 


ت ور ٢‏ 


وت ۳ ل هاه هه 


]و۳۴ 


بع AST‏ کب در r‏ النقطة (۱ » -۱) 3 منحتی الدالة. 
کد د (۱) = -۱ ۱ ,۰ ۲ + ب< -۱ .° سات لو 


الهمعاصر (الرياضيات العامة) م ۱٩‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


(1) د لسن + ه) -د (سن) (ب 2 
۱ | دكب + ه) - د (سن) ۱ | د (سن) - د (ه) 
۳ فک 7 تا م. سم 


©) إذا كان منحنی الدالة د فى الشکل القابل يمثله 
الستقیم ل فإن متوسط التغیر للدالة د هو یووم 
(1) طا ۳۳۰ 
(ج) عا ۳۰* 


© © فى الشکل القابل : 


متوسط التغیر للدالة د يساوى و د ° الوس 
(۱)1 (ب) -۱ ۳ مس 
(ج) سس ۱ (د) - سس 

©) فى الشكل المقابل : 5 


إذا كان ميل المستقيم ل يساوى ۳ 
فان : د (1) - د (۲) = 55000 
٤ )1(‏ 

(ب) ۷ 


(چ) ۱۲ 


(د) ۲۶ 


۱ 


() الشکل القابل یمثل منحنی 
الدالة د : م نه بم حيث ص = د (س) 
» سرع قاطا المذحتن فی شه 
فان متوسط التغیر للدالة د 


عندما تتغیر جس من سل إلى س, = 1 


(1) 2 (ب) خخ 

(ج) ٣‏ (د) ج 
© عندما تتغير سس من سس, إلى سم فى من الدوال الآتية يكون متوسط تغيرها أكبر ؟ 

(1) د (س) = ٤‏ سن + ۱۰ (ب) د (س) = سس - ۲ 

(ج) د (س) = + سس +۲ (د) د (س) = ۲ سس -۱ 
(۷) إذا كانت د دالة حیث د (۲ + ه) = د (۲) + ص فان :5 (۲) = کا 


() صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) غير معرفة. 


8 آوجد باستخدام التعریف مشتقة الدالة د حيث : د (س) = سس" - ۵ عند سس = ۳ 


أ د المعنى الهندسی لشتقة الدالة عند س = ۳ 


۱ باستخدام تعريف ابلشتقة E‏ کک کی و ی یا ن ی ا ت ` | الآتية : 
1 د (س) < ۸ 4O‏ عوسي © ل د (س) = ۳ مس" 


© 22 د (س) - سن" + |60 63 د (س) سن" + ؟ سن © د (س) = ٩۹‏ سن + سن" 
0 د س) = ۲ سن" + وس |40 )د (س) = سن" +8 س-۸ | © 9 د (س) دين" ١-‏ 


0 د (س) = ه + سس" (() 2 د (س) = سس + ب حیث ؟ »س عددان حقيقيان. 


آوجد المشتقة الأولى للدالة د فى كل مما يأق ثم عين قیم حس التی تکون عندها الدالة غير قابلة للاشتقاق : 


0 دس) 2 دس --۲ .۰ (©9ودضا-ءحبى 


© د (س) = سس + یں 


© س)= سد |© . (ص) - 


۲ ين - ۵ سن + 6 


| 
3 ەفشنم ©تطبيق ‏ © مستویات علیا 

3 باستخدام تعريف المشتقة أوجد د س) لكل من الدوال الآتية : 

0 == |20 )=+ |0 د )=ە-: سس 
© د س)=٦س+٣‏ |0 د (س)-۲۳س+۱ 


6 3 أوجد مشتقة الدالة د مستخدمًا تعريف المشتقة ثم أوجد ميل املماس طنحنی الدالة د عند النقطة المبينة : 


(۱) د (س) = سس س +۱ عند النقطة (-۲ ۰ ۷) ۵-۰ » 


© د (س) = ۲ سس + ٤‏ سن + ۷ عند النقطة (-۱ ۲۰) ۰۲-۰ 


باستخدام تعریف ابلشتقة آوجد ميل المماس لكل من منحنیات الدوال الآتية عند النقطة البينة ثم أوجد 

قياس الزاوية الموجبة التی یصنعها المماس مع الاتجاه الموجب حور السینات عند نفس النقطة لأقرب دقيقة : 
0© 8 د (س) = ۳ سس" - ه عند النقطة (۲ ۰ ۷) ۰ 16 «Ao‏ 
© د (س) = ۲ سس" + ٤-٣‏ عند النقطة AN Te Vs )١ » ١(‏ 
© د )= ۵-۱ س - ۲ سن۲ عند النقطة (-۰۱ ۲) < 4 8 


© د س) سس" - ۶ عند النقطة (۱ » -۲) ع لا 


آثبت أن الدالة د : د (س) سس" - سس + ۱ قابلة للاشتقاق عند س = ۱ 


بو وب 


| 22 اذا كانت : د (سس) = 9 سس" + س حیث ۲ »ب ثابتان آوجد : 
(۱) المشتقة الأولى للدالة د عند أى نقطة (س » ص) 


© قيمتى ؟ » س إذا كان ميل الماس لمنحنى الدالة عند النقطة (؟ » -۲) الواقعة عليه يساوى ۱۲ :۲ ۶ -۱۵» 


۳۹ 
> 


ان استخدام التعریف السایق دراسته لایجاد مشتقة دالة قد ستغرق وقتا وجهدا ولتسهیل ذلك اليك بعض 
القواعد التی توفر لك أسلويًا سهلا للحصول على الشتقة. 


الله مشتقة الدالة الثابتة 


إذا كانت : د (س) = ؟ حيث ؟ ثابت قار یعس سيقن 
فمثلا : - إذا كانت : د (س) = ۶ 2 فان : 5 (سس) = صفر 
- إذا كانت : د (س) = ۲۵ إ۷ فإن  :‏ (سن) = صفر 
۳۹3 مشتقة الدالة د : د (س) - س2 
ETT ET TTT‏ اعدا ۱ 
فمثلا : - إذا كانت E‏ =س؟ OTE‏ وج 9 


- إذا سد کی 


«|o 


۷ 
فإن : د (س) = + بن ۲ 


| إذا ذا كانت :د (س) = جس“ حيث ! ثابت » لمدع فان يفحذ ا = !وم س ۱٣٣‏ 
فمثلا : - إذا كانت : د (س) = ۷ سره لظ أنه : 


فان : د (س) = ۱۰ سس؛ 
اذا كانت : 24 فاه .۰ 2 - ١‏ 
- إذا كانت : ص = ٦‏ آس - = ٦‏ سن 0 0 تنب تفای وس 


3 


3 + إذا كانت : ص = 


- انا كانت : ص 8 اليبو 


جمد .+ پیت 


إذا كانت : د » م دالتین قابلتین للاشتقاق بالنسبة للمتغیر جس 


وکانت : ص = د (س) + ی (سس) فان : ك2 = و (سن) ± م (سس) 


3 
ويصفة عامة : اذا كانت د, » دپ » » در دوال قابلة للاشتقاق بالنسية للمتغیر سس 
وکانت ص = د, (س) + دہ (س) + کک ددن س) دا (س) + 

فمفلا : - إذا كانت : د (س) = ه س۲ + ۲ مس + ۷ فان : د ("س) = ۰ سس + ۲ 


¥ 
- إذا كانت : ص = + سس  -‏ س ۴ فان : صن ےی - ۱6 سس ۲ 


مناد @ 
أوجد المشتقة الأولى لكل مما یأق : 
[1]ص ۲ س؟ +؟سن"”- ٤‏ س +1 


8 د (س) = ۲ سس + ٤‏ اس - ١‏ 


(؟] د (ص) = س - ۲) (۷ سس - ۱) 


جن 
الكل 
[1]ص = ۱۰س ٩+‏ س۲ - 6 
( ]۰۰ د س) = ۲ س۲ - ۷س +۲ .:. د (س) = ٤‏ من - ۷ 
(۲۳ ۰۰ د (س) = ۲ س؟+ ‏ س؟-۱ 
5 1 ع ۳ 5 ۲ 
ا 
سن مسن سن > 
د (س) = سح + 5 ی چ = ۱+ وس +س SE‏ 
3 3 ۳ ¥ 
نَ (س) = صفر - ه ہس - ۲ سن 59 سے کے 
جن سل جن 
رز 
إذا كانت : د (سس) = سس" + 5 سس" - ۳۹ سس + 4 فأوجد : 
[۵11 (۱) » 5 (۰) | ؟] قيم سس التى تجعل د (س) = . 


الل 

دہ (مس) = ۳ سس" ١١+‏ مس ۳۱ 

]هت (۱) ۶ ۳ ۱ +۱۷ ۳۱-۱۷ ۲۱-۶ , 5 (۰) <-۳۹ 

| ؟] بوضع د (س) = . 
لسن + e‏ تن آم جنک 


۲+ وس + سن +ع 


3 


سل ےر ۰ 


+ 2۷۷ ع ا ی 9 لق مب‎ E ES 


> الدرس الثالث 


إذا كانت د » م دالتین قابلتین للاشتقاق بالنسبة للمتغیر سس وکانت ص = د (س) × م (س) 
۶ 


فإن : مس = د (س) × من (س) + من (س) × 5 (س) 


أى أن : الشتقة الأولى لحاصل ضرب دالتين قابلتين للاشتقاق = الأولى × مشتقة الثانية + الثانية × مشتقة الأولى 
مثاد 9 

أوجد المشتقة الأولى لكل مما یأق : 

[1] ص = (س" + ۲) (۷ سس" - ه) 9] ص = (س + یی ) (س" - ۲) 


التل 


ص ۲ ۲ الدع الات 3 ۲ ٤‏ 
(3- = ٦ں‏ ص + ۳)+ ۲ سن (۲ جس - ہ) = ٦‏ سن +18 سن + ویس" - .1 من 
ی ا ینس جين 
[؟] .۰ ص = (س +س") (س" - ۲) 


. مكحن 


e‏ = ۳ سل" (س +س"۲) + (۱ -س) (س۲-۲) 


ملا د ظ r‏ 
| يمكن الاكتفاء بهذه النتيجة وعدم فك الأقواس أما إذا كان المطلوب وضع الناتج فى أبسط صورة فيجب إكمال 
الحل بفك الأقواس وجمع الحدود الجبرية المتشابهة. 


إذا كانت : د ۵ من فال اباخ توان اة ز ز ی وکانت:: هن - سل خی فسن) ج ۰ 


وض _ ام (س) × د (سس) -د (س) »ام (س) 
8 (س (س)) 


أى أن : المشتقة الأولى لخارج قسمة دالتين قابلتين للاشتقاق 


فإن : 


القام × مشتقة البسط - البسط × مشتقة المقام 
(المقام)" 


آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 


٣س٤‏ ووو الام نولا 
(۱]ص - ۲ سن + ۵ جوت 
الحل 
۲( سى + ه) - ۲ (۳ سس - ۶) _ ۲۳ 
( هد ۲ 
(۲ سس + ۵) (۲ سن + ۵) 


لاجو ہے ای ا ق ا ا - ن چ 
۴ ]ص = ت ع" سس 2 0 


بدا ۳ 
إذا كانت : د (س) = س فأوجد : د (۲) 
سل 


+ ۲ 
الصل 
7 ۲ ۳ ۳ ۲ 5 ۹ ۲ ۳ 5 ۴ ال 
150 د | ات ا يع بر فص ١‏ تنفد 4 ره ان ینت و ینیم 86 
د (س) = تن" + لس" + ۲۲ (س +۲) 


۱۲ ۶۸ _ ۶ ۷ ۲ = )0(۵ 


9 ee eA) 


زنل 


على قواعد الاشتقاق 


لل] من أسئلة الکتاب المدرسی . . ۶فشه © تطبیق. .۰ هه مستویات علیا 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(۱) للع اذا كانت :د (س) = ۳ ی اه 
1 (۱)1 (ب) صفر (ج) -۱ (د) ۲ 
© ب E‏ یه 
(۲)۱ سن (ب) ۲ سن +۱ (ج) ۲ س - ۲ (د) “سن + ۲ 
© إذا كانت : د (س)  -‏ سس - + سن" + سس فان :د (۱) = یه 
٩ )1( 1‏ (ب) ۸ (ج) ۱5 (د) ۱۸ 
© إذا كانت : د (س) = ٤(‏ سن" -۱) (۱ + ٤‏ سس') فإن : ۵  -(‏ ) = 
ا (1) صفر (ب) -۱ (ج) -۸ (د) -16 
(© إذا كانت الدالة د د (سن) حطس فان : ۵ (؟) = منوت 
(1)-5 (ب) - + (ج) ؛ (ب) 3 
© إذا كانت : د (۲) = هم » د (س) = سن" + مس +ه فان :م = رد دنکن ییا 
ا (1) ۵ (ب) ۲ (ج) ۱۰ (د)١‏ 
ل + و ) - 
(۷) إذا كانت : د س) = س ب ا 25205 
(1)ه (ب) ه سس" (+) سس (د) غير موجودة 
e‏ اقوت لے 7 و 
(ج) س ۲ ا 
٠‏ سس ۲ سس 
ی : د (س) = ۲۲ حیث ‏ ثابت فان : 5 (س) = TLS‏ 
3 (1) صفر (ب) ۲ ۲ (ج) ۲ (د) ۲ 
۶ ©) إذا كانت : ص =۲ لس فان : عص EEE‏ 
۳ ۳ 
(1) ۱۲ س؟ ب ج (د) 
٤س‏ عي 
(۱۱) إذا كانت : هي ا و کپ ۲ فان : کد ا 
ا (1) سپ + + (ب) + ب و ان 
بسن ۲ اسن 


الهمعاصر (الرياضيات العامة) + ۲۰ / ثاتية ثانوی / الیرم الثاتى | ۱۵۳ 


©) إذا كانت ا هد فان : هرن نما سن ع ستاو e‏ 
ہیں + ۵ 
(1) - (ب) + (ج) + (د) 37 
گت (د (س) .ی (س)) = هویم 
(1) د (ش).. من (س) (ب) د (س) . ر (سس) 
(ج) د (س) . ی (س) (د) د (سسن) .رز (س) + د (س) .ی (س) 
9 إذا كانت : ص = لس + )٤‏ (سس" + ه سس + ۷) فان : ص = 3 
(1) ۲ سس" + ۱۳ سن + ۲۰ (ب) سس" +18 س + ۲۰ 
۱ (ج)س۲ + ۱۸ سل" + ۲۷ سن + ۲۸ (د) ۳ سس + ۱۸ سن + ۲۷ 
9 إذا كان : مس ص - ۸۱ فان : - میتی یه تس ها نت 
٩-)1(‏ (ب) ١‏ (ج) ۱ (د) ٩‏ 
9 إذا كانت : د (س) = سس“ + سس * فان : 5 (۱) = E‏ 
ظ (1)لم (ب) دم + لد (ج) به لد (د) صفر 
(۷) إذا كانت به 3 صح وكانت : د (س) یمس" ۰ 5 (۱) =۹ فان : لمع د 
(۲)1 (ب) ۳ (ج) ٤‏ (د) ۵ 
كب (ه ۲۲) = ویو یت 
| (1)ه (ب) ۱۰ 7۲ (ج) صفر (د) ۵ 5 
(9) إذا كانت : د (سس) سن + ل فان : د (س) = صفر عندما س = ا 
(۳)1 (ب) -۲ (ج) + ۳ (د) ۶ ٩‏ 
۶ (,۲) إذا كان : د (سس) = ٤‏ س" + م (سر) وکان :۵ (۳) = ۷ فان  :‏ (۳) = 
(1) ۲۶ (ب) ۳۱ (ج) -۱۷ (د) -۲ 
(6) إذا كان : د (س) = ه ی (سس) + ۲١‏ فان : ين (س) = ی 
(1) د (س) (ب) د (س) - ۲۰ (ج) ه د (سر) (د) ل 5 ٠ص)‏ 
9 إذا كانت : د (س) = (س + ۴) (سس' - )١‏ وكانت : ۵ (-۱) = ٤‏ فان : ۴ = «..-... 
(۱) 2 (ب) -2 (ج) ‏ (د) - 
9 إذا كان : د (س) = م سس" +رمس + ل فان : 5 (۱) + )٤(‏ - ۵ (ه) = نتب 
| (1)ع (ب) - م (ج) لہ (د) دنم 
© إنا کان :د (س) -سی؟ دي (س)  -‏ وکان ددم = ن 9) قان : ۴ب = اتا 
أ 5-5000 (ب) -۲ (ج) ۲ (د) ۱۲ 


o 
۳۶ 


(۲۵) إذا كانت : د (س) = ۲ اس" 5۰ (-۲) ۱۰۸ فان :5 (۱) = N:‏ 


(۲)۱ 7 (ب) ٩‏ (ج) ۱۲ (د) ۲6 
1 _ سن +۲ مس + 6 ع کشت نون وج 
(۲) إذا كانت ص بعد FFE,‏ كانت : و = صفر فان : مس = eens‏ 
YEN‏ (ب) +ع (ج) ۶۲ ۳ (د) -۲ 1» -۲ 


۷ إذا كان : د (س) < من" س +۱ ۰ عن (سن) <۷س" + س سن +۲ 
وكان : ۲ (۱) + عي (۲<۶)۱ فان : ب< O EEO‏ 


2-00 (ب) -۲ (چ) ۲ (د) ٤‏ 
8 إذا كان : د (س) = سس" + اس +ب وكان : ۵ (ه) = ۲ د () فاق 2 
(1) -ع (ب) -۲ (ج) ۲ (د) ۳ 


۶ (٩)|ذا‏ كان (د [] م) = د[ م فان أى العملیات الآتية یمکن وضعها فى الربع حتی تکون الجملة 
صحيحة لكل الدوال د » مم القابلة للاشتقاق ؟ 


(1) (+) فقط. (ب) (+) » (-) فقط. 
)>( )+( » () » (*) » (+) (د) (×) فقط. 

(6) إذا كانت : کے [(! سس)؟] = ۲۶ عندما سس = ١‏ فإن قيمة ۲ تساوى ا 
(۸)1 (ب) ۲ (ج) ۱ (د) ۲۶ 

69 إذا کانت : د ان سن اسا - هس ٩+‏ ا E"‏ 
(î)‏ ۸ (ب) ۸ (ج) ۱۹ (د) -۱۹ 

69 إذا كانت : د (س) سس" - سس + ٤‏ وکان : د (ك) = ۵ (۲) + د(۲) فان : له = ۳۹ 
)۷(1 (ب)ه (ج) ۳ (د)۱ 


9 إذا كانت د : د (س) دالة زوجية وقابلة للاشتقاق لجميع قيم بس 3 ع 
فان : د (؟) + د (-) = وموم قفو ةوفوقوة 


() صفر (ب) ۲ د (۴) (ج) ۲ د )١-(‏ (د) -؟ 5 () 
9 إذا a a‏ (س) = ۲ س' - Ea‏ وکانت : د (؟) = (1) فان := مب 

(1) ۰1۳ + (ب) + آ» + (ج) ۳1۱ (د) ۲ 1 ۳ 
9 إذا كانت : ص = (! سن + ۲)" وكان ك2 = ٩‏ عندما سن = ١‏ فان 9 > ی 

٩۰1 ۱۲۱‏ (ب) ۱ ۲-۰1 (ج)-۲ ۲۰1 (د) ۲ ٩۰‏ 


۱86۵ 


۱ 

تفت © تطبيق ‏ 8۰ مستویات علیا 

3 سود py‏ : د (لس) ؟ سس" -ب سس + ١‏ » وکان ۵ (۲) = ۲ ومتوسط التغیر للدالة د 
عندما تتغیر سس من ۱ إلى ۲ زا يساوئى 6.7 فان :۴ += چ 

(1)-۱۰ (ب) -۲ (ج) ۱۲ (د) -۱۲ 

| ات نت تب اوه زد -آس ؟ 


(ب) اس TI‏ = (د) + سن- 


+ یس‎ = ۱1 I 


فإن وج [ه (س) »ی (حم] - و میت ی ی کے 
(1) < (ب) ۱ (ج) > (د) ۲ 
کن : د (س) = (۲ سن + )١‏ × هم (سس) وکان :د )۱۵۶ ۰ 2 (۲) ٤=‏ 


3 
3 
| 


(a (ب) ۲۸ (ج) ۳۰ ( د‎ Ka 
سه"‎ ۰ i iit ESP 

فان : س مهب عثقها جن = ۶ 

٤ )1(‏ (ب) جک (ج) حد (د) = 


5-089 
م يقطع الدائرة فى ۶ » م 3 س سم 


وين . عفدت سس ا 7 
(۳)31 (ب) ٩‏ (ج) ۸ ۹ 
۲ 
الشكل المقابل : 
(9) فى الشكل المقابل 


إذا كانت : آ۶ بنصف د بح 
وان . کے ت ٤مم‏ ۶ (لن+])سم = 
وين 0 


(1) + (ب) ۱ (ج) +۱ (د)۲ 


الأسئلة المقالية 


6 أوجد المشتقة الأولى لكل مما یأق : 
e‏ 


0 عقدما سن = ۲ 


© ص - ۷ © 62 ص - هس © 69 ص - س؛ 
© 69 ص - ۲ س" © 62 ص - غ 7۲ س" © © ص = 2 س“ 
© 63 ص س؟ 0 00 ص سر )ص - کے 


۱1 


7۳ mw. 
: أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق‎ 


© 02 ص - ٤‏ لس © تع ص -: اس © 00 ص - اس“ 


5 سن" ۲ 
ص = لأسن اللو ص = 2 ص = بك 
is‏ س1 ور 
8 أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 
() د (س) = ٤‏ س + ۲ © د (س) = ۲ سن" - ٤‏ سن + ه 
© 29 ص - سس" + ۳ سن" - ه (8) ص = ۳ س - ۲ س؟ +5 سن +۱ 
(8)أ ۸2 - سا + ين" (6 3م ص = ۲ سس +س"۲ 
0۵ ص < ۳ س؟* + ٩‏ س۲ 
قن ۱ دس نت ۲ 8 
© للع ص - ۷ س و (.1) ص = سس - ۲ سن" + و - مج سس 
سن یس س 
0 د لس) = چس“ - دس" + س“ 69 ص = سن (۳ سس - ۲ سن) + ۱۲ سن 
وو ۷ وا لاح + عات سے که وی ع بی س 
۰س" سس 


( مس _ سس +۲ عش 


۲ 


(10) ص = ٤(‏ سس" + ۱) (۱ - ٤‏ -س") 


60 00 عن = (س -۱) (س + ۱) (س؟ + )١‏ (س" +۱) (س*+۱) لس" +۱) 


3 آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأ : 
© من - ۲ سن + ۲اس ای ی واا 
© هع ص - س (إس + ) © ص = س + > 


۴آس - ۲سس 
اس 
بص اهنا اجر الاح مینک اس E‏ 


سل 


@ ص - الى س ماس حك - ۲) 


© 62 ص = سن (۲ سس" -آسن) | 6 لع ص - 


أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 
© ص = (س - ه) ٤(‏ سس - ۷) | © 22 ص - (س" + )١‏ (۲ سن + ه) 
© 22 ص = (س' + ؟) لس" - ۲ س + (١‏ 


(©) د (مس) = دس + )٤‏ سس + ه سن + ۷) 


3 © تطبيق ‏ هه مستویات علیا 
© 3م ص = ٤(‏ س۲ -۱) (۷ سس" + س) عند سس = ۱ a‏ 
60 9ع ص = (س" + ۱) (مس" + ۳) عند س = -۱ 5 
0د (س) = ٤(‏ عس' - ؟ سن + ۷) (س" + ۲ سن + ۳) عند النقطة (۰ » ۲۱) e‏ 
۱ 


)د )= سن (۳ سس 6) سآ -۲) عند سس = ۰ ۳۹ 


® ص - سن" + »)سس - ۲) سس + ۲) قم أوجد: 2( 3 


| آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 

و عد جم 0( وم 

© ۵ ص - r٣‏ سرب هایس 

© صء چ © نے حبحه 

0 س) - بت رسب تاس نف 

6د (س) ١‏ - ل ثم أوجد : د (۳) .+ 

ا تا ۱ ثم أوجد : د (۰) »7 
مهت أثبت أن سن( ) ج 
ال إذا كانت : ص = أثبت أ = ص" 


#1 : د (س) = سن" + س سس وکانت : د (۱) ۲ » ٦‏ (۱) = صفر 
فما قيمة کل من : ٩‏ »ب ؟ ۱-۰ 4 uF‏ 


| 2 أوجد قيم س التی تجعل د (س) = ۷ حيث د (س) <س" - ه سن +۲ و ¥ 


ام 


7 ادا كانت : د (س) = ل س۲-۲-س۲ + ه سس - ٤‏ أوجد قیم سس التی تجعل د (س) = ۲ ۰ uF‏ 


سس + ۱ 


per‏ كانت : د س) - س 


۲ 3 د (؟) = -۲ د« 1[ ١ه‏ 
لي a‏ 0 گس = ۸ عندما سس = ۱ ۰ وکان متوسط تغیر ص 
عندما تتغير سس من -۱ إلى ۲ يساوى ‏ آوجد قيمتى الثابتين : ؟ »ب Yê‏ أ 


0۸ 


3 


مشتقة دالة الدالم 
(قاعدة السلسلة) 


إذا كانت ص دالة فى ع ولتكن ص = د (ع) » وكانت ع دالة فیس ولتكن ع = ی (س) فان : الدالة ص تسمى 
دالة الدالة فى سس وتكتب : ص ج د (ی (سس)) ولإيجاد مشتقة دالة الدالة نتبع النظرية الآتية 


8 «قاعدة السلسلة» 
إذا كانت : ص = د (ع) دالة قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى ع » ع = عي (سس) دالة قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى سس 


کے 1-7 ويكون ص = د [ى (سس)] قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى سس 


فان : = ب 


5 جر‎ 0 ml) 
: سم و كل مما باق‎ 1 


¢ ع< ۲ س- ۳۲ 


0 ص = ع + ١‏ 
]اص = ۲۶ - ۷ ۳ ع سن" +۲ سس ؟ ثم أوجد: [ ی ی -۱ 
4التل 
د دمع / ۲ 
معط ے كشك × بش ۸ ع۲ ۱۸-۲۷ ۱۱-6 (۷ سس - ۷)۲ 


۱۹ 


سس دغ 
ارم داع e‏ ۲ب +۳ 
ا ا ES‏ 1 3 ۲ ع 
2 لو حافك >< (۲۷ سن + ۲) = ۳ (۲ سن + ۲) (س + ۲ یس (٣‏ 
EE‏ يق لذن 
مشتقة الدالة [د (س)]” 


| إذا كانت : ص = [د یج قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى سس » لهعدد حقيقى 


فان : كحت = رہ [د (س)] ' »اد (س) 


ى أن | مشتقة (قوس)*2 نه (القوسن)*-١‏ × مشتقة ما بداخل القوس 


آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأ : 


[1] ص = (۲ سس" + م“ [ ]ص = [۴] ص = | (س' - ۲ مس - )۲ 


الحل 
تكد ع(۲۷ نكاد ۲)۵ ٩‏ سین د ۲6 حی! (۲ حن۲ + )۲ 
وحن 
۴ - و 9 کی هرا ال کد 
0 3 خا 
r LEE 008‏ )× 
۲ سس + ۱ ۲ سن + ۱ r‏ 


1 
(۳ ۰.۰ ص = (سس' - ۳ سن - ٣)٤‏ 
١ ۲ ۳ ۶‏ ۲ (۲ س - ۳) 


= - ۳ - )۳ (۲ کل 4 
e‏ وبي 


× مشتقة ما تحت الجذر. 


و سياد 


> الدرس الرابع 0 
مثال 69 

5 ص 
أوجد ا لكل مما یأق : 


(1]ص ۲س + ۳ 8 ص = ہس - ۱۲س + م سن +۱ 


الكل 
کے کے 
وص ای ات تون توق 


۱+ ون ايك" + الرسى‎ O 


۱ = ص = 3 €= ۲ -س-۲ فأوجد : کت عند س‎ : 
Ek a 
۳۳9 E E E E e ا‎ ia 
a °`  ( EGS ۲۱ + (ع‎ 
۳ وین ۶ نف‎ _ 


۳ مس تس و a u he‏ 
ا (۳ س - ۲ + ۲۱ ۲-۲ (۳س-۲۱ 
ا 


حل آخر : فى بعض الأحيان نجد أنه من الأفضل التعويض عن ع فى ص وذلك لجعل ص دالة فى سس ثم 
إيجاد كت کالاتی : 
۳ 5ك سن 


SN AE ۱) o ع <۳۷س-۲‎ 


الهمعاصر (الریاضیات العامة) م ۲۱ / ثانية ثانوی / التيرم الثانی 


وحن 


الحصل 
ا 
ھا یوک ,». ص = (سن* - 7 سس" + ٣)١‏ 
2 رت ٤ ١‏ ۲ "م اع سويس عرس ۱۳۳۳۳ 
مح دسي ردم TTY‏ 


مثال (6 


إذا كانت : ص - ع" +۳ ع + ه » ع< ل س +۲ 


۳ وى ص 5ع ۳ 

أثبت أن دم سو د وود اس 

الحل 
وى ص تع . ۱ 

۰ لش < ۳ = ك بين ع" = 

ا < Rh‏ ۳ ہن < بسن 

کے کک ی کے ےو خ جع يوس ارون اف 
ء سن 578 6 سس ۰ ¬ 

کک ب ۲( سس' + ؟) + ؟) × سس = (سن؟ + 4 + 7) »سن = سس + ۷سس 
و سن ۲ 
ء ص دع ۳ ۳ ۳ 5 
= للا ايد - + ۷ - ۷ - = 
وحن صن حصن یک بين ان 24 


على مشتقة دالة الدالة 
(قاعدة السلسلة) 


(1] من أسئلة الکتاب المدرسن ۱ «فهم ٠ه‏ تطبيق مستویات عليا 


أسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة ؛ 


© آذا كان : ص - سن" ؛ من = ع۲ ١‏ فان : سید = SE‏ 
EY‏ (ب) ٩‏ ع؟ 
(ج) ۱ ع" (ع"' )١-‏ (د) سس" (ع" )١-‏ 
© إذا کان : ص = س + من ,م سن دع + ع فان : كد عر د و 1 
(1)-۱ (ب) ۱ (ج) صفر (د)۲ 
© إذا كانت : ص - ع" - ع-۱ » ععس-- فان كك - ............... عند سس = ۲ 
(1)-۱ (ب) -۲ (ج) + (د) عد 
© إذا كانت : ص سن - ه ,م س ع٣‏ فان سرد - ی گت 
(1) ۱۵ (ب) + (ج) ٣‏ (د) صفر 
© إذا كانت : ص - اة » سن - ؟ ع +۲ فإن : سرد - دیزی لحا 
)7 (ب) چ (ج)-< (د) + 
© إذا كانت : ع = ل ص" + ص -۲ » ص = س' ب سن + ١‏ 
فان : كط - مس ان ین تس 0 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) + (د) - + 
een‏ | 4 ع دس + 20 فإن : كك ب ا عت سس = . 
(1)-۲ (ب) صفر (ج) ۱ (د) ۲ 
® إذا كانت : ص = کے 2 ع ع فان : كك ب ان ات 
(1 ) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۲ 
© إذا كانت : د (س) سس ٩+‏ فان :۵ (-4) = ۳۳ 
2 (ب) ه (ج) ج (د) جد 


3 مق میت رات تن 


6 5 ۶ ص 
(:6) إذا كان : ص = (س" - ۲) و 
(1) ۰ لس" - ۲)" 


(ج) ۲۲ سس" 


۱ (9 إذا كانت : ص = (ع + ۲)۱ 2 تن = ۱ ن کے یوی کی 
۱ (1) سس" (ب) سس“ (ج) ۱۵ سس" (د) ۸ س؟ 
© ۲ - ۲س = ەجا 
ااا "۲ - ۲۷ حی" (ب) + ۲-7“ 
(ج) ٩‏ (۲ - ۲ )۳ (د) -۲ (۷- ۳ سم" 
© إذا كان : ص = "| سین فان : 22 - وت 
ای اب ن)- د)-۱۲ ۱ د ) -۲ 
0007 كن (ب) -۱ (ج) -۲ ص (د) -۲ هن 
9 إذا كان : ص = (س + ك)" کک = ۱۲ عند سس = صفر فان : الع < ا 
(۲)1 (ب) ± ۲ (ج) -۲ ( د)٤‏ 
9® إذا كانت : ص = ٢٣‏ سس - ٣۲س‏ + ٩‏ فإن :ك = موم ان تن ۷22 
۱ () 2 (ب) + (ج) ١‏ (د) ۱۲ 
)D‏ إذا كانت : ص = د (سر) فان : سے (ص") = ERS‏ 
٦ )( ۱‏ ص" (ب) ص (ج) صفر (د) ص يسن 
© ذا كان : ص = سس و e‏ فان ی 
۶ ۶ 
وض _ وص _ عجن 
ی ۱ ۱ وس (ع-۱) (س+۱) 


022200000 


(ب) ۱۰ س (س" - ٤)۲‏ 


(د) ۲ سس لس - ۲)* 


® إذا كان : ی (س) ۳ س) حيث کل من د س) » م (سس) دوال قابلة للاشتقاق وکانت د (۳) = ٤‏ 


فان : ی (۳) : 5 (۳) = ما وه وم 
(۱۱ :£ (ب) ۱ : ۱۱ 

9 إذا كان : د (س) اہ (س) وکان د (س) = 
١)1(‏ (ب) ۲ 


١ 13 ۱ : 5 (چ)‎ 

فان : عي (س) = و و 
ر" 

(ج) جس (د) د (س) 


الأسئلة المقالية 
| أوجد کت فى کل مما يأق : 
0 لاص دع" , ع- ۲-۲2۲ 
)ص دع" , ع <س۲+۳ س' ٤‏ 
© ص - ع۳+۹ ۰ ع-(س-۲۱ 
(ه) ص دع" + ع- 5 , ع<سس؟ -س 


© ص ماع ها 


سس + ۱ 


6 اجو فى کل مھا یأق : 


ل أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 
© ص - (س + ۱۷6 
© ص = (۲ سس + 7)؟ 
) ص - بس" - 76 
© ص = (۳ سس" - ٤‏ مس + ١)؛‏ 


© 3 ص = (۲ سس"  -‏ سن + ٩۱‏ 


عند سس < ۲ ) ۲۳ 
عند سس = ۱ »6« 
عند جس = ۲ ۳ 
عند النقطة (۰ » -۲) ا 

5 5 ۳ 
عند س = ۲ ل 
© ص = عه ¢ ع سن" ١+‏ 


© ص داع e‏ ع<س۳-۲ سس +۲ 


@ ص = 3 0 ع ۲۷ سن ١+‏ 


© 0 ص = (س + 1۳ 
)ص (۱ - ۳ سن" 

0© ص - (۲ س' - ۲ 
)ص = (س"۲ - ۲ س۲ + ۲)* 


09 3 ص = ٦(‏ سس" + ۳ سن + .0 


rr Ti ص = (س' + تج"‎ 69 
a © 

8 أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأ : 
© ص = (س + 1۳ ا ار 
© 83 ص = (س۲ -۲)۲ حكق سبو << . 6 
© 3 ص = (س" - سن + “)١‏ عند سن ١‏ وسرون 


3 ەفهم © تطبيق ‏ هھ مستویات علیا 


© ص = (۱ -سن) (۱ +سس) 


عند س =۲ ۲۲۰ » 


= 
9( کب ۹ عند س = ۱ ۱۸-۰ ۷ 
مسن - ۶ 
سن" + ۱ , ۳ -۱۵ 
ص أ ين عند سس = ۱ ,عد 
غند سل = صفر 
8 أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأ : 
(@ ص = سس" + ١‏ 
© ص - |(۷س + 
١ 3‏ 
© ص = ٩۱۳‏ - ۲ مسآ ۳ مه 
(8) ص = ۲۲ - لاسن + ٩‏ عند مس = ۱ اده 
آوجد کک فى كل مما يأق : 
() ص؟ = یس۲ 7 سس" © 3 ص" - ۲ س" - 6 
(۳) ص" = (۲ سن" - ۳ سن - ۲۵ (ع) ص" = (سس'  ٤‏ سس + )۳ 
10 
و .ب 9تون 
it PE a‏ 
0 
إذا كانت : ص = سس" -۱ ۰ سن اع" - ۲ آوجد : گرد 
ثم أثبت أن رو ات ۱۷ بون 
اذا کانت : ص = ع" + ع ۳ غ-؟ سس" قبت آن , ماك کت - ۲-۱1 
۴ ۶ سس 0 
; تالتب la‏ آثبت أن : كت ١  -‏ 
8 3 آوجد قيم س التى تجعل د (س) = ۷ حيث د (س) = (س - ۲)۵ Ei‏ 
إذا كانت : ص = (؟ سس +س)" وعندما سس =۲ فان : ص ۱ ۰ گس دع 
| آوجد قیمتی : ! »ب »+ ۲ > ۰۲ 


۱ ميل الخط الستقیم الذی معادلته : ؟ س +ب‌ص + ح = . هو جح 


١ _ معاملحن‎ - 


فمثْلا : ميل المستقيم الذى معادلته : ه سن + ۲ ص + ۷ - . هو <9 
۲ ميل الخط المستقيم الار بالنقطتين : زس, » ص ) » (س, » ص ) يساوى 


۳ + ١ 


فمثلا : ميل الستقیم الار بالنقطتين (۲ » -۲) » ٤(‏ »۱) هو م 


= 


۳ | ميل المستقيم = طا م حيث (م) قياس الزاوية الوجبة التى يصنعها المستقيم مع الاتجاه الموجب لحور السينات. 
فمثلا : ميل المستقيم الذى يصنع زاوية موجبة قياسها ۱۳۵ مع الاتجاه الموجب لحور السينات 
هو طا ۱۲۵" = -۱ 

|٤‏ ميل الستقیم یکون موجبا إذا كان یصنع زاوية حادة مع الاتجاه الوجب لحور السینات. 

6 ميل الستقیم یکون سالبّا إذا كان يصنع زاوية منفرجة مع الاتجاه الوجب لحور السینات. 

|٩‏ ميل محور السینات = ميل أى مستقیم آفقی (موازی لحور السینات) = صفر 

۷ ميل کل من محور الصادات وأى مستقیم رأسى (موازی لحور الصادات) یکون غير معرف لأن القام = صفر 


۱۷ 


| العلاقة بين المستقیمین المتوازیین والمستقیمین المتعامدین 
إذا كان : ل, » لم مستقيمين ميلاهما م, » مم على الترتيب فان 
م م ازى أحدها أحد لمورين) 
فمفلا : إذا كان ميل المستقيم = ج فإن : ميل المستقيم الذى يوازيه  -‏ ومیل المستقيم العمودى عليه = 3 
_ اش / معادلة الخط المستقیم "۶ 
کا بال نقطة عليه (س, » صن ) والیل (م) هی( - صم =۲ - عم )] 


۴7 بدلالة الیل (م) وطول الجزء المقطوغ من محور الضادات ھی | ص = م سن + ح | 
ا تشم 


( ۱ ] معادلة الستقیم الذی یوازی محور السینات ویمر بالنقطة (ل » ك) هی [ ص = ك ] 
| ۲ | معادلة الستقیم الذی یوازی محور الصادات ویمر بالنقطة (ل » ك) هی 
(۳] معادلة محور السینات هی [ ص - ۰ ) 

[ | معادلة محور الصادات هی [س < ۰ ) 

| 6 ] معادلة الستقیم الذی يمر بنقطة الأصل هی | ص = م سس ) 

[ 7 لایجاد نقط تقاطع النحنی مع محور السینات نضع ص = ۰ ونوجد قیم سس 
( ۷" لایجاد نقط تقاطع النحنی مع محور الصادات نضع سس = ۰ ونوجد قیم ص 


| ۸ استخدام المشتقة الأولى لایجاد ميلى المماس والعمودی عليه لمنحنی 
نعلم مما سبق دراسته أن الشتقة الأولی للدالة د حيث ص = د (س) تعنی ميل الماس لنحنی ۳ 
هذه الدالة عند أى نقطة س ء ص) واقعة علیه. 
ففی الشکل المقابل : 

+ ميل الماس لنحنی الدالة [ص = د (س)] 

عند النقطة ! (سر, » ص) الواقعة عليه هو ورس » س) 
* ميل العمودی على منحنی الدالة [ص = د (سب)] 

عند النقطة ؟ (س, » ص, ) الواقعة عليه هو و 
۶ عن اس »صى) 4 
لاحظ أن : يسمى ميل المماس عند أى نقطة على منحنى بميل المنحنى عند هذه النقطة كما يسمى العمودى 


على المماس لنحنی عند نقطة التماس بالعمودى للمنحنى عند هذه النقطة. 


3 


الدرس الخامس 


| معادلتا المماس والعمودی عليه لمنحنی 


إذا كانت (س, » ص ) نقطة تقع على منحنی الدالة د حیث : ص = د (س)» م ميل الماس عند 


ا _ ۶1 ص 2 
هذه النقطة أى م = ا ی ف 


معاد اماس فیط سم ی[ صن ع 22-27 
س ری یی مد اسو ری س مر[ دچ وم 


ماد © 


آوجد ميل المماس والعمودی عليه للمنحنی : 

ص = ۳ سس" - هو س + ۲ عند النقطة (۱ » ۱) الواقعة علیه. 

الل 

ب کک = ین -ه .*. ميل المماس للمنحنى عند النقطة (۱ » ٤ = ۵-٩ )١‏ 


» ميل العمودی على المنحنى عند النقطة (۱ » ۱) = 3 
مثال 69 


آوجد النقط الواقعة على المنحنى : 

ص = سس" - ۶ سن + ۳ والتی یکون عندها الماس للمنحنی موازيًا محور السینات. 
الل 

۰ ص سس" - ع یس + ؟ كك - ٢‏ مس - ع 

» "." الماس یوازی محور السینات بی کے كا سن اع < . 
.. سس = ۲ ومنها ص = -۱ + النقطة هی (۲ ؛ )٩-‏ 


مثال 69 
أوجد قياس الزاوية الموجبة التی یصنعها المماس للمنحنی : 
د (س) = (س" -۱) (س + ۲) مع الاتجاه الوجب لحور السینات عند النقطة (-۱ » -۲) الواقعة على النحنی. 
الحل 
۰ ند (سس) = (سس' -۱) + ۳۲ سس" س +۲) 
2 ۵ (-۱) ۱ .*. ميل المماس للمنحنی عند النقطة ١ = )۲- » ١-(‏ 
.٠.‏ طام - ١‏ :. ف E‏ 
.*. قياس الزاوية الوجبة التى یصنعها المماس للمنحنى عند النقطة (-۱ ۰ -۲) = ه٤“‏ 
الهمعاصر (الرياضيات العامة) + ۲۲ / ثانية ثانوى / الیرم الثانى | ۱۹٩‏ ] 


۱ 
31 


مثال © 
أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = ؟ سس" - ۱۱ سس + ۵ والتى عندها يكون المماس للمنحنى : 


]١ |‏ موازيًا للمستقيم ۲ س + ص - ه - . | ؟] عموديًا على المستقيم ۲۵ ص + من = ٦‏ 
الحل 
۰ ا و از سای ۲ ۱۹ 
.» ص ين سن + ۵ “سق عدن 
۰:۰ ۳ 2 ۳۳۳ ۰ ا 
.* ميل الستقیم العطی - 5 - -۲ .". ميل الماس = -۲ 
... وض" =١‏ کک بش سن - :۱۱ 
.*. عند س = ۱ فإن : ص = -۲ 
» عند سس = ۱ فان : ص = ۱۳ 


(Te 12-2 5-26 ١( النقط هی‎ .. 


[؟] ۰.۰ ميل الستقیم العطی = حل قل الماس < ۲۵ 


کی کک وا ت “س ت +" 
قيذ عند سس = ۲ فان : ص = ۷ 
» عند سس = -۲ فان : ص = ۳ 


النقط هی (۲ ۰ ۷ (-۲ » ۳( 


مار © 

آوجد معادلتی ابلماس والعمودی عليه للمنحنی : 

ص = ه سس" + ۲ سس" + ٤‏ عند النقطة (-۱ » ۲) الواقعة علیه. 
الحصل 


ع وي 
> وحن 


ء ص 5 
ا ا .*. ميل المماس = ٩‏ 


قر عق كبو خاو" E‏ وی ى 


.*. معادلة الماس هی (ص - ۲) = ٩‏ (س + )١‏ آی ص - ۹س - ۱۱ < . 


» .۰ ميل العمودی = 3 


.*. معادلة العمودی هی (ص - ۲) = 3 (س + ١)أى‏ سن ٩+‏ ص - ۱۷ = . 


Ka 


الدرس الخامس 


مثال © 
آوجد معادلتی المماس والعمودی للمنحنی : 
ص = (بس - ۲) مس" - )٤‏ عند النقطة (۲ » ۰) الواقعة على النحنی. 


الل 
ل عا سا سد ` كك = س - ۲) (۲سا) + سس" - )٤‏ 
ج -- اشک .*. ميل المماس = ۶ 


2 معادلة الماس هی (ص - )٠‏ - ؛ (س -۲) آی ٤‏ س اص -8 = 3 
» ميل العمودی - 0 


.'. معادلة العمودی هی (ص --س) = د (س - ۲) أى ٤‏ ص + سن - 7 = . 


أوجد معادلة العمودى لمنحنى الدالة : ص - سس" + ۲ س - ۳ عند كل نقطة من نقط تقاطعه مع : 


( ۱] محور السينات. [؟] محور الصادات. 
التق 
]١ |‏ نوجد نقط تقاطع المنحنى مع محور السينات بوضع ص = . 
بسن + سن =٣‏ . بسن +۲) س-2)۱< . 
,۰ سن -- 7# ], سن = ١‏ .“. نقط التقاطع هى (-۳ » ۰) » (۱ ۰ ۰) 
۰ » 0" ميل المماس للمنحنى عند أى نقطة (سن » ص) عليه = 275 = ۲ سس + ۲ 
٠‏ عند 'النقطة (-5 » ۰) .". ميل المماس = -؟ ومیل العمودى = + 


5 = 7 - ص - مس‎ ٤ معادلة العمودی هی : (ص - )= 2 س + ؟) أى‎ a 

« عند النقطة ١(‏ » ۰) .*. ميل الماس 2 ع .". ميل العمودی = - + 

5 = ١ - ص‎ ٤ + معادلة العمودى هی : (ص - ۰) = - ل (سن -۱) أى سن‎ a 

| ۲ | نوجد نقط تقاطع النحنی مع محور الصادات بوضع س = . 

)۲- ۰ ۰( ص = -۳ .*. نقطة التقاطع هی‎ ٠. 

.*. ميل الماس = ۲ ومیل العمودی = حل 
ا 
۲ 


.. معادلة العمودی هی (ص + ؟) = چ (س - .) أى س + ۲ ص + =٦‏ . 


ا ا ا ت 11 01111 
إذا كان النحنی : ص = جح يمر بالنقطة (-۱ ۰ ۲) والماس للمنحنی عند هذه النقطة يوازى المستقيم 


ہس + ص - ۲= . فأوجد قيمتى :۴ »ب 
الل 
'.* النحنی ص = بالنقطة (-۱ » ۲) 
كب ۱ ٠‏ ؟- ۲ ١-(‏ + بت ١‏ 
اس .. ۲-۱ (-۱+) ۱( 
دن لت ده 2( ۳ 
۳ وح قدي : سوسا لوعي" 
»> ۰ الماس يوازى المستقيم س + ص - ۳ = .": اميل الما <-۲ 
0 كيت 1 ون طا ی خر ۱ ۲۳( 
۱ +س) EIT‏ د 
۲ 


5 8 وک ۰ (\):ة GY + ۴ ES û‏ سس تسس << 
بالتعویض عن قيمة ؟ من (۱) فى (۲) : .. نت ha‏ 30۳۳۳7 
,۰ -۱ +ب ع ۲ مس < ۲ 


ویالتعویض فى (۱) : .'. 2۴ ۲ (-۱+ ؟) ٤=‏ 


7 مو أسئلة الکتاب المدرسی  .‏ «فهم ۰ تطبیق. هھ مستویات علیا 


اسنلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات املعطاة : 


(۱) ميل الماس لنحنی الدالة ص = (۲ سس - ۳)* عند سس = ۲ يساوى تمه یی 
١)1( 1‏ (ب) ل (ج) ه (د) ۱۰ 
© 65 ميل الماس للمنحنی ص = 7 مس - سس" عند مس = صفر يساوى لضا 
| )۳(1 (ب) صفر (ج)-۲ (د)1 
© الماس اليش خن فی -۸س +۲ پوازی خو السينات سین = اا 
(1) ۸ (ب) ۲ (ج) ٤‏ (د) صفر ١‏ 
© 3 الستقیم سن + ص = -۲ یمس النحنی ص = ۳ من" + ه سن + ۱ عند س = 1 ۷ 
(۷)۱ (ب) ه (ج) ۲ (د) -۱ 
(©) إذا كان الستقیم : ص + سن - ۱ = ۰ یمس منحتی الدالة د : د (س) <-س۲ - ۳ سن +۲ 
فان : ؟ > .............. ۱ 
)¢1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ٤‏ 
©) النقطة الواقعة على منحنى الدالة ذ : د (س) = (س - ۲/۳ - ۱ والتى عندها المماس يوازى المستقيم 
اسن + ص - ۲= : هی ES‏ 
(۰()1 ۲) (ب) (۲ ٤‏ ۰) (ج) (۳ » -۱) (د) (۱ ۰ ۲) 
©) النقطة الواقعة على منحنی الدالة ص = لج والتی عندها الماس یوازی الستقیم س + ص = . 
من النقط التالية هى es‏ 
(۰۲0()1-+) (ب)(8 »-) (ج) (۶ ۱۰) (د) (۲ ۰ -۲) 
© إذا كانت : د دالة خطية وکان ۵ (-۱۱) = ۱۷ فان : د (۱۱) = یه 
۱ (1)-۱۷ (ب) -۱۷ (ج) ۱۷ (د) ۱۱ 
(8) معادلة الماس لنحنی الدالة د حیث د (س) = سس" + ۳ عندما سس = ۱ هی سیگ 
(1) ص = ۲ س (ب) ص - ۲ سن = ۵ 
(ج) سن + ص = ۲ (د) ۲ سس - ص + ۲ = صفر 


1 


| 
(:1) معادلة المماس لتحنی الدالة د : د (س) = ل عند س = صفر هی 24 
(۲) هن ۱۶ من (ب) ص < سن - ۱ 
(ج) ص - سن + ۱ (د) ص = - سن - ۱ 
(19) لل معدل تفیر سس" + ؟ بالنسبة إلى سن عندما سس = ۲ یساوی ات 
٤ )1( ۱‏ (ب) ۸ (ج) + (د) ۱۲ 
9 منحنى الدالة د : د (س) = ل سس" - سس" + ۲ له مماس أفقى عند س = RAA‏ 
۱ (1) صقر (ب) صفر أء ۳ (ج) ۲ (د) صفر » ۲ 
9 مل الاس للحت می = کسی عا عى- ١‏ یبناوی eT‏ 
۱ (1 ) صفر (ب) + (ج) ٣‏ (د)۱ 
9© إذا كانت معادلة العمودی للمنحنی د (س) عند النقطة (۲ ۰ -۱) هی س - ۲ ص = ٤‏ 
فان : 5 (؟) = ahi‏ 
۱ (۲)1 (ب) -۲ (ج) ۱ (د) -۱ 
9© إذا كان المماس لنحنی الدالة د حيث د (سس) = ۴ سس" +س سس + ه عند النقطة (-۱ » ۲) الواقعة 
عليه يصنع مع الاتجاه الوجب لحور السينات زاوية موجبة قياسها 40" فان : ؟ + ب = a‏ 
(۱)1 (ب) ۲ (چ)ا۳ . _ (د) ۶ 

(10) إذا كان ميل الماس للمنحنی : ص ۴سس" + ۲ بسن عند نقطة الأصل یساوی ١‏ والنقطة 
و قوط التغنی. - فان :+ ویس 
E ۳)۱(‏ (ج) ٩‏ (د) ۸ 
0 إذا كان : ص = ل هی معادلة منحنی يمر بالنقطة (۱ » -۱) وميل الماس له عند هذه 
ظ النقطة یساوی ۲ فان :ب-۲-< OEE‏ 
(1)-۲ (ب) -۲ (ج) ۳ (د)١‏ 
(1۸) قياس الزاوية الوجبة التی یصنعها الماس للمنحنی ص - سس" - ۱ مع الاتجاه الوجب لحور 
۱ السینات عند سس = + یساوی ناجیه 


(۱) = (ب) 3 (ج) = (د) 1۲ 


ا ميل الما لنحتی الدالةً ض = ان د ۲-س + ۲)۱ عند الثقطة (صفر + ۱) تساوی or:‏ 


(1) + (ب) - + (ج) ۲ (د) -۲ 


(۲۰) ميل العمودی للمنحنی ص = (سس - ۱) (سس" + ۲) عند س = ۱ يساوى ۳ 
(1)-2 (ب) -۲ (ج) + (د) ۳ 
((5) قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المماس للمنحنى ص = ۲سس" + ۷ عند النقطة (-۳ » ه) مع 
الاتجاه الوجب لون السینات ب وس 
(1) ۶۸ ۳۹" (ب۳۷٩‏ 8" (ج) 8۸ ۱۲۹" (د) Né ٩۲‏ 
9 إذا كانت معادلة العمودی للمنحنی د (س) = سس" - ۲ س +۱ 
عند نقطة ما هی ص - سس + ۱ < . فان : ٩‏ < ی 


(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۶ 

© 8 النقطة الواقعة على النحنی ص - سر" والتی عندها ميل الماس یساوی الاحداثی السینی للنقطة 
هی eee‏ 
)065 (ب)(۲۰۰) (ج) (-+ ۰ ۲ (د) (۰۰۰) 


© (۲8) النقطة الواقعة على النحنی ص - سس" - ۲ مس + ۱ والتی عندها المماس للمنحنی تصنع زاوية 
قیاسها ‏ مع الاتجاه الوجب لمحور السينات هی ا E‏ 
E)‏ فج Fe‏ ۲۶) ل CE E‏ 
(ج) (۱ ۰ ۰)» (-۱ ۰ ۲) ١‏ (د) (۲۰۱) ۰ (-۲۰۱) 

© (۲۵) النقطة الواقعة على النحنی ص = ۲ سس" - سن + ۲ والتی عندها الماس یکون عموديًا على الستقیم 


(۱()1 ۰ -) (ب) (۱ ۲۰) 
(ج) (۱ ۰-) » (۱ ۲۰) (د) (۶۰۱) » (-۱ ۲۰) 
([) إذا كانت : ص - ع" , ع - سس + ١‏ فان ميل الماس للمنحنی ص = د (س) عند س = ۲ 
تناو 1 
١)1(‏ (ب) ۳ (ج) 1 (د) ۸ 


7 إذا كان المستقيم : ۲ ص - 6 س + ! = ۰ یمس منحنى الدالة : ص - سس" + ١‏ 


عند النقطة إل » ح) فان : ؟ + س + حح = امومموووءوموفوة 


(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ٩‏ 
68 إذا كان ميل الماس للمنحنی ص = سس" + ؟ سس +ب یساوی -۱ عند النقطة (۲ » -۲) 

فان : ؟ ×= و وه مه 

(1) -۱۵ (ب) -۲۰ (ج) -۱ (د) ۱۰ 


1 


۱ 
ا 


3 مفهم هقطبیق GES‏ 


9© 0 المماس للمنحنى ص = (۳ سن - )۲ عند النقطة (۲ » ۱) يصنع مع الاتجاه الوجب لحور 


)۲(1 (ب) ۲ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
(:؟) إذا كان العمودى على منحنى الدالة : ص = د (س) عند النقطة (۳ » )٤‏ يصنع زاوية قياسها 265 
مع الاتجاة الوجب لمحور السینات فان : 5 (۳) ۳۳ SSE ES‏ 
(1)-۱ (ب) حك (ج) ٣‏ ۷۵ 
(9) إذا كان الماس لمنحنى الدالة ص = د (سر) عند النقطة (۳ » ۰) يمر بالنقطة (5 ۰ -۱) 
فان : د (۳) = ادي قاش يتم ميته 


(1)-۲ (ب) د (ج) + (د)۲ 
9 63 إذا كان الستقیم ص = ۸ - ۳ سن مماسًا لنحنی الدالة د عند النقطة (۳ ۰ -۱) 

فان : دَ (۳) = ود لاوز 

9( (ب) -۳ (ج) ۳ (د) ۸ 


9 إذا كانت د دالة زوجية وقابلة للاشتقاق علی ع وكان : ۵ (۲) = ۳ 
فان ميل المماس للدالة د عند سس = -۲ هو 75 
(۲)1 (ب) -۲ (ج) + (د) عد 

(۲۵) إذا كانت د دالة فردية قابلة للاشتقاق على ع وکان : د (۳) = ه 
فان ميل المماس للدالة د عند جس = -۲ هو EET‏ 
(1)ه (ب) -ه (ج) + (د) د 

9 إذا كانت د : م ه ع حيث د (س) سس" - ؟ سس" + س سن - ۱ والماس عند سن = ۱ يصنع 
زاوية قياسها ۵ مع الاتجاه الموجب لحور السينات » بينما المماس عند س = ۲ يوازى محور 
السینات فان ۳ ۴ - ب = ee‏ 


(1) حم (ب) ع (ج) صفر 
( الشكل القابل يمثل منحنى الدالة د 

فان د (۲) تکون ا 

(1) موجبه (ب) سالبة 

(ج) صفر (د) غير معرفة 


© © الشکل القابل یمثل النحنی 
ص = د (س) والستقیم ل یمس 
المنحنى عند النقطة (5 » ۲) 


فان د () = عواوة ووو و ؤامؤوة 


(1)-2 (ب) صفر 

(ج) + (د)۱ 
(۲۸) فى الشکل المقابل : 

5 (۱) + م (۱) = or‏ و سر 

2 ۲-)۱( 

(ج) ۱ (د) ۲ 


)۳٩(‏ الشكل القابل یمثل منحنی الدالة د 
» الستقیم ل یمس النحنی عند 
النقطة (۲ » ۰) فان : د (۲) = 11111 
(1) صفر (ب) ۱ 
(ج) ۲ (د) ۲ 


الاسئلة المقالية 


أوجد ميل المماس لكل من النحنیات الآتية : 
() ص = سس" + سن" سن +۱ 


كت 
ع مسيم 


سن؟ ا سق بو ۱ 
ا 
ين" + ۱ 


آوجد ميل العمودی على کل من النحنیات الآتية : 


(0 ص = ۲ س۲- ۳ سن" - ۱۲ سس + ہ 


0( 95 مسج" 


© ص سه" (س - ح) سء 


عند النقطة ١(‏ » ۲) 
عند النقطة )١- » ١-(‏ 


عند مس = ۱ 


عند النقطة (-5 م )١‏ 
عند النقطة (۰ » 9) 


عند س = ۲ 


اصد 


۰ 
۲ 


= 
۾ چچ 


5 


۳ 
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63 ن أوجد ميل كل من المماس والعمودی لكل من المنحنيات الآتية عند النقط المبينة : 


([) ص = ۲ س۲ - ٤‏ سن + ه عند النقطة (-۲ «-( ۰ -ے» 
ص = س + عل عند سس = ۶ ,عل دم 

ي 2 ۳ Y=‏ 35 ا 

) ص وح عند سل 52 
(2) ص = (س" - ؟) مس + )١‏ عند من = ۱ ممع حل 


أوجد ميل المماس للمنحنى : ص = (مس + ۲) (مس" + )١‏ عند نقط تقاطعه مع محور السينات. « -۷ 7 » 


E‏ : د (س) = سس" - ۲ س۲ + ۲ س - ١‏ عند نقطة تقاطعه مع محور الصادات. 


uF» 


وجد قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المماس لكل من المنحنيات الآتية مع الاتجاه الموجب طحور السينات 


© 
عند النقطة ال مبينة : 
(0 ص - سس" - سس" - ع عند النقطة (۱ » e )٤-‏ 
© 3 ص دس" + ١‏ عند جى = ۱ "0 
9 


(۳) ص:- (س - ۱) (۲ سن + ۱) عند النقطة (۰ » -۱) » ۱۳9« 


© د )س + عند التقطة (۱ » ۲) ۰۰ , 


نجل ور ب دیآ وان :رض اسن" - حس۲- ۱۵ سن + ۲۰ 
والتی يكون عندها الماس موازد یا لحور السينات. « (A ¢ ۱-( ¢ )۸۰- ¢ o)‏ » 


اا : ص = (س - ۳) (س" + ۲) والتی عندها ميل الماس بساوی ۱۱ 


« )۱۲- ۶ ۷-( ¢ )۰۰ ۳( ۰ ۱ 


جع اجب اش یات حا لخدن : ص = سس" - ۲ س + ۲ والتی عندها یکون الماس للمنحنی : 
(۱) موازيًا محور السینات. (۲) عمودیّا على الستقیم س - ۶ ص + ۱ - . 
۰۱-۰۲۱۰ 

۱ © آوجد النقط التی تقع على ابلنحنی : ص - سس" - ۲ سس" ویکون عندها الماس للمنحنی : 
(۱) موازيًا محور السینات. ۰۰۰( )۰ 
م ۱-۲ ودين 


و أوجد النقط الواقعة على المتختى اکن سين" تن اتی وين 274 والتی کر خندها الان 
1 للمنحنی موازيًا الستقیم الار بالنقطتین (۳ » (YT ۰۱-3۰ (=<) ۰ )٩۰ ۰( » )١‏ ۰ 


E wes wn > 


لقم أوجد النقط الواقعة على النحنی : ص ذخ سم والتی يصنع الماس عندها زاوية موجبة قياسها 35 
مع الاتجاه الموجب لحور السینات. (۰ )۰ (- e (Te‏ 


: الماس‎ i SG 
. = موازيًا الستقیم ۲ س + ص - ه‎ )۱( 
٦ = عمودیّا على الستقیم ۵ ص + مسن‎ )۲( 
۱۱- = يصنع زاوية موجبة مع الاتجاه الموجب لحور السینات ظلها‎ )۳( 
: آوجد معادلة المماس لكل من المنحنيات الآتية عند النقطة المبينة آمام كل منها‎ 


(1) ص = ۳ مس - ۷ مس" + یس ۲ عند النقطة (۱ ۰ -۵) 


© ۵ ص - (س + ۲)۲ عند سس = -۱ 

© وع ص اس + ۷ عند سس = ۲ 
هن سک عند النقطة )٤ » ٤(‏ 
(6) ص = (س" +س) (س" + ۵) عند النقطة (-۲ » -5) 
وس بج ند د 


أوجد معادلة العمودى على كل من المنحنيات الآتية عند النقطة المبينة أمام كل منها : 


([) ص - سن" - ٤‏ سس" +۲ عند سس = -۱ 

+ ۲ ى 2 
۳ عند النقطة (۳ » ۵) 
یس ره عند سس = 


آوجد معادلة كل من المماس والعمودی عليه لكل من المنحنيات الآتية عند النقطة البينة أمام كل منها : 


(0 ص = ۲ س۲- سن" +۲ عند جس = ۲ 
© 3 ص = سن" + سس -۱ عند س = -۲ 
© تلص = (۲ س - «)" عند سس = ۲ 


عند النقطة الواقعة على النحنی 


6 أوجد معادلتى المماس والعمودى للمنحنى عدت 
an‏ السینی - ۱ هل النقطة ! (-۲ ۰ يوت ووس 
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آوجد معادلة الماس للمنحتی : ص = ۲ مس" + ٦‏ سس" + ه سس الذی یصنم زاوية موجبة قیاسها ۱۳۰" 
مع الاتجاه الموجب لمحور السینات. « ص + س + ۲ = . » 
| أوجد معادلة المماس طنحنی الدالة : ص = (س - ۲) (سن + ۱) عند كل من نقطتى تقاطعه 


9 
مع محور السينات. « ص - ؟ ا من + ٦‏ = . م ص + ۳ سن + =٣‏ ۰ » 


8 إذا كان الماس لنحنی الدالة د حيث د (س) = سس" +س سس + ه عند النقطة (-۰۱ )١‏ الواقعة عليه 
يصنع مع الاتجاه الموجب لحور السينات زاوية موجبة قياسها ٤٥‏ فأوجد قیمتی : ؟ » ب FAV:‏ 


E ®‏ أوجد قيمة کل من الثابتین ؟ » ب إذا كان ميل الماس للمنحنی ص = سس" + س + ب 
عند النقطة (۱ » ؟) الواقعة عليه يساوى ۵ « ۳ ۱۲-6 » 


3 إذا كان النحنی ص = ؟ سس" + بس" يمس المستقيم ص = ۸ س + ه عند الثقطة (-۱ » -۲) 


فأوجد قیمتی : ! » ب « ۲ 6 -۷ ۷ 
آوجد قيمة : ۴ التی تجعل الستقیم ص = ٤‏ س + ؟ مماسًا للمنحنی ص سس" + ه ۰1۰ 


5 
8 
أثبت أن المماس ال مرسوم للمنحنى : ص - سس" + سس - ۱ عند النقطة (۱ » ۱) يكون عمودیّا على المماس 

الموستوم لنشندی غی = ۲ - سس حت حفى اتنا 


89 آثبت أن : الماس للمنحنی : ص = ۳ مس" - ه س + ۲ عند النقطة (۱ 6 ۰) يصنع زاوية موجبة مع 
الاتجاه الوجب لحور السینات قیاسها ثم أوجد معادلة هذا الماس. و ص یس - ۱ ۰ 


اتکی سک ی و9 سن » ۲ الواقعة عليه (وضح وجود إجابتين) 


« ص + ۲ سن - 73 = .1۰ ص۲۷۲ سن + ١‏ 2 . 5 


[/ أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص = ه س - ۲ س" - ٤‏ عند النقطة (۱ » -۱) الواقعة عليه وإذا قطع هذا 
الماس محور الصادات فى النقطة ؟ وقطع محور السينات فى النقطةب 


آوجد مساحة ۸ و ؤس حیث و (۰ » <( « ص = سن - ۲ » ۲ وحدة مربعة » 


درسنا فیما سبق كيفية الحصول علی الدالة الشتقة ‏ من الدالة الاصلية د وهو ما یسمی بالتفاضل أو 
إذا علمت الدالة الشتقة د ولذلك لجا لاجراء عملية عكسية لعملية التفاضل 


لدالة 7 
تسمى عملية التكامل وتسمى الدالة الناتجة بالدالة المشتقة العكسية أو د عملية تکامل 0 


الدالة الأصلية القابلة للدالة. 


mer خخ‎ 


يقال إن الدالة ت مشتقة عکسبة للدالة د اذا كانت ت (س) = د (س) لكل سن فى مجال د 


فمئلا : 

إذا كانت : د (س) = سس" فان : د“ (سس) = ۲ س وحسب التعريف السابق تكون س" هى مشتقة عكسية أو 
' دالة أصلية مقابلة للدالة ۲ س إلا أننا نلاحظ أن الدوالس" , سس" + ۲ ,سس" - ہ۵ » .... » سس" + ث 

(حيث ث ثابت) جميعها لها نفس المشتقة ۲ س وهذا معناه أن المشتقة العكسية أو الدالة الأصلية المقابلة للدالة 


۲ س ليست وحدة. 


إذا كان : كل من د » دې مشتقة عكسية للدالة د فان : د, (سص) = دہ (س) + ث 


۱ 
1 
کے التكامر امد 


مجموعة الشتقات العكسية للدالة د تسمی التکامل غير الحدد لهذه الدالة ويرمز لها بالرمز [ | د (س)ء-س] 
ويقرأ [تکامل دالة سس بالنسبة إلى س] 


فمثلا : إذا کان :نش وى )= خی" .. | 7 سوسس سس" +اث 


» إذا کان : کک (۳ س* +۱) = ۱۵ س!؟ .. ١6‏ سس؛ ی سس = 7 سس* + ٿث 
و نن 
* لتعيين قيمة الثابت ث يلزم معرفة قيمة التكامل عند قيمة معينة للمتغير الستقل -س وهذا خارج نطاق دراستك. 
مثان © 
آثبت أن : [§[] الدالة ت : ت (س) = +سس" هى مشتقة عكسية للدالة د : د (س)< ٤‏ س۲ 


(؟] | س ۱ جسن" یس = + (۱ + سس')7 اث 


قف ل 
۱ ت (س) = ل سس“ ت (س) = + × ۸سس = ٤‏ سن" 


ت (س) = د (س) .". الدالة ت مشتقة عكسية للدالة د 


ك ۱۱ + سس +٣)‏ ث] = ٣ x‏ (۱ +س۲) ۰۲ ایی دعن (۱ جن )سی ن 


القاعدة السابقة تعنى 
أنه عند إيجاد التكامل 


زق زيادة الا 
١‏ 75 3 نقهد برد س 
۳ لجو ص = | ص؛ و ص - ع + ث = د 8 ۲ 
ص ۳ص واحد ونقسم على 
1 
١‏ 5 /۳ 
+ ]ومع ]| له ۲ وم بش ب ث = ل ارب + ث 
۳ ¥ ۲ 
لہ ۳ 


+ لاحظ أن برهان القاعدة السابقة ينتج مباشرة بمفاضلة الطرف الأيسر كما يلى : 


57 فور )سوه 5-7 
اه و ای aa‏ 5-310 لہ 8 لہ ایر 0-3 
: پ- + ث) + صفر <س | س*وس - حلب + ث 


(نم+ ۱) 


[9) 


|۴ د (س)ءس =۴ | د (س) وس حیث : ؟ ثابت 7 صفر 


۳ 
فمثلا : | ۰ سس" وس = ٦‏ | سس" وس = ٦‏ × حك + ث = ۲ مس" + ث 


| !و سس = !سن + ث حيث ] ثابت ومنها نجد أن : | وس - سس + ث 6 | صفر وس = ث 


فمثلا : | ۷ی سس = ۷س + ث « [ -۳۲۷ ۶ دم < ۳۷ + ث 


۱ 
۱ | [د (س) ± ی (س)] وس = | د (س) و سن + ] ی (سن) وس ۱ 


این رسد و دپ 


(= + 


ملاحظة 


| (د, (س) ± (س) + 2۰.۰.۰ درم (لس)) ی سس 


= ]د (س) ءوس ± | دہ (س) ء س + ون 


الحل 
۳ 
سن -] 2 س۲ءس- چ ]سس وسن - چ × + ث - حل اث 
۳ = [ ه ف × ف7 ىف = ه | ف؟و ف = axe‏ + ث = ۲ )ف° + ث 


سگ,ء - | ۶ د د + نش 2 ,۱ 1 3 
تاو سس جي | جي حن ج ت سس 5 + ث 
م جلا 
89 لد سن- ]ہیں "يوسن لاوسىب ]سی وحن - لول و ت۔ -۳ شک 
سس" یس ۳ ۷ لأسن" 
مثال 9 
آوجد : [1] | (۲س"  -‏ سن + ه) وس 
(۴] [ (۸ + اسن + )یس 
8ا (۲ س اس - E i‏ 
الل 
اا بق وي له ولك ع وسوي ا 
67 
8 ۸ + اس + )وس = | (۸ +س؟ + سن ويل وی جيه + حك هریش 
۲ 3 


= ۸س + س؟ Ks‏ + ث 
LC‏ سس - مس +۸ سس" (١-٣‏ =| (۲سس؟ - س + ۸س٣‏ ؟ -۶)۱س 
_ ۲حن؟ 4و۷ ۸ ينا 5 
= عس؟ 4 س؟ - کا من یس + ث 
مثار 6 
آوجد : [1] | (س - ۲) (س +۱) وس © | س (۲ س - ۲)۳ءس 
66 | (س - )یس ۱ و | عم وس 
- ۲ 
8 سا سي حم و وس 0 وس 


الل 
[1] | (س - ۲) (س + )١‏ ی سن = [ (سس۲ سن - ۲) سس 
= ل س۲- سس" - 2 سس + ث لا توجد قاعدة عامة لایجاد تکامل 


| جاصل ضرب دالتين أو خارج قسمتهما 
(؟] | س (۲ سن - )"و سن = ]سس ٤(‏ سن" ب ۱۲ سن + )وس لذلك اجا إلى اجراء عملية الضرب آو 


٤( | =‏ مس" - ۱۲ سس" + ٩‏ س) وس [ القسمة أولًا قبل إجراء ععلية التکامل. 


= یس - سس" + + سس" + ث 


r3 


الدرس السادس 0000000 


8 لسن - )وس ب | يسن" - + سلج)و سس ب ] سا -۲ +سی:) پوس 


ج سس" -؟ س - تباث 
1۳3 أ وين E EAS 1 ٩‏ ات ۳:39 
س ء یس = | (س سن )وس = من e‏ 
۲ 
دوعن ٩‏ (س + ۱) (س - ٦‏ 
سر" - و مس - 5 3 مامكا 1 مه هل ! 5 = د خك ‏ اس + ٹ 
18 فو - سود | A‏ جسن | ) سن سس + ث 
توا مج با (س -۲) س" + ۲ سن + ) 
1 = 8 اي 
دوس -| 7 
1 
TE ۱‏ وروی 


- ل سآ + سس + ٤‏ س + ث 


١ + يه‎ 


۱ (؟!س + س) 7 
| (اس +ب)*وس = ج بو سک بان حیث ث ثابت » لمعو -۱ 


شن © 
أوجد : 

3( س + )"وس 9 [(۲-۷س)" + 4] ون 
8 | حك وی [ع] | ۷۸؛س +۱ وس 


اس ۱ [3] | اس-؛ (س -۲)4وس 


ء سس +۱ 
الكل 
اد كا ۰ 5 
0( س + ه) وس ے ات + ت = لي (ا سس + )+ ت 
(۷ - ۲ سن" 


DIG‏ ¬ 1 ]وس ےا + و سن + ث = حل (۷ ؟ س) ٩+‏ سس + ث 


×» £= 


اب ج وحن = | ۸ (۳ - ۲ )یس = ۲-۸ ا باشب (۲ - ۷ سس + ت 
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۳ 
سن + ۲۲۱ 
٤| ]£[‏ س+ا سس | ٤(‏ سس +۱)+ وس د ( ا بات - 2 ٤(‏ س + ۳)۱ + ث 
2 


۲ 


١ 
5؟)١+ بن‎ ٤ 

ها کے ۔ ]روس ++ وس- لقص كلك بده م روسن + 1۱ بد 

× لین 

۳ 


(س - ۸۰ 


قا | ONDE‏ مس 

مار 0 

آوجد : 

0سا (۲- )وس 8 س حك - د )یس 

قاق 

(] ]سا (۳ - )س =| (س (۲- )وس = ]۲س - ۲)"وس - سا 
= پچ (۳ مس - ۷)" اث 


19 سم كب - 2 )یس = ]اس كسح رع = |۲ - ٣س‏ وس 


٣ - ۲(‏ س)؟ 
۳ ت 
چ> ۳-۷ 


= [ (۷۲ - ۲-س)۲ وس - 


= ع (۲-۲س)۲ + ث 


د [د (س)] ءوس = د (س) + ث 


ما سك [س*وس نورق = س؟ + ث 


۷ 
- ۲ باه 


(1] من أسئلة الکتاب المدرسی  .‏ «فهم © تطبيق. ‏ مستویات علیا 


اسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


(1) | س وس = لد و کل 
(1) سن" (ب) ل سس 
©) | ص اء ص = سم 
(۸)۱ ص" (ب) + ص! 
© | لص +۲) ءوس - یی وق 


(ب) سس" + ۲ سس 
© 22 | (س' - ؟)و سس = و 


(۲)۲ سس 


(1)؟ سس" + ۲ سس 


(ج) لل سس" - ۳ س + ث 


RE 
(ج) ع س‎ 


(ج) صفر (د) ص 
(ج) + سس + ۲ س 


(د) (س + ۲)" 


(ب) سس" - ۳ مس 


(د) لاست ۷۲ +ان 


(۵) المشتقة العكسية للدالة د : د (س) -7 سن" - ۲ مس + ه هی 0560 


۲- س٦‎ )1( 


(ج)س" - س؟ + ه س + ث 


© ۰ س ۲و س - موب چا رش 
() صن (ب) -۳ ہس 
© | سس = sese‏ + رش 
(1) س؟ (ب) 2 س 
E E OE‏ 
۵ 1 + رش 
6 (ب) كك 
كد ۵ سن 
© جع [ اس*وس >= eens‏ عارش 
1 1 
(1) كا سو ربب حب 


(د) ل س۲ - ل س۲ + هس + ث 


(ج) -۳ سن" (د) ۱۸ سس“ 
۲ مگ ۳3 

(ج) + سس ۳ ( د )جس٣۲‏ 

ری حلم (د) ه سس" 
٥س‏ 

(ج) ل س (د) س سس 


+۱ 


ص؟ 


(ج)س۲- ۲ سى؟ سن 


۲69 (۲ ع۲ -۰)ء ع - en‏ نار 
(۳()1 ع۲ - ۲۵ 
(ج) ۲ ع" -۱.۰ع 


© ۵ | (۲ اس -۱ سا )وس - سس 


E )1(‏ س؟ - ۲س" 
(ج)سن۲- ۳ مس 


وم لمعم ءءء 0 ج وخ 


(۳)1 سس - + س 


(ج) ۲ س - پل 
۷ 22 | سن (س + ؟) وس = دمم مج وق 
(1) ل (س + ۲۳ 


© 22 | نس - ه) (س + )۶ سن = 200107 


(1) ل س۲-۲ سس - و سس 


(ج) + سن" - ۲ سس + و سن 


لشن 


e‏ سسستت الا 


9 29 | رس +۲) (س - ۲) یس = oboe aseno‏ 
( )سس + ٤‏ + ث (ب) ‏ سس" - ٤‏ ہس + ث 
(ج)س - ٤‏ سس + ث (د) سس" - :)۲ + ث 
سس + جن = ووو موووو | 
ووو | حت< وس 
(1)س + ۳ (ب) + س" + ۲ س + ث 
(ج)-س" + ۳ س + ث اک چ 
حجن 
((6 | (س" -۲)۲ءس = دود مو مه انهه وک 
(1) ل س" -۲)" (ب) ۲ (سس' -۲) ۲ -س) 
(ج) + س*- ۶ س + ٤‏ س (د)س*- ٤‏ سك" باع 
8س-۱) "ءوس - معدو ۲۹۲۲ 
(1) + (اسن-۱) . (ب) ل سس" س + سس 
ب + (- 1۱ چسا» نا 
1608 (س--+) (س +-) زک یی چچ 
سی ای TES‏ 
جن 
(ج) + سن + + س“ (د)س؟ + ل س" 
© جع | ۲ -د وسیس لمعم ع وج وش 
(1) ۲ سس ۲ (ب) + سس" - مس" 
(ج)س ۲ سس (د) ۴ سس ٣سس‏ 
و6 [ دوس - aR‏ سا وا 
(1)س +۱ (ب) لسن" +سن ‏ (ج)س۲+س (د )سس +۲ سس 
سس" سن سس 0 عله .نه 
۱60 تون + رش 
(1) سس (ب)اس" سن (ج) 2 س"۲-+ من (د)۲ سن" +۱ 
چ بت A+‏ = ةة ەە a‏ ۵5 
ردص و واک و 5 ف 
)1( + (ی + ۲)؛ (پ) سن + ۲ (چ) ل س + ۲ں (د) ے إن +۲۲ 


نا 


و شم © تطنبيق هه مستویاتعلیا 
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68 2 | (۸ - ۲ -س)*ءوس = E‏ 
 )[(‏ (۸- ۲ س)* 
(ج) -ل (۸ ۳ -س)* 

9 | (؟ سن + ۱)*س = ایو 
(1) (۲ س + ۹۱ 
(ج) ل (۲ سن +۱" 

(۲) إذا كانت : ص = | سس - ه سن + ۱) ی سس 
(1)س" - و سن +۱ 


۳ 
(ج) لل س - جح سس + سن 


79 | (س -۲) (س" + ۲ س + )وس = 2 


() 2 سن - ٤‏ س۸-۲ سن 


9 | (س -۱) (س۲ - ۲ س + ١)ى‏ سن = 00 


*)١- س‎ + )( 


(ج) : سس سن 


یج وس ت جتی تلا با 
(ج) a‏ 

9 ]س (۱ + )یس = i meee‏ 
(1) (خس + ۳)* 


E+) + بج‎ 


٣ + 7|: 169‏ واچ ees‏ 
صل سن 


(1) ج (٩س‏ + +32 


(ج) ۶ سن + 3۳ 


(ب) + (4-؟سن)» 


(د) - > (۸ ۲ سسن)* 


(ب) ۳ (۲ سن + 1۱ 


(د) + (۲ سن +۱۱ 


۶ ص 
فاد + — و2 
عل اعفن 
۳ 1 
(ب) جس - ومن + س 
(د) ل سس" - ج سا + سن + ث 


220 + رثن 


(ب) ل سس” + سس" + ٤‏ سس 
(د)س۲ - ۸ 

+ رش 

(ب) 2 سن" یس + ين 


(د)س*- ٤‏ سن 


5 


۲ سس - ۲)۵ 
الل . . ۳۳ 
(۲ س - ۲)۵ 


(د) 


(ب) 2 (س + ۳۲ 


(د) ج س (۱ + 


(ب) س +۳ 


(د) چھ ٦(‏ سن + ٣‏ 


۱۱ (ب) 1 (ج) > (د)‎ A 


۲ 
1 سس a u‏ 59005 چا 
(1)س + (ب) + س' + ۲ ۲ 
ا + س (د) سن" +۲ 
ء سس + ۶ hh‏ ل 
©1 موس +] و۳۳۴۳ iF‏ 
(1) ل سن" + ۲ سس 1 (ب) جل س" +۲ سس 
(چ)س" + ٤‏ سن (د)س۲ + سس 
نک چ 
19 ۲ ؟ سس < sees‏ داك 
۲ سس ۱ 


() 2 اسن ا : ۱ (ب) + gran‏ 
e es,‏ (د) + [(كس-١)"‏ 


سس -۱ 
©1 کک [د (س)] وس -. ا 
س (ب)دلس)+ث ‏ ماگ [دس] . ()]د (س)وس 
(9) إذا كان : | سس = ل سس" + ث فان : لے = تسوت 
(1)-۱ (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۳ 
69 إذا كان : [سآ وس = و سس؟ + ث فاٍن : = ۱ 
٤ )1(‏ ° (ب۳ (ج) + (د) + 
69 | (س" + ع سن + )*وس = و تمیق 
(1) ل سس" + ٤‏ سس +ع" ای ع سى ۳ 
(ج) عل (س +۲ YG)‏ من ع3 
€9 الدالة د : د (س) = TER‏ شتة a‏ 
و ۳ اب دی 
=e) uta‏ 


3 وفهم © تطبيق ‏ © مستویات علیا 


الاسئلة المقالية 


أوجد کلا مما يأق : 

© 2 | سء س © | صفر وس 
0 © 20 4-1 س"وس 
© 2 | ك5 ف*وف © © ۲-۱ ع دع 


Ea W‏ 2-1 سس 


ينا أوجد كلا من التكاملات الآتية : 


ىع ©[ اس وس 

© 163 ه لأس وس © ته | پوس 

© سوس © | دس 

أوجد كلا من التكاملات الآتية : 

© 22 | (س +۱)ءس © جع | (۲-۰س)ءبه 

© 22 |( سن +۲ س -۱)س © | ٤(‏ سن”5-5 سس +۸ سن -ه) وس 
© 22 | (نم” - 7 )۶ہ © | (س* -س۳+ه)وس 

© ]++ )یس | 16۵+ لپ+ه)وس 

© [ (س" + ءاسن )وس 60 22 | (؟ سس" -س سن + ح) و سن 


1+ ا + + اسا )یس 


| أوجد كلا من التكاملات الآتية : 


© 2 | ۷-س (س*-۶)۱س © 2 سا (۷ س + )وس 

© 22 | (۷ س + ۲) (س ١)وسن‏ | 9)[(س-۲) (۶ س" +۱)وس 

© سن" (۲ -س)" وس © | (۱ -س)" (۱ +س)" وس 

© [ (س + )"ءوس © اس (۱ + اس )وس 

es (€+ (©‏ ۱ © ]اس س لأسن + ۲ سس - )ءوس 


3 أوجد كلا من التکاملات الآتية : 
O‏ 


۲ 
0 جع کے ری كت وبي 
جن 
سل" + هجو دين" 
© و۱ دوس 
سل 


سس - ۲ 


ین" - ۷۷ 
o‏ سم وس 
٣ے‏ ۳ 
من - ۲ 


2 + وس 
سل 


آوجد كلا مما یأق : 

© ] (س - )"ءوس 

© ]۲(۲ سن +۲)۱ءس 

© 2 | ۲۷ س - 10۷ ءوس 
22.00 | (۷ س - ۷) "ءوس 
©| ((۳ -۲-)* + ۲)وسسن 
© ۷+۲۴ وس 

© 2 | ۲-2-۳(۷۱۰)* وس 


سريت 


8 أوجد كلا من التكاملات الآتية : 


60| سس" )۱ - )وس 


©51 سس" + ع سن +۱)*س 


0 (س -۲)*وس 
© 2 [ (۲ -س- ۶*)۳س 
© ف [ ۷۱ س - ٣)۲‏ ءوس 
© ] (۲ سن + ۰)" ءوس 


65 2 طوس 


وي 


© | |( -۲س)۲ وس 


69 2 | کے و سن 


يندع 


00 - | کپ اپ ون 
سن" سن ۱ 


9 أب ۳ (س - ۳)*س 


الهمعاصر (الریاضیات العامة) م ۲۵ / ثانية ثانوی / التیرم الثانی 


الوحدة الرابعة 
الاحنمال 


بعض المصطلحات والمفاهیم الأساسية - الأحداث - العملیات على 
الأحداث. 


مسلمات وقوانین الاحتمال - حساب الاحتمال. 


بعض المصطلحات 
والمفاهیم الأساسيۃ - 
الأحدات - العملیات 


على الأحداث 


: لاحظ کلا من اطواقف التالية‎ xX 


سلة مها ۳ كرات سلة بها ۳ كرات متماغة ألوانها 
حمراء متماقة (حمراء - خضراء - سوداء) 


أنا لا أعلم لون الكرة المسحوية 
أو سوداء 


+ التجرية العشوائية.: 


سوف يتحقق فعلاً عند إجراتها. 
* فضاء العينة (أو فضاء النواتج) ۳ 


فضاء العينة بالرمز له (ف). 


2 


هی كل تجربة يمكن معرفة جميع النواتج الممكنة لها قبل إجرائها ولكن لا نستطيع أن نحدد أيّا من هذه النواتج 


هو مجموعة كل النواتج الممكنة الحدوث لتجربة عشوائية ما ويرمز له عادة بالرمز (ف) ويرمز لعدد عناصر 


آنا لا أعلم لون الكرة المسحوية ولا 
أستطيع أن أتنبً حتى بالالوان 
الممكنة الحدوث 


بين أيّا من التجارب التالية عشوائية وأيها غير عشوائية ثم اکتب فضاء العينة لكل من التجارب العشوائية » مبیثا 
عدد عناصره : 

١‏ القاء قطعة نقود مرة واحدة وملاحظة الوجه الظاهر. 

(۲ | إلقاء حجر نرد مرة واحدة وملاحظة العدد الظاهر على الوچه العلوی. 

[#] سخب بطاقة من خمس بطاقات مرقمة من ۱۰ إلى ١4‏ وملاحظة العدد المكتوب على البطاقة. 

سحب بطاقة مرقمة من حقيبة تحتوی على مجموعة من البطاقات الرقمة (دون أن نعرف أرقامها) وملاحظة 


رقم البطاقة ا لسحوية. 
[8] سحب كرة من كيس یحتوی على كرة سوداء وكرة حمراء وكرة صفراء وكرة بیضاء وملاحظة لون الكرة المسحوية. 
الكل 


]١ |‏ التجربة عشوائية » النواتج الممكنة لهذه التجربة هى : صورة (ص) » كتابة (2) 
.. ف = (ص, لع1 ۰ /م(ف) =۲ 

[ ۲ ] التجربة عشوائية » ف ‏ (۱ ۲۰ 4۰۰۰۰۳۰ ۰ مم(ف) <۱ 

(۳] التجربة عشوائية » ف = (۱۰ :۰۱۲۰۱۱ ۰۱۳ 4۱۶ » لم(ف) = ه 

| ؟] التجربة غير عشوائية. 

|[ ه] التجربة عشوائية » ف = (أسود » آحمر » أصفر » أبيض] » /له(ف) = ٤‏ 

مثال @ 

اكتب فضاء العينة لتجربة إلقاء قطعة نقود مرتين متتاليتين وملاحظة تتابع الصور والكتابات مبیتّا عدد عناصره. 

الكل 

كل ناتج من نواتج التجربة هو زوج مرتب على الصورة : (ناتج الرمية الأولى » ناتج الرمية الثانية) 

وحيث إن النواتج الممكنة لكل من الرميتين الأولى والثانية هى : صورة (ص) أ» كتابة (20) 

.. ف = ((ص »ص) » (ص » لع) » (ك » ص) » (ك » ك)] . ۳ . کک 

أى أن : ف = (ص , لے × (ص › ك] » دم (ف) = ۲۲ دع 6( 

ويمكن التوصل إلى عناصر فضاء العينة بواسطة الشجرة البيانية المقابلة : 6 

ي لاحظ أن : (ص » ك) ع (ك » ص) 


فضاء نواتج إلقاء قطعتى نقود متمايزتين (مختلفتين فى اللون أو الشكل أو الحجم ...) معًا فى آن واحد هو 
نفس فضاء نواتج إلقاء قطعة نقود واحدة مرتين متتاليتين. ويكون كل ناتج من نواتج التجربة هو زوج مرتب 
على الصورة (وجه القطعة الأولى » وجه القطعة الثانية). 


_________ سل E‏ 
ماد 6 


. | اکتب فضاء العينة لتجربة إلقاء حجر نرد مرتين متتاليتين وملاحظة العدد الذی یظهر على الوجه العلوی ف الرمیتین 
مبينًا عدد عناصره. 

الحل 

کل ناتج من نواتج التجربة هو زوج مرتب على الصورة : (ناتج الرمية الأولی » ناتج الرمية الثانية). 


أى أن ؛ ف = إ١‏ را ۰۸ ۱۳*۰ 2 6 ۲ ۶ ۳ 1 رسمه 
ویمکن تمثیل فضاء العينة (ف) بالصور التالية : 
١ |‏ ]على صورة جدول : 


د ۳ بالشجرة البيانية : 
0 
۳ 
۴ 
۱ 3 


(۱]آفضاء العينة لتجربة القاء حجر نرد مرتين متتالیتین هو نفسه فضاء العينة لتجربة إلقاء حجری نرد 
متمایزین مرة واحدة. 

| ۲ ] عدد عناصر فضاء العينة = ( نہ )۷7 حیث له‌هو عدد النواتج المكنة للرمية الواحدة  »‏ هو عدد الرمیات. 

فمثلاً عند إلقاء حجر نرد ثلاث مرات فإن عدد عناصر فضاء العينة = ()۲ = ۲۱۲ 


۱ 
4 


مثال 6 ۱ 
صندوق به ۳ كرات إحداها بیضاء والثانية حمراء والثالثة سوداء. سحبت کرتان من الصندوق ولوحظ لونهما. 
أوجد فضاء العينة مبیتّا عدد عناصره فى کل من الحالات الآتية : 
( ] إذا سحبت الکرتان الواحدة بعد الأخری مع الاحلال. 

[۴] إذا سحبت الکرتان الواحدة وراء الأخرى بدون احلال. 
(۳] إذا سحبت الکرتان معًا. 
الحل 
نرمز للكرة البیضاء (س) » والكرة الحمراء (ع) » والكرة السوداء (س) 
| ١]إذا‏ سحبت الکرتان الواحدة بعد الأخرى مع الاحلال 
«معناها أن الكرة المسحوبة أولا تعاد إلى الصندوق 
قبل السحبة الثانية». 
وباستخدام الشجرة البيانية المقابلة نجد أن : 


ف = (س»-) .2 ۰ 2)ء (س» س) 
» (۵ ۰1-۰( ۶۰ 8(۰ ۰ س) 
> (س »ب) » (س ۰ع) » سس »)1 
» دم (ف) = ٩‏ 
|[ ؟]إذا سحبت الکرتان الواحدة وراء الأخرى بدون احلال 
«معناها أن الكرة السحوية أولاً لا تعاد إلى الصندوق 
قبل السهبة الثانية» 
وباستخدام الشجرة البيانية القابلة نجد أن : 
ف = ((س۰ع) » مس س) ۰( ۰-) 
٠‏ »س)» (س »س) » (سن ۰ )1 
» له (ف) = 1 
[؟] إذا سحبت الکرتان معًا [فی هذه الحالة لا يراعى ترتیب.ظهور الکرتین] 
ف = إس سن ۰ ع س ء ع سس » به(ف) < ۳ 
مثاد © 
اكتب فضاء العينة لكل من التجارب العشوائية التالية مبينًا هل هو منته أم غير منته : 
]١ |‏ إلقاء قطعة نقود ثم حجر نرد وملاحظة ما يظهر على وجهيهما العلويين (ماذا يحدث إذا ألقى حجر النرد 
أولا ثم قطعة النقود). 
| ؟] التسديد على هدف ؟ مرات على الأكثر على أن تتوقف عن التسديد عند إصابته. 
التسديد على هدف ما إلى أن تتم إصابة الهدف وملاحظة عدد مرات التسديد. 


> الدرس الأول 


الحصل 
(1]ف = (ص › ۵1 ۷ }1 1+0۳۲{ س ره 
= [(ص » ۱) » (ص ۰ ۲) » (صب ‏ ۲) » (ص » )٤‏ » (ص » ) << 
»رصع ) » (لت + ۱) » (لت ١‏ ۲) » (ك » ۳) 1 
٠ك‏ » ) » (ك ۰ ۵) » زاك 6 0)]. كح 
»ل (ف) = ۲ × ٩‏ = ۱۲ «هذا الفضاء منته» ١‏ 


« آما إذا ألقی حجر النرد ولا فم قطعة النقود 
فان :فم = 10۰0۰۰۳۰۲۰۱« (ص , (ع1 
= [(۰۱ص) ۲(۰ ۰ ص) ۰ (۰۳ص) ۰( ۰ص) (ه » ص) ۰( ۰ص) 
< 2۰۲۰۰۱ < )< =( 
< <( < )0«( <<{ 


» نه (ف,) =1 × ۲ = ۱۲ 


ف, عو ف, ولكن ده (ف ) = له (ف) 


[؟] إذا رمزنا للاصابة بالرمز (ص) ورمزنا للخطأ بالرمز (غ) وباستخدام الشجرة البيانية المقابلة نجد أن : 
ف = [ص » (غ » ص) ء ( »نغ » ص) 


غ ۰۰ ۰ ص) ۰( ۰۰۰ )1 الأولى 4 e‏ الرابعة 
» دم (ف) = ۵ ۳ ص 
«هذا القضاه منته ویسمی آنا بالقضاء غير التتظلم» 2 
[#]ف = (۱ ۰۲۰۲۰ ء .....] «هذا الفضاء غير منته» 22 


يكون فضاء العينة منتهيًا إذا كان عدد عناصره محدودًا ويكون غير منته إذا كان عدد عناصره غير محدود 
9 پسندرس فقط فضاء النواتج | لنتهم 5 


lem 


| + الحدت : 
هو آى مجموعة جزئية من فضاء العينة. 


* وقوع الحدث : 


يقال إن حدثًا ما قد وقع إذا كان ناتج التجرية العشوائية هو أحد عناصر الجموعة التی یتالف منها هذا الحدث. 


٠ 


۱ 
4 


* الحدث المؤكد (ف) : 

هو حدث لابد أن بقع عند اجراء التجرية العشوائية. 
۰ الحدث الستحیل (©) : 

هو حدث لا يمكن أن یقع عند اجراء التجرية العشوائية. 
+ الحدث البسیط (آو الاولی) : 


هو مجموعة جزئية من فضاء العينة (ف) تحتوی على عنصر واحد فقط. 
ع ات . 


| العملیات عن الأحداث | 


([7] تقاطع حدثين (1 ۱ ) : 
+ هو حدث وقوع ١‏ و سسمعًا 
+ هو حدث وقوع الحدثین معًا. 
(۲] اتحاد حدثین (؟ لاب) : 
+ هو حدث وقوع 1١‏ أو ب أو کلیهما 
+ هو حدث وقوع أحدهما على الأقل. 
[۳] الفرق بين حدثين (! -م) : 
+ هو حدث وقوع ؟ فقط 
* هق حدث وقوع ؟ و عدم وقوع یب 
۶-ب۱2۰)ت 
[2] الحدث الکمل (؟) : 


+ هو حدث عدم وقوع ١‏ 


فمثلا فى تجرية إلقاء حجر نرد مرة واحدة 01201048255 الغا على الوجه الطوی 
نجد أن : ف = ١1‏ ا 666 ۰ واذا كان : ؟ حدث الحصول على عدد زوجی 


»ب حدث الحصول على عدد أولى فان : ؟ - إ۲ 6 ۶ »1 .2 ؟ ۳ .1 


» حدث وقوع أحد الحدثين على الأقل = ؟ لاس - إ۲ 6 ۳ E‏ ۰ ۵ 15 


0 8 


ع 


7 


( 


» حدث وقوع الحدثين معًا NESS‏ » حدث وقوع ! فقط < 2-٩‏ ۲۱۴ - إ٤‏ »15 


» حدث عدم وقوع - f‏ = إ١‏ ¢« » 1 


ا 


> الدرس الأول 


+ والجدول الآتى يوضح بعض الأحداث والتعبير اللفظى عنها وتمثيلها بشکل قن : 


+ حدث عدم وقوع الحدثین ؟ وس معًا. ۱ + حدث عدم وقوع أى من الحدثين. 
+ حدث وقوع آحدهما على الاکثر. * حدث عدم وقوع ؟ وعدم وقوع ب 


+ حدث وقوع آحد الحدثين دون الآخر. 

+ حدث وقوع أحد الحدثین فقط. 

* حدث وقوع ؟ فقط أو وقوع سب فقط. 
ف 


+ الأحداث المتنافية : يقال إن الحدثين متنافيان إذا استحال وقوعهما معًا (فى نفس الوقت) أى أن وقوع أحدهما 
ينفى (يمنع) وقوع الآخر. 
قم ؛ زا كان ! وميه نجاح بأسم فی امتحان ماء » دحت رسویه فی نفس الامتحان» فاٍن وقوع أنحد 
العنثن ینفی وقوع الاخز. 
,۰ ۲ »س حدثان متنافیان. 


* الأحداث البسيطة (الأولیة) الختلفة فى أى تجربة عشوائية تکون متنافية. 
+ الحدث ۲ ومکمله ؟ حدثان متنافیان ویکون : 
۲(۱؟- © (الحدث الستحیل). 


(۲]۴ ل ؟ = ف (الحدث المؤكد). 


المعاصر (الریاضیات العامة) + ۲۱ / ثانية ثنوی / التيرم الثانى | ۲۰۱ أ 


43 
مثال © 

فى تجرية القاء حجر نرد مرة واحدة وملاحظة العدد الذى یظهر على الوجه العلوی له. 

اکتب فضاء العينة ثم اكتب کل من الأحداث الآنية مبينًا أي منها بسيط وأيها مؤكد وأيها مستحیل : 
١|‏ ] ! حدث «الحصول على عدد آکبر من آو یساوی ۳». (۲ ب حدث «الحصول على عدد أصغر من ۵». 
(۳ ] ح حدث «الحصول على عدد یقبل القسمة على ۳». [ ء ]۶ حدث «الحصول على عدد فردی غير أولى». 
[ ۵ | م حدث «الحصول على عدد آکبر من ۲ وأصغر من ۰۳| (7] حدث:«الحصول على عدد ینحصر بين ۰ » ۷». 


الحل 


فضاء العينة ف = ٤٠ ۳ ۲۰ ١!‏ ۵۰ 15۰ 


(۳۲(<۱۲ ۶۰ ۰۰ 1۱6 ۲۱اب (۱ ۲ 1۶,۲ 
9 = ۳ »15 [ ؟]ء < 1١1‏ «حدث بسیط» 
61 ] م = © «حدث مستحیل» (1] ۲۰۱-۶ 6 ۰۲ 5 مه » 7 «حدث مؤكد» 


مثال 69 

فى تجربة اختیار عدد صحیح من بين الأعداد ۱ إلى ۱۰ اکتب فضاء النواتج ثم عن كلاً من الأحداث الآتية : 

(1 | ؟ حدث «الحصول على عدد زوجی». [؟]س حدث «الحصول على عدد آولی». 

(۳ | ح حدث «الحصول على عدد فردی».  [‏ ۶ حدث«الحصول على عدد یقبل القسمة على ۶». 
(6] م حدث «الحصول على عدد < ۳». (7] ف حدث «الحصول على عدد مربع کامل». 
(۷] لے حدث «الحصول على عدد زوجی أولى». ( ۸] ل حدث «الحصول على عدد زوجی أو أولى». 
٩ [‏ ] س- حدث «الحصول على عدد سس يحقق العادلة : سس" - ه سس = ۳۱». 

[۲۰] ص حدث «الحصول على عدد سس يحقق التباينة : ۳ س - ۱ > ۲۰ ». 


الحل 


۱ ۵۷ Ve CETTE ۱۴ - ف‎ 


1۷ ۵۰ ۳  ۲( ۲۱اب‎ 1۱.۰ ۰۸۰۱۰ ۶۰ ۲( <1]1( 

20-08 ]٩۰۷۰۰۰۲ ۰۱-۴ 

1٩۰ ۰۱ كاد‎ 1۲ ۲۰۱  ]1 

¥[ له == 1۲ [7] ل لاب (۲ ۰۸۰۷۰۱۰۵۰۰۳۰ 1۱۰ 
۱( س-- £۹3 ۲۰ ص-<- ۰۹۰۸۰۷ 1۱۰ 


Kı 


> الدرس الأول | ٠‏ 


مثال 63 

فى تجربة رمى قطعة نقود مرتين متتاليتين وملاحظة تتابع ظهور الصور والكتابات اكتب فضاء العينة ف ثم عبر عن 
كل من الأحداث التالية : 

٩1 [‏ حدث «الحصول على صورة فى الرمية الأولى». 

(۲ ]س حدث «الحصول على صورة فى إحدى الرمیتین». 

(۳ ] ح حدث «الحصول على صورة فى إحدى الرمیتین وكتابة فى الرمية الأخری». 

[ ]۶ حدث «الحصول على نفس الشیء فى الرمیتین». 

(6] م حدث «الحصول على صورة فى الرمیتین». 

[1] د حدث «الحصول على صورة على الاکثر فى الرمیتین». 

الحل 

ف = [(ص » ص) » (ص » 2) » (ك » ص) » (ك » ك)] 

[0]؟- [(ص » ص) » (ص » (2)], |۲ آب < [(ص » ص) » (ص » (ع) » (ك » ص)] 
[۳]ح- ((ص » 2۵) » (ك ءص)] | (6]ء- ((ص » ص) » (ت » 0ع)] 

(6] م = ((ص » ص)1 7و = ((ص » لع) » (ك » ص) » (ك » ك) 1 


مناد © 


من مجموعة الأرقام ١!‏ ۲۰ ۲ » ۶ 4 کون عدد من رقمین مختلفین. 


اکتب فضاء العينة لهذه التجربة ثم أوجد كلا من الأحداث الآتية : 

!]١ |‏ حدث «مجموع الرقمین = ۷». | ؟ ]ب حدث «مجموع الرقمین عدذ زوجی». 
(۳] ح حدث «مجموع الرقمین عدد أولى». | ؟]ء حدث «العدد الناتج یقبل القسمة على ۳». 
[(6]ه حدث «رقم الآحاد زوجی». (7] د حدث «رقم العشرات أولى». 

ثم آوجد كلاً من : ! لاب » ج()ء » هب م NT‏ 

الحل 

باستخدام الشجرة البيانية المقابلة نجد أن : 

1۳۶ ۰۲ ۰۱۶ ۰ :۳ ۰ VVE Ve ۲ ۰۳۲۰ ۱۲۰ ۱۰۳۱۰ ۲۱۴ فح‎ 


1۳۶ » = 


۱ 
4 


{Yé ¢ Ee \T e+} ==] 


1۲۶ ۰۱ ۰ ۳ ۰۲۳ ۰۳۲۰۱۲۰ ۱۰ ۲۱( => [¥] 


ا 
إعاء ع (۲۱ ۰۱۲۰ ۲ ۰ 1۲۶ اح 
0 
د 


{Té ۰ ۲:۰۱: ۰:۲ ۰۳۲ e |} (ماه-‎ 
۴ 1۳۶ ۰ ۲: ۰۲۳ ۰۳۲۲۱ ۲۱( - 7و‎ 


1۲ ۰ ۲ ۰۱۳ ۰۳۱ ۰ ۳۶ ۰ :۳( !لاب‎ 
{Fé 5 ۱۲ »م -ب-‎ {Yé 6 eT} -ء)١ »ب‎ 
1 ENTE TE NEN ۲۱( - (لاس)‎ =< 


مثال 9 

فى تجربة القاء حجر نرد مرتين متتالیتین وملاحظة العدد الذی یظهر على الوجه العلوی فى الرمیتین. 

ارسم شكلاً هندسیّا لفضاء العينة ثم اکتب كلا من الأحداث الآتية موضحًا إياها على الشکل الهندسی لفضاء العينة : 
۱ ) ! حدث «الحصول على عددین مجموعهما فردی وأكير من 1». 

۲ اب حدث «الحصول على عددین أحدهما ۲ ومجموعهما أصغر من أو يساوى ۵». 

۴ < حدث «الحصول على عددین الفرق الطلق بینهما یساوی ۲». 

.»۲ حدث «الحصول على عددین أكبرهما هو العدد‎ ۶ ٤ 

[8] م حدث «الحصول على العدد ه مرة واحدة على الأقل». بين هل الأحداث ٩‏ » س » ۶ متنافية أم لا. 


ال 

١١‏ المجموع-ة المجموع=۷ الرمية 
یت الثانية 

5 

. 

0 

سيا 5 

۲ 3 ۱ 

۱ e 9 

الرمية 


۲ 90 0 6 Ww QF الأولی‎ 
)۲۰۲( ۰0۰۱۰۰۰ ۲۰۶۰ FT) (Tc (۰۲۰ ۰( ۰0۱۰۲۱۶۱۱۱ 
1) (۰0۰۰/۳۰۵6 ۵۰ 
1۲۰ ۱( ۰۲۰ ۳(۰۳۰۲( ۰۲۰۲۰۱۰ (1 لكات‎ 


3 


)۲ ۰۱(۰)۶۰ < (F< 0) < (< (۰۱۰ ۳(( [۳ 


۰ ۰۲۰۰۲۰( 0۰)] عدوي و 
ek 1۲۰۷۰۱۰۷۰۰۱8‏ 
[ه] مه ((۰ <1( < )°<( < )0 <"( < )6<0( لان :۲2۱۵-۲۱2۱۳۰۱ 
e (< 0) ¢ (0<) «‏ <0( ل < )<0( <¥ <0( <)<0({ 
۰ ۲ س- ا .۰ الحدثان ؟ »س متنافيان 
» 2-۰ 4 .*. الحدثان ؟ » ۶ متنافیان 
» ۰.۰ س ()ء  O‏ .*. الأحداث ؟ »ب » ۶ غير متناقية. 


مثال (0 

ألقيت قطعة نقود مرة واحدة. فاذا كان الوجه الظاهر يحمل كتابة فسوف يلقى حجر ترد مرة واحدة آما إذا كان 
يحمل صورة فسوف تلقى قطعة النقود مرة ثانية. 

اكتب فضاء العينة ثم اكتب كلاً من الأحداث الآتية : 


 ][[‏ حدث «ظهور كتابة وعدد زوجی». او از أو عدد أولى». 
(۳ | ح حدث «ظهور كتابة على الأقل». | حدث «ظهور كتاية وعدد مریع کامل». 
(6 ]ته حدث «ظهور صورة أو عدد أصغر من 7». - ا 


(۷] نش حدث «وقوع ؟ وعدم وقوع ۶». 2# حدث «وقوع ؟ » 2 مفا». 


الكل 
باستخدام الشجرة البيانية المقابلة نجد أن : 
ف = [(ص » ص) » (ص » لع) » (ك )١١‏ » (ك » ۲) 
٠(ك‏ » ۳) < (ك +£( » (ك < ه) » (ك < ({ 
)|= ((2 ۰0۲۰ )2 <£( » زكت < 0)] 
(۲ |= ((ص » ص) » (ص » لع) » (ك » ۲) 
(ك » ۳) » (ك < {(o‏ 
[#]ح = ((ص » لع) ۰ (ك )٠١‏ ۰ (ك ۰ ۲) » )لت » ۳) » (لت » 5) » (لت » ه) » (ك > ) 
إعاء = }ك ۰ ۱) ۰ )ك » :)1 
[6] م = [(ص » ص) » (ص » لع) » (ك » ۱) » (ك » ۲)] 
[3]و-<- ((ص » ص)) 
(۷] شش ۶-۲ - ((ت ۰ ۲) » (ك <({ 
۲۱۲-۸۱ م - 2 » ۲)] 


على بعض المصطلحات والمفاهیم الأساسية 
- الأحداث - العملیات على الأحداث 


1 من أسئلة الکتاب المدرسن | فهم ۰ لطبیق ‏ مه مستویات علیا 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(۱) فى تجربة اختيار أحد ارقام العدد ۲۱۳۶۵ عشوائيًا فإن فضاء العينة هو e‏ 


(1) ۶۰۵ ۲ 1۲ (ب) !هئ » 1۳ « 1۲ 
{Té} (+)‏ (د) 0۰۳۲۲۲۱ 1۶ 
© (۲) سحب بطاقة من مجموعة بطاقات مرقمة دون معرفة الأرقام المكتوبة على البطاقات يعبر عن 05059 
(1) تجربة عشوائية. (ب) ليست تجربة عشوائية. 
(ج) حدث مستحيل. ( د) حدث مؤكد. 


* ©) إذا رمز إلى إصابة الهدف بالرمز ص وعدم اصابته بالرمز ثم وكانت تجربة التسديد على الهدف 
۳ مرات على الأكثر بحيث نتوقف عن التسديد عند إصابة الهدف فان فضاء العينة = 00-5 
(1)1ءغء»ص)ء (خءغخءص)ء (خ » ڂ » خ)] 

(ب) ص » ( ص » ص » خ) > (ص »ن , ) Ee led)‏ 
(ج) [(غ ۰غ) ۰( »غ » ص) » ص 
(د) [( ۰ + ) +( ۰ ۰ص) ۰( » ص) » ص] 

©) فى تجربة إلقاء عملة معدنية مرتين متتاليين فان فضاء العينة لهذه التجربة هو a‏ 
(1) }ص » لے (ب) | (ص » ص) » (ك » ك)! 
(ج) [(ص » ص) » (ك » لع) » (ص » لع) » (ك » ص)] 
(د) [(ص » لع) » (ك » ص)] 

EO = فى تجربة القاء حجز نرد ۳ مرات متتاليه فإن عدد عناصر فضاء العينة‎ )٥( O 


(1) ۲۷ (ب) ۸۱ (ج) ۳۸ (د) ۲۱۳ 
© () فى تجرية تصویب لاعب على الرمی عدة مرات تتوقف التجربة اذا أصاب الهدف مرتين أو أخطأً 
الهدف مرتين فان عدد عناصر فضاء العينة = مد ماج 
٩ )1(‏ (ب) ۸ (ج) ع (د) ٩‏ 
© (۷) أى من الأشكال الآتية يعبر الجزء المظلل فيه عن وقوع أى من الحدثين ؟ أ» س دون الآخر 05505 
ف ف ف 
١‏ ا سه ۱ س 
٩۶۸۷ ۵ ۹ OD‏ 
(i)‏ (ب) (ج) 


2 
۳ 


(۸) أى من الأشكال الآتية يعبر الجزء الظلل فيه عن أ لا ؟ 


2 (ب) 


© إذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء العينة ف فإن الجزء المظلل بالشكل المقابل 
يعبر عن 0500 
(1)!لاب (ب) 011 
(ج)؟ لاب (د) ۲۱٩‏ 
() |ذا كان :۰ »س حدثين من فضاء العينة ف فان الجزء الظلل 
بالشكل المقابل يعبر عن a‏ 
(1) لاب (ب) ۸“ 
(ج) ۸٩‏ (د) 0 10-)- 00 
() إذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء العينة ف فإن الجزء المظلل 
بالشکل القابل يعبر عن 9 
(1)-س ` (ب)س ل۱۱ 
(ج) ؟ لاب (د) ۲ 
(۱۲) فى الشکل امقابل : 


الجزء الظلل يعبر عن الحدث ی 


(1) وقوع ؟ » ب (ب) وقوع ؟1» س أ کلاهما 
(د) وقوع أحد الحدثین على الاکثر. 


(ج) وقوع أحد الحدثين على الأقل. 


9إا کان »س حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية فإن حدث عدم وقوع أى من الحدثين یساوی n‏ 


(د)؟ لاب 
(د)؟ ۰ 
(د)ب - ۲ 


(د) 9مس 


(1) ب (ب) ۴ -ب (ج) 01س 
69 إذا كان ۴ ٤ب‏ حدثين متنافيين . فان ٩:‏ - ی = EEE‏ 
١)1(‏ (ب) ب (ج) ب -؟ 
)٩۵(‏ إذا كان ؟ » س حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية فان حدث وقوع ب فقط = و 
)1( (ب) !۲۱ ب (ج)؟ -ب 
60" لای) = بیط 
“N (i)‏ (ب) آلا (ج) ف - 01 س) 
٩( 60‏ -س) = ا 
(1) ف - ۲ (ب)ت ل ۲ (ج) ك-) 


(د)؟ لاب -) 


نما 


دما 


9 هھ مستويات عليا FERIS‏ و2 مد 


(۸) |ذا كان : ؟ » س حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية فإن حدث وقوع ؟ وس معًا هو و 
(1)!لاب (ب) 019 س) (ج) © (د) ٩۱)ب‏ 


(9]) عند سحب بطاقة من بين ۱۰ بطاقات متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۱۰ 
فإن حدث ظهور عدد يقبل القسمة على ۲ على البطاقة المسحوية هو ESE‏ 


(1) [۲ 11۰ (ب) [۲ ۰ 4<1{ 
)+( [۲ £ 1۱۲۰۱۰۰۸۰۱۰ (د) (۲ ۶:۰ ۱.۰۸۰۱ 
(۲۰) ألقيت قطعة نقود مرتين متتاليتين ولوحظ تتابع الصور والکتابات فإن حدث ظهور كتابة فى الرمية 
الأولى هو 08ص 
(1) إت ۰ ص)] (ب) إ[(ك » ع) » (ك » ص)] 


(ج) |(ك »ص » ص) » (ك » لے » ص) » (ك » ص » ك) » (ك » لے » (ع)1 
(د) إ(ك » ص) » (ص » ك) » (ك ‏ ك)]1 


(۲۱)فی تجربة تکوین عدد من رقمین مختلفین رقم الأحاد رقم العشرات 
من مجموعة الأرقام (۲ » ۳ » 0) تم استخدام حضف 
الشجرة البيانية المقابلة فإن عدد عناصر الحدث عن 
«العدد الناتج عدد فردى» هو یی ا ا کک س 
(1)1 (ب) ۳ (ج) ؛ (د) ۲ , 
(۲۷) فى تجربة القاء حجر نرد مرة واحدة فان أى من الأحداث الاتية هو حدث أولى ؟ 
(1) حدث ظهور عدد آولی. (ب) حدث ظهور عدد أكبر من أو یساوی ه 
(ج) حدث ظهور عدد أكير من ٦‏ ( د ) حدث ظهور عدد زوجی له عاملان مختلفان فقط. 


(۲۳) آلقی حجر نرد فإذا حدث وکان العدد الظاهر على الوجه العلوی للحجر عددًا زوجيًا فسوف تلقی قطعة 
نقود مرة واحدة آما إذا كان العدد الظاهر فرديًا فإن قطعة النقود سوف تلقی مرتین فان عدد عناصر 


ˆ قضاء العينة لتلك التجرية = ss‏ 
(1) ۲۶ (ب) ۱۸ (ج) ۳۱ (د) ۱۲ 
9 من مجموعة الأرقام (۲ » ۳ » 44 تم تکوین عدد مکون من رقمین مختلفین فإن حدث 
«مجموع رقمی العدد هو عدد آولی > ۷» = هبو 
sr} )1(‏ 1۳۶۰ (ب) [ 14۳ 
(ج) {ré 6 (6 ۵ rr}‏ (د) © 


۱ > مدرس ون 1777 
© ©0)) فى تجربة إلقاء حجر نرد مرتين متتالیتین وملاحظة الرقم الظاهر على الوجه العلوی وکان ! «حدث 
الحصول على نفس الرقم فى الرتین» » س «حدث الحصول على رقمين مجموعهم أكبر من »٩‏ 
فان : ٩‏ -ب = a‏ 
(i)‏ ۰0۳۰۲۰۲۰۷۰۱۰۱( 100۰7۰۶۰ 
(ب) ۰۲۰۲۰۱۰۱ (۰۳ ۰0۳ ( »)1 
(ج) }7 100۰ 
(د) })1 <1( F)<‏ ۰۳۰( ۰۰)] 
8 اکتب فضاء العينة لكل من التجارب العشوائية الآتية » مبينًا عدد عناصره : 
| (۱) إلقاء ثلاث قطع نقود متمايزة مرة واحدة وملاحظة تتابع ظهور الصور والکتابات. 
©) الحصول على عدد مكون من رقمين مختلفين من الأرقام ١‏ » ۲ » ۳ » 6 
(۳) الحصول على عدد مكون من رقمين من الأرقام Efe‏ 
(©) كيس به ٤‏ كرات واحدة حمراء والثانية بيضاء والثالثة سوداء والرابعة صفراء » والتجربة هى سحب 
كرتين واحدة بعد الأخرى وملاحظة لونهما : 
أولا : مع الاحلال (إرجاع الكرة الأولى قبل سحب الثانية). ثانيًا : بدون إحلال. 
(6) القاء حجر نرد مرة واحدة وملاحظة العدد الظاهر على الوجه العلوى فإذا ظهر عدد أقل من 1 تلقی قطعة 
نقود مرة واحدة » وإذا ظهر العدد " تلقی قطعة نقود مرتين متتاليتين. 
(0) إلقاء قطعة نقود ثم حجر نرد فيه وجهان يحملان الرقم ١‏ » ووجهان يحملان الرقم ۲ » ووجهان يحملان 
الرقم ۳ » وملاحظة ما يظهر على وجهیهما العلويين. 
(۷) إلقاء قطعة نقود ثلاث مرات متتالية وملاحظة عدد الصور. 


5 فى تجربة إلقاء حجر نرد مرة واحدة وملاحظة العدد الظاهر على الوجه العلوى اكتب فضاء العينة ف ثم عبر 
عن كل من الأحداث الآتية » مبیتا أى هذه الأحداث بسيط وأيها مؤكد وأيها مستحيل : 


(1) ! حدث «ظهور الرقم .»٤‏ (9)س حدث «عدم ظهور الرقم ه». 
(۳) ح حدث «ظهور عدد آکبر من ۳». (ع) ء حدث «ظهور عدد أصغر من ۸». 
(0) ص حدث «ظهور عدد يقبل القسمة على ۷». (5) و حدث «ظهور عدد أولى». 

(۷) له حدث «ظهور عدد فردی أولى». (۸) ل حدث «ظهور عدد زوجی أو أولی». 


(ة) لہ حدث «ظهور عدد ليس مريعًا کاملا». 


الهمعاصر (الرياضيات العامة) م ۲۷ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | ۲۰۹ | 


4 ه#فهم © تطبيق ‏ © مستویات علیا 
(.1) سح حدث «ظهور عدد سس يحقق العادلة : سن (س - ۲) = ۱۵». 


(69) ص حدث «ظهور عدد سس يحقق المتباينة : سس < ۶». 


8 00 حقيبة بها ۲۰ بطاقة متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۲۰ » سحبت بطاقة واحدة عشوائيًا ولوحظ العدد 
السجل على البطاقة السحوية » اکتب الأحذاث الاتية : 
(۲) ! حدث «العدد السجل زوجی وأکبر من ۱۰». 
(۲) س حدث «العدد السجل عامل من عوامل ۱۲». 
 )۳(‏ حدث «العدد السجل فردی ویقبل القسمة على ۳». 
(ع) و حدث «العدد السجل مضاعف للعددین ۲ » ۵». 
(6) م حدث «العدد السجل أولى». 
(5) ف حدث «العدد السجل یحقق التباينة : ه مس - ۳ < ۱۷». 


638 فى تجربة القاء حجر نرد مرة واحدة وملاحظة العدد الظاهر على الوجه العلوی » 


اکتب فضاء العينة (ف) ثم عيّن كلا من الأحداث الآتية : 


(۱) ؟ حدث «ظهور عدد فردی». (۲) س حدث «ظهور عدد أولى». 
(©) حدث وقوع ؟ وس معًا. (8) حدث وقوع أحدهما على الأقل. 
)٥(‏ حدث عدم وقوع ؟ (3) حدث وقوع | فقط. 

(۷) حدث وقوع ب فقط. ۱ (۸) حدث وقوع أحدهما فقط. 


() حدث وقوع أحدهما على الاکثر. 
8 فى تجربة رمی قطعة نقود مرتین متتالیتین وملاحظة تتابع الصور والکتابات. 
اکتب فضاء العينة ف ثم عبر عن کل من الأحداث الآتية : 
(۱) ؟ حدث «الحصول على كتابة فى الرمية الأولی». 
(؟) س حدث «الحصول على كتابة فى إحدى الرمیتین فقط». 
 )۳(‏ حدث «الحصول على صورة فى الرمية الأولی أو كتابة فى الرمية الثانیة؛. 


(ع) ء حدث «عدم ظهور صورة». (۵) م حدث «ظهور نفس الشیء فى الرميتين». 
(5) ف حدث «ظهور شىء مختلف فى الرمیتین». (۷) ني حدث «ظهور صورة واحدة بالضبط». 


(۸) ى حدث «ظهور صورة واحدة على الاقل». )٩(‏ ط حدث «ظهور صورة واحدة على الأكثر». 


]6[ 


> درس لون 77۳ 
8 (6 عند إلقاء قطعة نقود عدة مرات وتوقفت التجربة عند ظهور صورة أو ۲ كتابات. 
اكتب فضاء النواتج ثم عين الأحداث الآتية : 


(۷) ؟ حدث «ظهور صورة على الأكثر». (۲) س حدث «ظهور صورة على الأقل». 
(۳) ح حدث «ظهور كتابتين على الأقل». (©) ۶ حدث «ظهور صورتين على الأقل». 


3ع من مجموعة الأرقام إ۱ » ۲ » ۳ » 4 1 كوّن عددًا من رقمين مختلفين. 
مثل فضاء النواتج ف بشكل شجرة » ثم اكتب ف وعيّن منها الأحداث الآتية : 
©) ! حدث «أن يكون رقم الآحاد فرديًا». ‏ | (۲) حدث «أن يكون رقم العشرات فرديًا». 
(۳) ح حدث «أن يكون كلا الرقمين فردیا ». 
(5)8 حدث «أن يكون رقم الآحاد أو رقم العشرات فرديًا». 
() م حدث «مجموعة الأعداد التى بها الآحاد ضعف العشرات». 
ألا حقيبة بها ۳ كرات حمراء » ۳ كرات بيضاء. سُحبت منها عشوائيًا ۲ كرات الواحدة بعد الأخرى بدون إحلال. اكتب 
فضاء العينة ثم اكتب الأحداث الآتية : 
(۷) ؟ حدث «الحصول على كرتين حمراوين على الأقل». 
(؟) ب حدث «الحصول على كرتين بيضاوين على الأكثر». 
(©) ح حدث «الحصول على كرتين بالضبط من لون واحد». 
© (©)س (] ى (<-۱ 
[1 سحبت بطاقتان الواحدة بعد الأخرى من بين ۸ بطاقات متمائلة ومرقمة من ۱ إلى ۸ مع إعادة البطاقة 
السحوية أولا قبل سحب البطاقة الثانية » ما عدد عناصر فضاء العينة ؟ وإذا كان : 
(©) ! حدث «العدد في السحبة الثانية ثلائة أمثال العدد فى السحبة الأولى». 


(9) س حدث «مجموع العددین أكبر من ۱۳». 
اکتب كلا من ۴ »ب » هل + » ب حدثان متنافیان ؟ فسر ذلك. 


8 فى تجربة إلقاء حجر نرد مرتين متتاليتين وملاحظة العدد الظاهر على الوجه العلوی فى كل مرة. 
ارسم شکلاً هندسيًا لفضاء العينة ف ووضح عليه كلاً من الأحداث الآتية : 
(۱) ! حدث «ظهور العدد ۳ فى الرمية الأولی». 
(۲)ب حدث «ظهور العدد ۳ فى الرمية الثانية». 
(۳۴) ح حدث «ظهور العدد ۳ فى أى من الرمیتین». 
(۶)6 حدث «ظهور عدد فى الرمية الاولی يزيد ۲ عن العدد فى الرمية الثانية». 
() م حدث «ظهور عدد فى الرمية الثانية يزيد ۱ عن العدد فى الرمية الأولى». 


4 © فهم © تطبيق 2 ® مستویات علیا 
() ألقى حجر نرد مرتين متتاليتين ولوحظ العدد الظاهر على الوجه العلوى فى كل مرة. 


1 عبن كلّا من الأحداث الآتية : 
(۱) ؟ حدث «مجموع العددین ۸». (۲) س حدث «مجموع العددین ۱۰». 
(۳) ح حدث «الجموع ۸ أو ۱۰». (8)ء حدث «الجموع ۱۵». 
(۵) م حدث «ظهور عددین متساویین». 


فى تجربة إلقاء حجری نرد متمایزین وملاحظة العددین الظاهرین على الوجهین العلویین. اکتب كلا من 
1 الأحداث الآتية : 

(۱) , حدث «الفرق الطلق بين العددین الظاهرین = ». 

(۲) في حدث «مجموع العددین الظاهرین یساوی ۱۰ على الأقل». 

(۳) آم حدث «آصغر العددین الظاهرین = ۶ ». 

۱۲۱۸ ۵ 

© ۲۱,۱ آ, 

© ؟, حدث «أكبر العددین الظاهرین < ۳». 

(۷) !, حدث «آکبر العددین الظاهرین > ۵». 

وضح كلاً من ؟, + !, على الشکل الهندسی لفضاء العينة ف 

© (7) ألقيت قطعة نقود ثم حجر نرد ولوحظ الوجه العلوی لقطعة النقود والعدد الظاهر على الوجه العلوی لحجر 
. النرد» مثّل فضاء العينة بشکل شجری ثم آوجد الأحداث الآتية : 

(۱) ! حدث «ظهور کتابة وغدد زوجی». (۲) س حدث «ظهور صورة وعدد فردی». 

(۳) ح حدث «وقوع الحدث ؟ ووقوع الحدث س». 

(ع) ۶ حدث «وقوع الحدث ؟ فقط». (۵) م حدث «عدم وقوع ! أو عدم وقوع س». 
لّوا عند إلقاء قطعة نقود إذا كان الناتج صورة فسوف تلقی قطعة النقود مرة ثانية وتتوقف التجربة 
1 »اما ا۵اکاق الفا ية قي الرة الارن فوت يلق جر نود مرخ واحدد. 

اکتب فضاء العينة لتلك التجربة ثم اکتب كلا من الأحداث الآتية : 

(1) ! حدث «ظهور كتابة وعدد زوجی». (۲) س حدث «ظهور صورة واحدة على الاقل». 

(۳) ح حدث «ظهور كتابة وعدد أولى». 


مسلمات وقوانین الاحتمال 
- حساب الاحتمال 


اذا كان لدینا فضاء عينة لتجربة عشوائية ما (ف) فانه یمکتنا تعریف مجموطة من الأحداث علی هذا الفضاء ء 
ونستطیع أن نعبر عن مدی إمكانية وقوع آی حدث منها بصورة عددية يما يسمى احتمال الحدث » وهو يحقق 
السلمات الثلاث الاتية : 


م مسلمات الاحتمال ۴ 


6 لكل حدت ؟ راف يرود عدد عنقيقن يسمي اختبال الجدت م ویومن له بالرمز ل (1) جيك :صر 2 ل( 2 ۱ 
أى أن : ل () 3 [۰ ١‏ ۱] 

| ال (ف) = ١‏ أى أن احتمال وقوع الحدث المؤكد = ١‏ 

] إذا كان ؟ » س حدثين متنافيين من فضاء العينة ف فان : ل (! لاس) = ل () + ل ) 


ویمکن تعمیم هذه القاعدة لعدة أحداث متنافية (مثنی متنی) 3 » !, » 6 
۱ فیکون : ل (؟, لا لا وج لا = ل (3,) + ل (,) + مه تال رش 


أى أن : احتمال وقوع الحدث الستحیل = صفر 


]| ل ١ = )f(‏ -ل )١(‏ |حيث ؟ هو الحدث الکمل للحدث ۲ 


|| 8 لاس) دن () + ل ض)- ٩‏ (۱۱)) 

۱ حیث ؟ » س أى حدثین من فضاء العينة ف (لیسا بالضرورة حدثین متنافیین) 

(J < )-- J [|‏ - ل (NN‏ ۱ 
o |‏ اذا كان : ؟ دب فان : ل (؟) < ل (س) حیث ؟ »ب حدثان من نفس فضاء العينة. 


؟ 
بو 


* احتمال الحدث الکمل للحدث ۲ 


ل )f(‏ = ل (ف - ۴) 
+ احتمال عدم وقوع الحدث ؟ 


* احتمال وقوع أى من الحدثین. 


ل ٩(‏ -س) <ل GN‏ * احتمال وقوع ؟ وعدم وقوع سا 


= ل () - ل (۲۱-) + احتمال وقوع ۴ فقط. 

ل لات) دل kN‏ »* احتمال عدم وقوع الحدثین معًا. 
< ۱ - ل (N0‏ * احتمال وقوع آحدهما على الاکثر. 

ل )= ل ( لاس * احتمال عدم وقوع أى من الحدثين. 
<۱- ل (؟ لات) * احتمال عدم وقوع ؟ وعدم وقوع ب 

ل (؟ لاس) < ل (؟ - ۳ * احتمال وقوع ب أو عدم وقوع ؟ 
-۱-ل (و-س) + احتمال عدم وقوع ! فقط. 

ل[ -س) لالب - 0] + احتمال وقوع أحد الحدثين دون الآخر. 


دل (؟ لاس) - ل 00 + احتمال وقوع أحد الحدثین فقط. 


. جحت > الدرس الثانی 


ام حساب الاحتمال_ ۴ 


إذا كان ف فضاء عينة لتجرية عشوائية ما جمیع نواتجها (الاحداث الاولیة) متساوية الامکانات + فان احتمال) 
وقوع أى حدث ؟ ل ف یعطی بالقانون : 

۱ اقب الک یی ال وق انیت ۾ -. 
ان ی ها ۳۳ ۱۳۳ کی لین لل سس بح 

ا عدد جمیم النواتج المكنة عدد عناصر ف به (ف) 


فمفلا : إذا كان لدينا صندوق به ۲۶ تفاحة منها ٤‏ تفاحات تالفة وسحبنا من الصندوق تفاحة واحدة بطريقة عشوائية 


عدد عناصر ‏ 1 نه (آ؟) 


A OT‏ ف اع هک ۔ ,ورد _ عدد التقاحات التالقة 
0 فإن احتمال أن تكون التفاحة المسحوية تالفة E‏ التفاحات فى | عدد التقاخات فل الصتدوق 


.". ل (التفاحة المسحوية تالفة) = چ 5 35 


|١ |‏ فى أى تجربة عشوائية تعتمد على إلقاء حجر نرد أو قطعة نقود فإننا نعتبر أن حجر النرد أو قطعة النقود ‏ 
منتظمة تمامًا ما لم ينص على خلاف ذلك. 

[ ؟] فى أى تجربة عشوائية تعتمد على اختيار عنصر من مجموعة بها عدد محدود من العناصر فإننا نعتبر 
أن الاختيار يتم بطريقة عشوائية أى أن جميع عناصر فضاء العينة ف يكون لها قيم احتمالية متساوية 


(نفس فرص الحدوث). 


| ملاحظات هامة عند حل المسائل 


[3]إذا كان ؟ 2 ب فان : 

(DJ = (N) J +‏ + ل (؟ لاس) <ل ) 

+ ل (؟-س) = ل (©) = صفر *ل (ب-) = ل ) - ل () 
|[ ؟]إذا كان ؟ »ب حدثين متنافیین فان : 


ف 
ف 


J*‏ (-ب) = ل + ل (ب-؟) = ل (ب) 
إنا كان : [ل () = ل () فان :[ د )= جا 
TE”‏ ل )۴ : 
ويصفة عامة : إذا كان :ا = ور فان : ل (9) < سس 


۱ 
41 


| > ] قانونا «دی مورجان» : ؟لات- (۲۱۱)س) 6 9لا 
ولذلك نجد أن : + ل (؟ لاس) = ل (۱۱)- - ١‏ - ل )۲۱٩(‏ 
+ ل (۱8)س) <ل ١‏ لاس) ١‏ - ل (الات) 


[6 ] لاحظ الفرق بين التعبيرات الآتية : 

* احتمال عدم وقوع ؟ أو عدم وقوع ب © ل f(‏ لاس) 

* احتمال عدم وقوع ؟ أو وقوع ب جه ل f(‏ لاس) 

+ احتمال عدم وقوع (! أوب) > ل (! لاس «باقى التعبيرات اللفظية راجع الجدول السابق» 
٩-ب‏ 2 Nt‏ بت <ب ۲۱٩<ب‏ -] ف 

+ ل (۲۱۲-) = ل( -س) = ل () - ل )08( 

(N0 ل‎ - (DJ = )-- ٩( J = (f=) J + 

+ ل( )= ل )= ل( -) - ١‏ - ل (٩-م)‏ 


(۷] من الشكل المقابل نجد أن : 
+ ل -س) +ل (ب- )دل (ا لاس) - ل N0‏ 
دل( + ل ضع - ل ANDIN‏ 
(J =‏ + ل س) -۲ ل (۲۱]-) 
+ ل( لاس) < ل () + ل (ب -؟) دل )+ ل (9-س) 


(۸] + ل( -) = ل0۸0( 


+ ل (N f) J = )-- f)‏ 
= ل لاب) - ١‏ - ل (؟ لات) 


يمكنك دائمًا حل مسائل الاحتمالات باستخدام أشكال قن بجانب القوانین والجدول السابقین. 


1 


> الدرس انشعى .۰ 


إذا كان س- » ص- حدثين من فضاء عينة ف وكان : 


ل (سح) = ۳۵,. » ل (صم) < ۰,۸ » ل (س- لا ص) = ۰,۱ 


(ع] ل (سک() ص) [ه إل (سک لاصح) 
ال 


|۱ ]ال (سک) = ١‏ -ل (سح) < ۱ - ۰,۳۵ < ۰,1۵ » ل (ضع) - ١‏ -ل (ص)-١-4غ,.‏ < 
[؟] ۰.۰ ل (س لا صح = ل (سح) + ل (ص) - ل (س-(] ص) 

“.ا ,2۰ ۰,۳۵ +6۸ ,. -ل (س-(] ص) 

NET 4‏ ۵ + رقاب ار ۴ 
[۳] ل (س-۱] صع) = ل (س- - صم = ل (سج) - ل (سہ صح < ۲۵, ۰ - ۲۳, ۰ = ۰,۱۲ 
(ء] ل (سة )١‏ ص = ل (س- لا صح - ۱ - ل (س- لاصم) = ۱ ۰,۱۰ < 6 , . 


| هل (سک لا صع) = ل (س-۱) صم = ۱ - ل (س-(] ص) = ۱ - ۲۳, ۰ = ۷۷, ۰ 


ماد © 
إذا كان ؟  »‏ حدثان من فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : 
ل () -ل() » <)-)۱۷٩(‏ لج » ل )= + ل () آوجد : 


ااال (UJ‏ ۳۲ 9 -س) 
|ء آل دل۱؟) [6] ل ( لات) 

الكل 

:.* ل (1) = ل () ۰ (Dd‏ = + 

[1] ل )- + » + - $ 

(؟ ال 9 )= ل() + ل ) - ل ۸0ے = + چ - ل = ٣‏ 


4 = 

۳۱ ل ١‏ -س) = (J‏ رات ھک 

كال هلال (۱-سعا ںوت <۱- ا د 4 
DI‏ لاب 2-0۱0 $ 
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إذا كان ؟ »س حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وكان ل )= لل » ل (۱۷)-) - + 
آوجد قيمة ل (؟) إذا كان : 


` = )-)۱۷( »س حدثين متنافيين. 0ب هر [#ال‎ ٩۱( 


الكل 
NN:‏ = ل (1-س) < + < ل (0-ل017س) - + 
0 ۰۰ ۲ »ب حدثان متتافیان. ...ل (19)س) = صفر < <J‏ + 
نا ۰ب 3 ؟ < ل (11)س) دل (ل) 

)لمع 12۲-0 )+2۲ 1۲ 
٩ ۰۰ ]۳(‏ ۸ = ل ل0 - لل = + .. ل )= + + لل = + 
مثال @ 
إذا كان ؟ »س حدثين من فضاء عينة وکان : 
ل (9)-ه,. » لل)-5,. » ل(15)س)- ۰,4 أوجد: 
(1] احتمال وقوع أحد الحدثين على الأقل. [1] احتمال وقوع أحد الحدثين على الأكثر. 
(۳] احتمال وقوع الحدث ب وعدم وقوع الحدث ؟ | 2] احتمال عدم وقوع الحدث ۲ 
[6] احتمال عدم وقوع أى من الحدثين. [3] احتمال وقوع أحد الحدثين دون الآخر. 


الل 


[؟] احتمال وقوع أحد الحدثين على الاکثر = ل ٩(‏ ۸0 س) - ١‏ - ل( .,1=٠.,٤-١)‏ 
(۳] احتمال وقوع الحدث ب وعدم وقوع الحدث ؟ = ل (ب - ) = ل ) - ل (٩۱)س)‏ ۰.,1 - ۰,۶ <۲ 
[] احتمال عدم وقوع الحدث ۲ ل )f(‏ = ۱ - ل ()) ١‏ - ۰,۵ - ۰,۵ 


[8] احتمال عدم وقوع أى من الحدثین = ل (! لاس) - ۱ - ل (؟ لاب) ١‏ - ۰,۷ - ۰,۲ 


[# احتمال وقوع أحد الحدثين دون الآخر = ل (! لاب) - ل (٩۱)س)‏ < ۰,۷ - ۰,۶ < ۳, ۰ 


اننا 


[١|احتمال‏ وقوع أحد الحدثين على الأقل = ل (؟ لاب) = ل (؟) + ل ) -ل (1[)س) د ه, ۰ +۰,۸ ۰,8 < ۰,۷ 


2 


> الدرس الثاتی 


مثال © 
آلقی حجر نرد منتظم مرة واحدة. أوجد احتمالات الأحداث الآتية : 
,۴]١(‏ حدث «الحصول على العدد ۳». (۲ ٩]‏ حدث «الحصول على عدد أكبر من .»٤‏ 
أ حدث «الحصول على عدد زوجی». 8( حدث«المصول طن عفذ اولی»: 
[ 5 ]!. حدث «الحصول على عدد زوجی وأولی». 7 !+ حدث«الحصول على عدد زوجی أو أولى». 
الل ۱ 
ف - ۲۰۱ ۶۰۲۰ ۵۰ 4۹6 لهزف) = ٦‏ 
351 - ۲۳۱ .*. ل () = + 
لكام 651 1) ل( 2-22 
FP‏ ع ۲۲ 1۱۰6۰ لت کاس 
لعا" -(۰۰۳۰۲) )= = 
(Dd < )۲( =0 f= Slo)‏ = 
0 حم لاع ۸۱۰۸۰۳۰۲۲ .. (J‏ = 2 
أل () = ل( ل = ل () + ل (8,) = ل (80) = ل + ل - ل = 2 
مثان © 
آلقیت قطعة نقود منتظمة مرتين متتالیتبن. أوجد احتمالات الأحداث الآتية : 
(1] !, حدث «الحصول على صورة فى کل من الرمیتین». 
[؟] أ حدث «الحصول على كتابة واحدة على الأكثر». 
(۳] !, حدث «الحصول على كتابة واحدة على الأقل». 
[؟]!؟, حدث «الحصول على صورة واحدة فقط». 
۱ الاق 
امد ۱6۳۳ ۱۳۲ م زرم pep‏ موق ۰ له (ف) < ۶ 
[3 = (ص » ص)] < (J‏ = + 
(۴] = ((ص ء ص) » (ص » (ع) » (ك » ص)] ل () = ۳ 
(۳!, = [(ص » لع) » (ك » ص) » (ك » ك)] (J‏ - ع 
61 = ((ص » ك) » (ك » ص)] = 


يوجه صیادان نیرانهما إلى ثعلب » فإذا كان احتمال أن يصيب الأول الثعلب هو + 

واحتمال أن يصيب الثانی الثعلب هو + واحتمال أن يصيب الاثنان معًا الثعلب هو + فأوجد : 
(۱] احتمال إصابة الثعلب. [ ؟ | احتمال عدم إصابة الثعلب. 

احتمال أن يصيب الصياد الأول وحده الثعلب. 

احتمال إصابة الثعلب من الصياد الثانى فقط. 

[ | احتمال إصابة الثعلب من أحدهما فقط. 


[7] احتمال إصابة الثعلب من أحدهما على الأكثر. 


الل 

بشو 1ق ؟ هی فة أن يسيب الآذل الكقلب .. ل( = لل 

» ی هو حدث آن يضيب الثانی الثعلب .*. ل ك) = 

فیکون ؟ ]ب هو حدث أن يصيب الاثنان معًا الثعلب 2 ." ل (۱۷)س) < + 

[1] احتمال إصابة الثعلب = ل (؟ لاس) = ل (1) + ل ) - ل (۱۱)-) - + + + - + = + 
(۲] احتمال عدم إصابة الثعلب = ل (؟ لاس) - ۱- 2 = + 

(۳] احتمال أن يصيب الصیاد الأول وحده الثعلب = ل (؟ -س) = ل (!) - ل (۱۷)م) = + - + = + 
|؟] احتمال (صابة الثعلب من الصیاد الثانی فقط = ل (ب - )١‏ = ل ) - ل (۱۱)-) = 5 - + = لل 


[6] احتمال إصابة الثعلب من آحدهما فقط = ل (؟ -س) + ل (ب- )١‏ = ل + 


[7] احتمال إصابة الثعلب من آحدهما على الاکثر = ل (؟ () ےم = ١‏ - ل (۱)س) - ١‏ - + = چ 

مثال 69 

صّمم حجر نرد بحيث كانت احتمالات ظهور الأعداد الفردية متساوية واحتمالات ظهور الأعداد الزوجية متساوية 
وكان احتمال ظهور أى عدد زوجى ضعف احتمال ظهور أى عدد فردى فإذا ألقى هذا الحجر مرة واحدة. 

أوجد احتمال ظهور كل من الأعداد الستة للنرد ثم احسب احتمال كل من الحدثين الآتيين : 

[ ۲۱ حدث «الحصول على عدد أولى». [۲ ]س حدث «الحصول على عدد > ». 


الحل 
فضاء العينة ف = إ١‏ ۲ 6 ۰۲ ۵۰ 1۹۱6 


.*. ل (۱) + ل (۲) + ل (۳) + ل (۶) + ل (۰) + ل (۱) = ل (ف) < ۱ 


KE 


> الدرس الثانی 
وبفرض أن : ل (۱) = ل (۳) = ل (0) = سس .“. ل (۲) 2 ل (۶) = ل (1) = ۲ س 


سس + ۲ سس + ين +۲ سس + يى + لا ين - ۱ 


سس 2 ۱ . جسن = = + 

لا = ل (۳) < ل (0) < + » ل(؟) (U‏ ا 
0 ۱۰۰ = (۰۲ ۰۳ 10 

< ل () <ل ([۰۰۳۲۰۲)) دل () (J+‏ +ل (ه) - + + + + 3 =£ 
[۱۲ 2۷۰۰ (۳ ۰ 1۱۰۰ 


“. ل ه) <ل ((۳ ۰ 10۰0۰۰) = ل (۲) + ل (۶) + ل (ه) + ل )١(‏ = + + ل + ل + ل دل ع 3 
لاحظ أفه : اصطلح على التعبیر عن الحدث ل ((9) بالصورة ل (د) 
ففى المثال السابق ل )]١1[(‏ = ل )١(‏ » ل (1؟]) = ل (۳) وهكذا 5 


مثان @ 

تقدم 5٠‏ شخصًا للاختبار لشغل إحدى الوظائف فوجد أن ۳۵ شخصًا يجيدون الإنجليزية . 
» ۲۰ شخصًا يجيدون الفرنسية » ١١‏ شخصًا يجيدون اللغتين الإنجليزية والفرنسية معًا 

فإذا اختير أحد المتقدمين عشوائيًا فاحسب احتمالات الأحداث الآتية : 

]١ [‏ ؟, حدث «الشخص المختار يجيد.إحدى اللغتين على الأقل». 

[؟]7/, حدث «الشخص المختار لا يجيد أيّا من اللغتين». 

أ حدث «الشخص المختار يجيد الإنجليزية فقط». 

؟, حدث «الشخص المختار يجيد إحدى اللغتين فقط». 

(6] ؟, حدث «الشخص الختار يجيد لغة واحدة على الأكثر من الإنجليزية والفرنسية». 
الختل 

٠‏ عدد الأشخاص الذين يجيدون الإنجليزية = ۳۵ شخصًا. 

» عدد الأشخاص الذين يجيدون الإنجليزية والفرنسية معًا = ۱۵ شخصًا. 

.*. عدد الأشخاص الذین يجيدون الإنجليزية فقط = ۵۳ - ۵۱ < ۲۷۰ شخصًا. 

بالمثل عدد الأشخاص الذين يجيدون الفرنسية فقط = ۲۰ - ۱۵ = ه أشخاص. 

.". عدد الأشخاص الذين لا يجيدون أيّا من اللغتين = ٠.‏ - (۲۰ + ه + ۱۵) = ٠١‏ أشخاص. 
ويمكن توضيح هذه الأعداد بالاستعانة بشكل قن المقابل. 
حيث سد تمثل مجموعة الأشخاص الذين يجيدون الإنجليزية 
وعددهم ۳۵ شخصّا » ص تمثل مجموعة الأشخاص الذين 
يجيدون الفرنسية وعددهم ۲۰ شخصًا فيكون س- [ ) صد تمثل مجموعة الأشخاص الذين يجيدون اللغتين معًا 
وعددهم ۱۵ شخصًا » ف تمثل مجموعة الأشخاص المتقدمين للاختبار وعددهم ۵۰ شخصًا منهم ٠١‏ أشخاص 


لا يجيدون أيّا من اللغتين. 


(n) 


ِ عدد الأشخاص الذین یجیدون إحدى اللغتین على الأقل _ ۲۰ + ه + ۱۵ _ . 
وی تا ST‏ 


لاحظ أن : !, = س لا ص 
.*. ل (8,) = ل (س لا ص) = ل (س) + ل (ص) - ل (س-۱) ص) - كك + خل - كل - ند = ی 


5 عدد الاشخاص الذین لا یجیدون أيّا من اللغتین 
۰.۸۸۸۸۵ عد 


لاحظ أن : ؟, هو الحدث الکمل للحدث ؟, ل () -۱-ل () < ۱- £ علد 


o 
۰ 


_ عدد الاشخاص الذین یجیدون إحدى اللغتين فقط _ ۲۰ + م _ و۲ _ ۱ 
ل تسوج ا 2 خسري سوم وان 

_ عدد الأشخاص الذين يجيدون لغة واحدة على الأكثر _ ا ا ل با 
O‏ لا (ض ود و2 


لاحظ أن : ؟, هو الحدث المكمل لحدث «الشخص الختار يجيد اللغتين معّا» أى مكمل للحدث س-(] ص- 
۰ ل (,) = ۱ - ل (س-۱] صم = ۱ ۳ د = نكا = ج 
مثال @ 
بلغ عدد زوار أحد العارض الفنية فى أحد الأيام ۱۲۰ زائرًا موزعین 
كما فى الجدول القابل : فإذا اختیر عشوائیّا آحد الزوار 
فاحسب احتمالات الأحداث الآتية : 
(1] ؟, حدث «الشخص الختار من الذکور». (۲]!, حدث «الشخص الختار من الأجانب». 
[1] م حدث «الشخص الختار من الذکور الأجانب». | [ > ]!, حدث«الشخص الختار من الذکور أو من الاجانب». 


۱ الأجا 
۳1 تله ید عدد الأجانب _ _ ء٤‏ 
ال )دغ ےھ ل )تست نت دي 


عدد زوار المعرض 


عدد الذکور الأجانب _ ۱5 _ ۲ 
عدد زوار العرض  ٠۲١‏ ۱۵ 


(] لاحظ أن : 0-4 .۰ () = (N J‏ = 
وآن : ).دع لا 
J <.‏ () ل (N «DJ )( J+ («J = (U «f‏ = 4 + ل - ا مت د يد 


es) 


= (f) J ۴ 


این ۱ 
RE‏ 
مثاد @ 


فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرتين متتالیتین إذا كان الحدث ؟ هو حدث الحصول:على عددين أحدهما > ه » 
الحدث ب هو حدث الحصول على عددين الفرق الطلق بینهما = ۲ 
فاحسب كلاً من : 
J< (DIB‏ ) د ۰ م) N‏ ۱ 
(ع] ل (! لاب) [9]ل ۲ -س) 
الكل 
بالنظر إلى الشكل القابل نجد أن : 
[ ۱] عدد عناصر الحدث ؟ = ۳۰ عنصرا 
“. ل() = چ = چ ویکون ل ١ = )f(‏ - ل () <۱- 2 = 


| ۴ ] عدد عناصر الحدث سب = ۸ عناصر 


.ل = ل - + 

ويكون ل () = ١‏ -ل ل) -١-‏ + = لآ الرمية 
۰ عدد العناصر المشتركة بين الحدثين ؟ »س = ۶ عناصر 

ل )= حي = + 
(ع]ل ١١‏ لاب) دل () +ل م) -ل (۱۱)ج) - 
[هآل ٩(‏ -س) = ل () -ل(019س)- + - + =£ 


ابت ال هو O‏ 
1 هل 


وام 


على مسلمات وقوانین الاحتمال 
- حساب الاحتمال 


لل]مو أسئلة الكتاب المدرسى . «فهم © تطبیق »8 مستویات علیا 


أسئلة الاختیار من متعدد 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 


(۲) احتمال الحدث المؤكد + احتمال الحدث المستحيل = ET‏ 


(1) 6 (ب) ف لا © (ج) صفر (د)۱ 
(© إذا كان احتمال وقوع الحدث ؟ هو فإن احتمال عدم وقوعه = ره جهن 
(۰,۸)1 (ب) 4 (ج) صفر (د) ۶۰ 7 
© إذا كان : ل (8) = + > لل)- + ۰ ل9()س)- + فان : ل (الاس) < هه 
() 2 (ب) < (ج) + (د) 2 
© إذا كان ل (؟) = ۰,۵۲ »ل ) = ۰,۵7 .ل (۴ لاس) ۰,۸1 قان : ل(11[)س) = hse‏ 
5 (1) ۰۰۲۲ (ب) ۲, ۰ (ج) ۰,۳۱ (د) ۰,۳۶ 
(© اذا كان ل (؟) = ۰,۶ » ل (٩۱]س)‏ ۰.۱ فان : ل(9-س)- 558 
(۰,۱)1 (ب) ۲ , ۰ (ج) ۲, ۰ (د) ۰,۵ 
ظ © إذا کان ل (1()سم) = ٠,1‏ ءل -۴) ۰,۱ فان ل صم حت س 
۰,٩ )1(‏ (ب) ۵ , ۰ (چ) ۰,٩‏ (د) ۷, ۰ 
(۷) إذا كان ل (۴) = »ل (ب-)<۳,. قن :ل( لات 0000 
(1) ۰,۳ (پ) ۰,۷ (چ) ۰,٩‏ (د)١‏ 


© © إذا كان : ]= © ۰ )۰,۷ ؛ لم) < ۰,۶ 
قان : ل (! لأا-) = 116 


(1) ۰,۸ (ب) ۰,۳ (ج) ۱ ف6 
© إذا كان ؟ » س حدثین متنافيين من فضاء العينة ف وکان : ل ) = + » ل(ا لاس - ه... 

فان : ل (1) = مسي 

(1) ۰,۷۵ (ب) ۷, ۰ (ج) ۰,۹۵ (د) ۲, ۰ 


> الدرس ci‏ ۰ 
(۱۰) إذا كان ؟  »‏ حدثین من فضاء عينة لتجربة عشوائية ما وکان it:‏ (٩۱])ج)<‏ 
)= چ فإن:ل()- سیر ی 
(1) + (ب) = (ج) 
)٩((‏ فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرتین متتاليتين فإن احتمال الحصول على العدد ۵ فى إحدى الرمیتین والعدد 
1 فى الرمية الأخرى هو 208 
ون تا ١ ١ ١‏ 
(1) چ (ب) > (ج) > (د) + 
© 60 إذا أختير حرفا عشوائيًا من حروف الجموعة : ف = (۲ »تج »و و »و .ی له ۰ج 
ع فان احتمال أن یکون هذا الحرف هو أحد حروف كلمة مبروك هو تن 
١ 36‏ ۱ ۲ 
(1) > (ب) + (ج) + (د) > 
(۱۳) فصل به ۶۲ طالبّا نجح منهم فى آخر العام ۳۰ طالبًا فإذا اختیر طالب عشوائيًا 
فان احتمال أن یکون راسيًا هو ا 


+ 


| 
سس 

3 
~~ 
o|4 


)1( (ب) 2 (ج) صفر (د)١‏ 
69 إذا آلقیت قطغة نقود متتظمة مرة واحدة فان احتمال ظهور صورة أو کتابة یساوی ڪي 
(1) صفر (ب) ل (ج) ل (د)١‏ 
(۱0) آلقیت قطعة نقود منتظمة مرتین متتالیتین فان احتمال ظهور صورة واحدة على الاکثر = ی 
١ ١ 3‏ ۲ ۱ 
Gt)‏ (ب) + (ج) > (د) < 


وه 


(53) صندوق به ۳۰ بطاقة متماثلة مرقمة من ۱ إلى ۳۰ » سحیت بطاقة واحدة عشوائيًا من هذا الصندوق 
فان احتمال أن تكون البطاقة المسحوية مرقمة بعدد فردى مكعب كامل = ETR‏ 
(1) صفر (ب) چ (ج) ل (د) ‏ 
© 3 := < = « دس 
فان : ل 16 )= 9 
)¥ (ب) ۰,۶ (ج) ۰,۲ 4 


(1) صفر (ب)۱ (ج) ۰,۰ (د) ۵۰ / 
(19) إذا كان ؟  »‏ حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : ل (؟) = + 

»ل )=£ فان : ل (5لاب) - الج 

9 (ب) چ (ج) عي ی 


(0؟) إذا كان (J:‏ = + 6 ل س) =" 6 ل )۴ ولا س) < 2 فان : ل (۱۴]-) 2 2125 
0ج (ب) ج (ج) ؟ (د) ۰,٩‏ 


|] 


0 (6۸ إذا كان ؟ » س حدثين متنافیین فان : ل (5 لات) = ات 


المعاصر (الریاضیات العامة) ۲٩۶‏ / ثانية ثانوی / التيرم الثانى 


4 ەفهم © تطبيق ‏ © مستویات علیا 


((۲) إذا كان : ؟ س حدثين من فضاء العينة ف لتجرية عشوائية ما وکان : 
ل () = + ۳ ل (؟ لاب) = ل وکان ! دب فان :ال س) ع یت 


(1) 5 (ب) ۴ (ج) + (د) 2 
(۲۲) إذا كان : ؟ »ب حدئین من ف فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : 

ل(الاس) 2 ۰,۸۵ » ل()-هلا,. » للم <۰,۱ 
فإن:ل(5لاس) = 22 

(1) ۰,۳ (ب) ٠.5‏ (ج) ۰۰۱۵ (د) ۰,۷ 


9 إذا كان  »  :‏ حدثين متنافیین من فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان ل (؟) = ج 
فان ل (؟ -س) = ۲۳۰۳۳ 
(1) صفر (ب) ل (ج) ل (د)١‏ 
(۲8) ۲ » س حدثان ینتمیان إلى فضاء العينة ف الصاحب لتجربة عشوائية ما بحيث كان ل (؟) = ل ) 
فاذا علمت أن ل (۱۴)س) - ۰,۲ + ل( لا-) = ۰,۸ فان : ل (11)س) - RS‏ 
(1) ۰,۵ (ب) ۳, ۰ (ج) ۰,۸ (د) ۰:۲ 
9؟) إذا كان ! » س حدثين من فضاء العينة (ف) وکان ل (؟) : ل (ك) - ۲ :۳ » ل (1[1)س) < ۰,۱ 


» ل (!لا) - ۷,. فان : ل () < 22508 
(1) ۰,۱۱ (ب) ۰,۶۸ (ج) ۰,۳۲ (د) ۰,٩‏ 

9 60 یحتوی صندوق على تسع بطاقات متمائلة تحمل الارقام من ۱ إلى ٩‏ » اختیرت بطاقة عشوائيًا » 
فإن احتمال أن تحمل البطاقة السحوية رقمًا يقسم العدد ٩‏ أو رقمًا فرديًا هو resene‏ 
(1) + (ب) ¥ (ج) + (د) 2 

© سُحبت بطاقة واحدة عشوائيًا من ۵۰ بطاقة متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۰۰ فإن احتمال أن یکون العدد 
على البطاقة المسحوية مربع کامل هو سای 
(۲۰)1/ (ب) 7۱ (ج) 7۱۲ (د) 70 

8 63 سحبت بطاقة عشوائيًا من ۰۰ بطاقة متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۰۰ فان احتمال أن یکون العدد على 
البطاقة المسحوية ليس مريعًا كاملا » وليس مضاعفا للعدد ۷ هو کر 
(1) 2 (ب) 3٣‏ (ج) “2 (د) كد 

(9؟) كيس یحتوی على ۲۵ كرة منها ٤‏ كرات صفراء » ۷ كرات حمراء » والباقی سود اللون 
» فاذا سحبت کرة عشوانیا . فان احتمال أن تکون الكرة السحوية سوداء أو صفراء = ممعم ویو وه 
(1) ع (ب) ج (ج) غ (د) غا 


مس .۰ 
ف 


© (۳) صندوق به ۲۰ بطاقة متماثلة ومرقمة من ١‏ إلى ۲۰ سُحبت منه بطاقة واحدة عشوائيًا فإن احتمال أن 


يكون العدد المكتوب على البطاقة السحوية أوليًا أكبر من ٠١‏ هو لاه 
(1) ب (ب) + (ج) ‏ (د) + 

(9>) إذا كان : ؟ » س حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وكان ل (؟) = لج » ل )= 2 
» ل لاب)- ۲ ل (N0‏ فان :6100 < ا 
(1) + (ب) + (ج) + (د) 2 

۲۷) إذا كان : ؟ » ب حدئین من ف فضاء عينة لتجربة عشوائية فإذا كان : 
ل () عل ل( لاس)<۵:,. » ل ۰.۲۷ NE. =p‏ 
(1) ۰,۷۵ (ب) ۱ , ۰ (ج) ۰,۱۵ (د) ۵۵ ,۰ 


© 9 إذا كان : ؟ »س حدثان من فضاء العينة وکان : ل (!) = ۳ ل () ۳ YEG‏ 
فإن احتمال وقوع ۱ فقط = 


(1) ۰,۵۵ (ب) ۰,۰۵ (چ) ۰,۳ (د) ۰,۷۵ 


9 إذا كان ؟ » س حدثين من فضاء النواتج لتجربة عشوائية وکان : ب ل ۲ 


» ل (() ۲ ل (س) < ۰,۱ فان : ل (؟-س) = E‏ ود 
(1) ۰:۴ (ب) ۰,۵ (ج) ۰,۱ (د) ۰,۸ 
9 إذا كانت ف فضاء عينة لتجربة عشوائية » ؟ ال ف O e‏ فان : ل (() = رس 
3 - 42 0 11 6 ۶ 
200 (ب) 3 (ج) ^ هك 
((۲) إذا كان : ؟ »س حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية “ل () -ل() (NN J<‏ = + 
فان : ل (؟ -س) = IT‏ 
 )۱(‏ (ب) + (ج) ج ر 4 
9 إذا كان ؟ »س حدثين من فضاء العينة ف لتجربة عشوائية وکان : ؟ 2ب » ل )١(‏ = + » احتمال وقوع 
ب فقط بساوی ۲ , ۰ فان احتمال عدم وقوع ب = الت IRE TSO‏ 
(E)‏ (پ) ۰,۲ (چ) ۰,۷ TE)‏ 


(۲۸) إل خمس بطاقات متماثلة مرقمة من ۲ إلى » سحبت بطاقتان الواحدة بعد الأخرى مع الاحلال » 
وملاحظة الرقم المسجل عليها لتكوين جميع الأعداد الممكنة ذات الرقمين فان احتمال أن يكون رقم الآحاد 
عددًا ولا أو رقم العشرات عددًا فرديًا = وه هت یی 


(1) = (ب) + (ج) ۳ (د) ج 


4 دا و تطبيق ی 


(9) صندوق به ۸ بطاقات مرقمة من ۱ إلى ۸ » سحبت بطاقتان واحدة بعد الأخرى مع الاحلال فإن احتمال 


أن یکون الفرق الطلق بين الرقمن ساوی ۳ هو هه وج 
(1) چ (ب) 5 (ج) 3۴ (د) + 
(:ع) 3© |ذا كان ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية عناصرها ذات احتمالات متساوية 
» وکان ل ) = + » ل (1) = ١‏ - ل ) » فان : تیه 
(1) نه )١(‏ = نہ ) (ب) نه (!) > ده (س) 
(ج) نم (؟) < بهب) (د) نه(؟) + نمف) = ١‏ 


(59) صمم حجر نرد بحیث عند القائه تکون احتمالات ظهور الأعداد ۱ ۶ ۲ » ۰۳ ؛ » ه متساوية » احتمال 
ظهور العدد 7 بساوی ثلاثة أمثال احتمال ظهور العدد ۱ فإن احتمال ظهور عدد زوجی = EES‏ 
(1) + (ب) ٣‏ (ج) = (د) ۳ 

(۷ع) 13 آلقی حجر نرد منتظم مرة واحدة على منضدة » ولوحظ العدد الظاهر على وجهه العلوی 
فان احتمال ألا يزيد هذا العدد عن ه ولا بقل عن ۳ هو اج زوین 


و 1 ١ ١‏ 
(1) + (ب) ل (ج) + (د) < 

(ع) فى تجرية القاء حجر نرد مرتين فان احتمال أن يكون مجموع العددین الظاهرین على الوجه العلوی عدد 
أولى = موه 
(1) 3 (ب) + (ج) + (د) پک 

(8ع) إذا ألقى حجر نرد منتظم ثلاث مرات متتالية فإن احتمال الحصول على ثلاثة أعداد متشابهة هو او 
و ۷ ۱ ۱ 
2-01 (ب) > (ج) > (د) چچ 

إذا ألقى حجر نرد منتظم مرة واحدة فإن احتمال ظهور عدد زوجى غير أولى = seen‏ 


1 (1) 2 (ب) + (ج) + (د) 2 
(53) ألقى حجر نرد ثلاث مرات ولوحظ العدد الظاهر على الوجه العلوى فإن احتمال أن يكون مجموع الأرقام 
۱ الظاهرة هو:۱۸ بساوی a‏ 


(ز) 2 (ب) چ (ج) حلم (د) حل 
(۷ع) ألقى حجر نرد منتظم مرة واحدة فإذا كان الحدث ؟ هو «ظهور عدد فردى» » والحدث ب هو 
«ظهور عدد أقل من ۵ فان احتمال وقوع أحدهما على الأقل هو 3 
(1) + (ب) + (ج) 2 (د) + 
(۸ع) 4© فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرتین متتالیتین » فإن احتمال الحصول على عدد زوجی فى الرمية 
الأولى وعدد أولى فى الرمية الثانية هو ا 
١ ١‏ ۱ ۱ 
e )1(‏ (ب) > (ج) a‏ (د) م 


(۸) 


وس ۲ 


© س.ء ح ثلائة أحداث متنافية من فضاء العينة ف لتجرية عشوائية ما بحيث ف = لاس لاح 
فإذا كان ل (!) = ل ) » ل (ح) = + ل (!) فان : ل (٩-ح)‏ = تین 
)+ (ب) + (ج) ۳ (د) 4 
(۰) إذا كان ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وكان : ل (1) = ۰,۰ » ل (؟ لاس) = 1, 
» ل 0= ٠.‏ فان : ل )= ا 
(1) ۰,۲ (ب) ۰,۳ (ج) ۰,۵ (د) ۰,٩‏ 
9 إذا كان فضاء العينة لتجربة عشوائية هو ف = إ۴ »س » ح »۶ وکان ل ([ب)) = 
» ل( ح) < ۰,4۵ »ل (إسءءى]) - ۰,۱۵ فان : ل ((1) = یداه 
(1) ۰,۷۷ (ب) ر (ج) ۰,۱۱ (د) ۰۱, 
69 © إذا كان ف = إ۴ »ب » ح] فضاء عينة لتجربة عشوائية ما » 
وکان : ۲۰ ل (!) = ۱۰ ل )= ۱۲ ل (ح) فان : ل (س) - ۳۳ 
(1) 2 (ب) + (ج) ك (د) كد 


68 إذا كان ف فضاء ء النواتج لتجربة عشوائية حيث ف - ۲۲ »ب ح1 كن 0 = 4 


» ل (!۱]-) < ل () * ل س) فان : ل (؟) < 1271 
(1) ۰,۵ (ب) ۰,۷ (چ) ۰,٤‏ (د) ۰,۱ 

69 إذا كان  :‏ » س حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية فان احتمال وقوع أحدهما فقط هو a e‏ 
(1)د (الاب) (ب) ل (! لاس 
(ج) ل (؟ لاب) - ل (٩۱)س)‏ (د) ل )-۲۱٩(‏ 

(63 إذا كان  :‏ » ب حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية ف 
فان احتمال وقوع أحد الحدثین دون الآخر = ی 
(1) ل () + ل (ب) (ب) ل (1) + ل ) - ل (19)س) 
(ج) ل () + ل ) + ل (١1)س)‏ (د) ل () + ل ض) - ۲ ل 00( 

6۷ إذا كان ! »ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » وکان احتمال وقوع الحدث ب وعدم وقوع الحدث 
۲ < ۰,۱۸ ء واحتمال وقوع أحد الحدثين ؟ » ب بالضبط = ٠ , ٤١‏ فان احتمال وقوع ؟ فقط = ره دنه 
(1) ۰,۲۵ (پ) ۰,۰۹ (چ) ۰,۱۱ (د) ۷, ۰ 


(f) J 
ملس چ فان : ل (ح) = ا‎ 
2 (ب) + (ج) لج (د)‎ (i) 
.,۸= إذا كان ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » وكان ل ) = ۰,۵ » ل (؟ لاب)‎ 69 


SE 4i‏ © تطبية ‏ © مستویات علیا 


(68 آربع رجال »س » ح »۶ یقفوا فى صف واحد فإن احتمال أن يقف الرجل () على أحد نهایتی الصف 


(1) + (ب) 2 . (ج) + (د) 2 
(69) إذا كان احتمال نجاح طالب فى الریاضیات ۰,۸ واحتمال نجاحه فى اللغة الفرنسية ۰.۷ واحتمال 
نجاحه فى الادتین معا ۰,51 
فإن احتمال نجاحه فى الرياضيات وعدم نجاحه فى اللغة الفرنسية - مودو م 
(1) ۰,۲۶ (ب) ۰,۹۶ (ج) ۶ ,۰ (د) ۰,۲ 
(1) فى احتفال آحد الأندية الرياضية بافتتاح مجمع للصالات » إذا كان احتمال حضور الحافظ ۰,۸ » 


۱ واختعال تسو روزن الشیاب والریاضنة ۰.٩‏ ۶واختمال عضورفما معا ۰۰۷۲ 


فإن احتمال حضور أحدهما على الأقل - يك 
۰,۸1۱ (ب) ۰,۷۵ (ج) ۰,۹۸ (د) ۰,۲۸ 
(50) مجموعة من الطلاب تتکون من 4۸ ولدًّا و ۳۲ بنتّا منها ۱۸ ولدٌا و ۸ بنات من القسم العلمی فإذا اختین 
أحد الطلاب عشوائیّا قإن احتمال أن یکون بنتا أو من القسم العلمی هو یه 
0 (ب) 7 E‏ زو 8 
(50) إذا كان ؟ » س حدثين من فضاء العينة (ف) لتجربة عشوائية حيث ل ) = > 
فان : ل (۴ ۲۱ ) + ل (؟١]س)‏ = 2-006 
(i)‏ 1 (ب) + (ج) ١‏ (د) صفر 
9 إذا كان ؟ » س حدثين من حداث تجربة عشوائية حيث ل (؟ -س) = ۰,۳ 
»ل - )= + ول (5()س) = ل فان : ل (11)س) = ۳۹۹ 
)$ (ب) + (ج) ۰:٩‏ (د) ¥ 
69 إذا كان ؟ »س حدثين متنافیین من فضاء العينة ف وكان : ل ) = 7 
»ل (ف - (۴لا۔)) = 2 فان :ل () = e‏ 
(1) + (ب) + (ج) + (د) پل 
9 إذا كان ؟ » س حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : ل (؟ --) = ل (۱]س) 
۰ ۷( -<۱ ل ) » ل (الاس) = + فان : ل (۱) = و د 
(1) 2 (ب) + (ج) + (د) چ 
@ إذا كان ل (ا) = ل (؟) » ل ) = »ء ل (؟ لاس) = حيث ؟ »س حدثان من فضاء تجربة عشوائية 
فان : ل (؟ لا < هت یی 
(1) + (ب) + (ج) 2 (د) ل 


> الدرس wii‏ ۰ 
۵ ۷ صندوق يحتوى على ۰ كرات بد rra‏ » ص كرة سودا وی 
الصندوق وكان احتمال أن تكون الكرة بيضاء - 7 » واحتمال أن تكون حمراء = ل فإن عدد الكرات 
السوداء = تمهت 
(1) ۲۶ (ب) ٩‏ (ج) ۳۶ (د) ۶۰ 
© 6 إذا كان ؟ »ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » وکان عدد النواتج التی تؤدى إلى وقوع الحدث 
؟ یساوی ۱ » وعدد النوات تج التى تؤدئ إلى وقح الحنثت يسافى 1 » وعدد النوات تج التی تؤدى إلى 
وقوع الحدثین ؟ » س معًا یساوی ۸ » وکان ل (! لاس) = + ك فان : ل (؟ لای) = AS‏ 
 )1(‏ (ب) ع (ج) ۾ (د) 2 
© (69 إذا كان ؟ » س حدثين من فضاء العينة لتجرية عشوائية وکان : ل (۱]س) = 
تا 6 ل (! لاب) - + فان : ل (!۱)ع) < ی 
(i)‏ 5 (ب) + (ج) + (د) + 
© إذا کان ۲ »س حدثان من فضاء ای تجربة عشوائيةوكان T= (J< 2 = (J:‏ 
»ل )= ` + فان : ل ۸ )= SS‏ 
(1) ۶ (ب) ۳ (ج) 4 (د) 3 
(۷) إذا كان احتمال نجاح طالب فى التاریخ ۲ ,۰ واحتمال نجاحه فى الجغرافیا هو ۰,۲۶ واحتمال 


و إحداهما على الأقل هو ۰,۸۱ فان احتمال نجاح الطالب فى المادتين معًا هو و 
(1) ۰,۱۸ (ب) ۰۵, (چ) ۰,۵ (د) ۰,۸۱ 
ر الأسئلة المقالية 77 ر الأسئلة المقالية ۳ 


8 1] إذا كان ؟ »ب حدثين من فضاء نواتج لتجرية عشوائية ما 

ak‏ - 1 4 لبد 82109336 احسب کلامن: 

(U0 د‎ )9 ۱ (0 

© ل (؟ -ب) 09ل (؟لای) که اه فتاه 


8 60 إذا كان ؟ »س حدثين من ف فضاء عينة لتجربة عشوائية » وکان ل (؟) = ل ل (؟ لاس) = ۰,۵ 
| فأوجد ل (ب) فى كل من الحالات الآتية : 


(۱) ۴ »س حدثان متنافیان. oO‏ © ل (لجب) < ۰,۲ ۰۰,۲۰ ۰,۷۵ ۰۰,۵۵ 
68 إذا كان ؟ »ب » ح ثلاثة أحداث متنافية مثنى مثنى وکان : 
]| ل()-١1١..‏ .۰ . لهل)-582... ۰ ل(ح) ۰.۳۲ فاخسب قيمة كل.من: 


(6 ل ١‏ لاح) () ل (1 -ح) 69 ل (N۸0‏ 
0ل (! لاس) ,۰ 4 ۰,۱۲ » صقر ۱ ؛ ۰.۷۲ » صقر 6 ۰۰,۷ 


۳۱۳۱ 


4 ه فهنلم © © تطبيق 2 ٠‏ مستویات علیا 
| إذا كان ؟ »ب خدثين من فضاء العينة ف لتجرية عشوائية ما 
وكان : ل () = ± » لس)<س ء ل(الاس)< + 
آولا : آوجد قيمة سس فى كل من الحالتین الآتيتين : (1) ؟ » س حدثان متنافیان. ۷ب 
ثانيًا : إذا كانت : سن = + فأوجد : ل (۱۱)س)  ٠‏ 5 


© 62 إذا كان ؟ »ب حدثين من فضاء نواتج لتجربة عشوائية ف 
© 
» ل ه) ‏ ٤ل(‏ » ل 0-)= :۰,۲ ۰ ل۲(۵؟)< ۰,۱۵ 
أوجد : ل (() » ل س) » ل (؟ لاب) ءل (؟ لات) alas Nas Ee‏ 


8 |ذا كان ف فضاء النواتج لتجربة عشوائية حيث ف = ٩(‏ »ب » ح 


ی با 5 ۲ ل (س) - ۲ ل ) فاوجد : 5 ۰۹ 


3 اذا كان ف = إ۴ »ب » ح »1۶ فضاء عينة لتجرية عشوائية آوجد : 
ل )١(‏ » ل (س) إذا كان : ل (1) = ”ل ) ۰ ل (ح) -ل () - جم وك م اه 


إذا كان ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » وكان : ل )١(‏ - ۰,۵ » ل س) < ۰,۲۵ 
» ل (؟-س) = ه.,. فأوجد احتمال كل من الأحداث الآتية : 

(۱) وقوع الحدث ب (۲) عدم وقوع الحدث ؟ 

(۳) وقوع الحدث ب فقط. (ع) وقوع أحدهما على الأكثر. 

(۵) عدم وقوع أى من الحدثين ؟ آوب (5) عدم وقوع الحدث ؟ أو وقوع الحدث ب 


(۷) عدم وقوع الحدث ؟ ووقوع الحدث ب ۷۰ ۰,۳۵ 6 ۰,۱۵ 6 ۰,6 6 ۰,۲ 6 ۰,۹۵ متقهارء» 


)0 اذا کان ۱ ب عنقي من فضاء عينة اتجرية عقنوائية ف ء وکان : 

ل ()  <‏ ۵() ۰ )= ۰ ل( لاے) = 2 فاوجد : 

(©) احتمال وقوع أحد الحدثین على الأقل. (۲) احتمال وقوع أحد الحدثین على الأكثر. 
(۳) احتمال وقوع الحدث ب فقط. (ع) احتمال وقوع أحد الحدثين فقط. 


3ع إذا كان ؟ »ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » وکان احتمال وقوع الحدث 2۱ ۰,۵ 

» واحتمال وقوع الحدث س = ١‏ , ۰ واحتمال عدم وقوع الحدثین معًا = ۰,۸ فأوجد : 

(۲) احتمال وقوع الحدث ؟ والحدث س معًا. (۲) احتمال وقوع أحد الحدثین على الاقل. 

(۳) احتمال وقوع الحدث س وعدم وقوع الحدث ؟ رد کرادت 


> ابدرس اشتى E‏ 
[68 يصوب لاعبان ! »س فى وقت واحد نحو هدف ما » فإذا كان احتمال أن يصيب اللاعب ۲ 
O‏ 


الهدف هو ل » واحتمال أن يصيب اللاعب س الهدف هو + » واحتمال أن يصيب اللاعبان معا الهدف 


هو بل آوجد احتمالات الأحداث الآتية : 


0 5 حدث «إصابة الهدف». © 3 حدث «إصابة الهدف من ب فقط». 
© م حدث «عدم اصابة الهدف». [49 أي حدث «إصابة الهدف من أحدفما على الاکثر». 
(۵) أ حدث «إصابة الهدف من أحدهما دون الآخر». مللء 2 ء, ل , 22 ل 


1 


ذا كان احتمال نجاح حسن فى اختبار الریاضیات هو ۰,۷۲ » واحتمال رسوبه فى اختبار الفیزیاء 

هو ۰,۳۷ » وکان احتمال نجاحه فى أحد الاختبارین على الأقل هو ۰,۸۸ فأوجد احتمالات الأحداث الآتية : 
(1) نجاح حسن فى كلا الاختبارین. (۲) نجاح حسن فى أحد الاختبارین على الاکثر. 
(۳) نجاح حسن فى أحد الاختبارین دون الآخر. 


(8) رسوب حسنن فى كلا الاختبارين. EN‏ عا یر 


9 1۳0 الربط بالرياضة + وج مدرب لحد الفرق الرواضية اقا لقا مسعفی معه بان اهال قور فزيقة فى :غبار ة 
الذهاب ۰,۷ » واحتمال فوز فريقه فى مباراة الإياب ۰,٩‏ » وأن احتمال فوزه فى المبارتين معا ۰,۵ هل 


يتفق ما صرح به مدرب الفريق مع مفهوم الاحتمال ؟ فسر إجابتك. 


8 »س حدثان من ف » ل دالة احتمال على ف » فإذا كان : 
ل (() <س , ل (ي)-: سن ؛ ل(9لاس)-” سن-ع.. 
فأوجد قيمة سن إذا كان : 


(0 ۴ » س حدثين متنافیین. 1600 ب © ل (٩۲۱)ب)‏ - کی »2 6 رب 


فى تجربة القاء حجر نرد مرة واحدة وملاحظة العدد الظاهر على الوجه العلوی. 
6 


أوجد احتمالات الأحداث الآتية : 


(۱) ؟ حدث «ظهور الرقم ۵« (۳) س حدث «عدم ظهور الرقم ۳». 

(۳) ح حدث «ظهور عدد أكبر من ۲ ». (ع) ء حدث «ظهور عدد أكبر من ٤‏ أو أقل من و 
(0) 2 حدث «ظهور عدد أكير من ۲ وأقل من و © 0 د حدث «ظهور عدد من عوامل 1». 

(۷) للع نش حدث «ظهور عدد فردى يقبل القسمة على ». »اء چ ۰۰۰۰۰( 


الهمعاصر (الریاضیات العامة) م ۲۰ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


4i‏ »فهنم ‏ و تطبيق ‏ ۰ مستویات علیا 

0 3 آلقی حجر نرد منتظم کتب على آوجهه الأعداد ۸ ٩۰‏ ۰ ۰۱۲۰۱۱۰۱۰ ۱۳ 
ولوحظ العدد علی الوجه العلوی. احسب : 
( أ ) احتمال کل من الأحداث التالية : . 


(۱) ! حدث «ظهور عدد فردی». (۲) س حدث «ظهور عدد أولى». 
(۳) ح حدث «ظهور عدد زوجی». () ء حدث «ظهور عدد أكبر من ۱۲». 
(6) 2 حدث «ظهور عدد مکون من رقمین». | () و حدث «ظهور عدد مکون من رقم واحد». 
(ب) ل (! لاح) » ل (م لاو) » ل ب١)ء).‏ ول هم ما مه 


(] مجموعة بطاقات متماة ومرقمة من ۱ إلى ۲۰ » سحبت منها بطاقة واحدة عشوائيًا ولوحظ العدد 
١‏ الدون علیها. احسب احتمال أن تكون البطاقة المسحوبة تحمل : 


(۱) عددًا یقبل القسمة على ۳ (۲) عددًا یقبل القسمة على ه 
(۳) عددًا یقبل القسمة على ۳ » ۵ © عددًا یقبل القسمة على ۳ أو ه 
(2) عددا زوجیّا يقبل القسمة على ۳ (@ عددًا فردیّا مكعبًا کاملا. 
(۷) عددّا أوليًا أصغر من ۱۵ (۸) عددًا به رقم ۲ أو رقم ۳ 
لقاو O‏ موه بل ما م نش 
1٥ ۳ ° 1‏ 1 16 0 1 


3 كيس يحتوى على ۰ كرة متماثلة » ۲۰ كرة منها بيضاء ومرقمة بالأرقام من ١‏ إلى ۲۵ » ۱۵ كرة منها 
AST‏ من 5 إلى » والباقى كرات زرقاء ومرقمة بالأرقام من ١‏ إلى ٠‏ فاذا سحبت 
كرة عشوائيًا من الکیس. احسب احتمال أن تكون الكرة المسحوبة : 


(۱) حمراء أو بیضاء. (؟) حمراء وتحمل عددًا زوجیا. 
(۳) تحمل عددا أقل من أو یساوی ۸ (©) تحمل عددًا أقل من أو یساوی ۱۲ 
(2) تحمل عددًا آکبر من أو یساوی ۱۶ () علیها عدد لہ حیث ۱ < لمح ۳۰ 


0۱0۱۵ BOE SCENE ارت‎ E e Nb 


لا حقيبة بها ۳ کرات سوداء » ۳ کرات حمراء فإذا سحبت منها عشوائیّا ۳ کرات بدون احلال. 
فأوجد احتمال كل مما يأ : 
(۲) ؟ حدث «الحصول على كرتين حمراوين على الأكثر». 
(۲) ب حدث «الحصول على كرتين بالضبط من نفس اللون». 
(©) ح حدث «الحصول على كرتين حمراوين على الأقل». 
اسك السهول حل کرک تابط سعرازين کاک ول مج ده 


> الدرس الثانی E‏ 
9 فى تجربة القاء قطعة نقود منتظمة ثلاث مرات متتالية. أوجد احتمالات الأحداث الآتية : 
| .+ ببسام صورتین علی الاقل». (۲)س حدث «ظهور كتابة واحدة فقط». 
(۳) ح حدث «ظهور كتابتين بالضبط». 
(ع) ء حدث «ظهور صورة فى الرمية الأولى وكتابة فى الرمية الثانية». 
(6) م حدث «ظهور صورتين متتاليتين على الأقل». 
© 60 و حدث «ظهور عدد فردى من الصور». 
(۷) اع ن حدث «ظهور کتابة على الاقل». مد 


> 


١ ١ 
«¥ ¢ > #4 2 هک‎ 
ل فى تجرية إلقاء قطعة نقود ثم حجر نرد منتظم وملاحظة الوجه الظاهر لقطعة النقود والعدد الظاهر على‎ | 


الوجه العلوى لحجر النرد » إذا كان ؟ هو حدث ظهور صورة وعدد أولى »سس حدث ظهور عدد زوجی. 
احسب احتمال وقوع کل من الحدثين ؟ »ب ثم احسب كل من الأحداث الآتية : 


(۱) حدث «وقوع أحد الحدثین على الأقل». (۲) حدث «وقوع الحدثین ما ». 
(۳) حدث «وقوع ب فقط». (ع) حدث «وقوع أحد الحدتین فقط». 
وق BETEN‏ 


صمم حجر نرد بحیث یکون وجهان فيه یحملان العدد ۲ ووجهان یحملان العدد ۶ ووجهان یحملان العدد 1 
» فإذا آلقی هذا الحجر مرتین » اکتب فضاء العينة لهذه التجربة » واذا كان ! هو حدث ظهور العدد ۲ فى 
الرمية الأولی » س هو حدث أن یکون الفرق الطلق بين العددین فى الرمیتین هو ۲ 

فاکتب كلاً من الحدثين ؟ » س ثم أوجد کلاً من : ۰ 

 )0(‏ (۲۱۱-) (؟) ٩‏ (! لاس) )1 (۲۱۲-) لج ليه 
| فى تجربة القاء حجر نرد مرتين وملاحظة العدد الذی یظهر على الوجه العلوی فى کل مرة » 

احسب احتمال کل من الأحداث التالية : 

© 60 ! حدث «ظهور العدد ‏ فى الرمية الأولی». 

© 13 ب حدث «مجموع العددین فى الرمیتین یساوی ۸». 


سطس ةسيك E‏ مس A‏ ۳ 


لس لهج 


لو 


(۳) للع ح حدث «مجموع العددین فى الرمیتین أقل من أو یساوی ۵». 
()ء حدث «مجموع العددین قابلاً للقسمة على 1». 

(5) ص حدث «الفرق الطلق بين العددین مساویّا عددًا أوليًا». 

(2) و حدث «ظهور الرقم ۳ مرة واحدة على الأقل». 


۳ 
E‏ 
3 
1 
م 
كت 
3 
3 
6 
۳ 
1 
1 
7 
5 
5 
© 


4 فهم ‏ ه تطبيق ١‏ © مستویات علیا 

3 حجرا نرد متمايزان منتظمان أحدهما على أوجهه الأرقام ١ » ١‏ ۶ ۳ ۰ ۳ ۰۰ ۰۰ » والثانى على أوجهه 
الأرقام ۲ » ۲ » ۶ » ۶ »ه » ه فإذا ألقى الحجران مرة واحدة. فأوجد احتمال كل من الأحداث الآتية : 
() ؟ حدث'«ظهور عددين فرديين». 
(؟)س حدث «مجموع العددين الظاهرين أكبر من أو يساوى ۷». 


(۳) ح حدث «مجموع العددین زوجی». »1 6 ج 0 ج“ 


إذا كان ف فضا ء عينة لتجربة عشوائية جميع نواتجها متساوية الإمكانات » وكان ؟ »ب حدثين من ف 


»ل (؟ )= »ل )= پگ » عدد النواتج التى تؤدى إلى وقوع الحدث ؟ يساوى ۱۳ وعدد النواتج 
الممكنة للتجربة یساوی ۲۶ î‏ ۱ 
(۱) احتمال وقوع الحدثين ؟ »س معًا. (۲) احتمال وقوع أحد الحدثين دون الآخر. 


۷ ۷ ۱ 
ES : ان‎ 7 


: (UD ©ل‎ 

3 الربط بالرياضة : عينة عشوائية تتکون من ۲۰ شخصًا شملهم استطلاع للرأی » وجد أن 4٠‏ شخصًا 
» منهم یشجم نادی الهلال » و ۲۸ شخصًا یشجع نادی النجمة » وأن ۸ شخاص لا يشجعون أيّا من 
النادیین. اذا اختیر شخص عشوانئیّا من أفراد العينة » فما احتمال أن یکون الشخص امختار من مشجعی : 
(۱) أحد الناديين على الأقل. © النادیین معًا. 

ع0 ی 1111 اهن ير امک ١‏ (ع) أحد الناديين فقط. لط كد 2e‏ 


0 تقدم لمسابقة فى الشعر للصف الثانى الثانوى بإحدى الدارس الثانوية ون تقدم فسابقة فى الشعر الصف الثانى الثانوى باحدی المدارس التانوية المشتركة ۲۵ من الطلاپ ‏ ۵ من الطلاب 


موزعين كما هو موضح بالجدول المقابل. 
١‏ احتمال أن يكون الفائز بالمركز الأول : 
ود ۳۹ وب 


©طيبة اوس هراسي 0000000 RR‏ أو من القسم الأدبی. 


la Har 11117 منها بلا أخطاء‎ ۰ ah ON ی‎ AE EI 
» آخری » فوجد أن ۰ منها بلا أخطاء » فاذا اختیر خطاب عشوائيًا مما تم کتابته بواسطة طارق وزیاد‎ ۲ 
: فأوجد احتمال أن یکون هذا الخطاب‎ 


(۱) بلا آخطاء. (۲) زياد هو الذی کتب الخطاب. 
(۳) زياد لم يخطئ فى کتابته. (ع) طارق قد أخطأ فى کتابته. ۰,۹۵۰ »۰,۲۵۰ ۰,۲ 2 ۰۰,۳ 


بالامتحانات 


العامة 


اختبارات تراكمية 
اختبارات شهرية 
امتحانات نهائية 


> الاختبارات التراکمية القصیره. 
> الاختبارات الشهریة. 

> امتحانات الكتاب المدرسی. 
4 الامتحانات النهانية. 

4 الاجابات. 


اختبارات تراكمية قصيرة فی الجبر 


الدرجة الكلية 


1 ۱ ۱ على درس 1 من الوحدة الأولی EB‏ 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


0 التتابعة (ی) العرفة کالاتی : ع , = ۳ ۳ ا الک ۱ 
فان الحد الثالث بساوی 


(1) ۲ (ب) ۱ (ج) ٤‏ (د) ۳ 


1 ب له 
١‏ لہ یم - 
(1) له ۱ (ب) ۲ -۱ (ج) ۲ TE)‏ 
(۳) أى الأشکال الاتية بمثل متتابعة ؟ 
3 7 ( ۳ 1 
م 5 1 5 ۳ 
7 ۲ ۰ ۲1 ۲ ۱ 
5-5 ۵ سن بی LA‏ و جن : و ,وا الا لسن 
AIEEE: ۲9 7 05 10 7 5-96 1 TET iz 0 7‏ 
1 ۷۲ 0 ا 
0 ۱ 
ص صس” ص“ ص 
(1) (ب) (ج) (د) 
ای ين ۳ ۲ 
ع المتتابعة التى حدها النونى : عر ی ۱ حیث 32 صرح حدها الرابع یساوی ETE‏ 
١ ١ ١ ١‏ 
(i)‏ > (ب) - > (ج) چ (د)- ۳ 
0 ا کر ان ا 3 لك موحي nek E‏ 
4 9 54 ۸ ۸ 8 
(1) رگ ني (ب) رخ ی (ج) رگ ۲ ی (د) رگ اي 
090 الحد الذی قيمته صفر فى المتتابعة : (-۲۰ » -۱۸ , ۱۲ ۱-۰ , ...) هو 8 
«E EAD)‏ (ج) عر () 2 
3 3 هو ۱3۰ ۷ 5 ۱۳ 
(7) الحد التالى فى التتابعة : (ج » + » لد » شك » ...) هو cask‏ 
(ز) كد (ب) ۱۹ (ج) -لظ (د) 2 


۳۳ 
(۸) قيمة المت لتسلسلة : ,کې ۲ م = EE RET‏ 
(6)1ه؟ (ب) فكلا (ج) ۸۰۷ (د )۸۲۸ 


net قيمة المتسلسلة (۷ + ۱۲ + ۱۷ + ۲۲) باستخدام رمز التجميع هی بوص‎ )٩( 


1 4 
(1) رگ (۷ ی +۱) (ب) رگ (4 م + ۳) 
4 4 
(ج) رگ (ه ی +۲) (د) رگن (۳ ی + ع) 
۷ 
() رك 0 عي" )١-‏ - ی 
ف (ب) ۱۵۱ (ج)۲۶۸ (د) ۲۷۲ 


(۱۱) الحد العام للمتتابعة : ((۳ × ه) » )١ × ٤(‏ » (ه × ۷) ۰( <۸) » ...) 


هو عر = عه مداد دام 
(1 )نم (هم+ ۱) (ب) ۳ مد (فه+ ۲) 
(ج) + ۲) )+( (د )ما + ه تم ٦‏ 


9 الحد السادس فى متتابعة الأعداد الطبيعية التى تقبل القسمة على ه هو SE‏ 


(1)ه (ب) ۱۰ (ج) ۲۵ (د)۳۰ 


الدرجة الكلية 


حتى درس 2 من الوحدة الأولى 5-5 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) الوسط الحسابی للعددین : ۸ » ۱۲ هو .موه( 

)۸(1 (ب) ۱۲ (چ) ۱۰ (د)۲ 
© إذا كان عر = ۱۵ - ۳ رہ فإن أول حد سالب فى المتتابعة هو E‏ 

(1) سب (ب) عم (ج) 2 A‏ 


۱ 
اختبارات تراخمية 


9 0 - (۳ دم - 4( متتابعة حسابية آساسها = ........:۰۰۰.۰۰ وحدها الثانی = مورا 
POY)‏ ۷ (ب) ۳۰۶۰۷ (ج) ۲ ء ۲-2 (د) ۵ 4 -۲ 


© إذا كانت : ۱ » ۲۶ » ب حدوذا متتالية من متتابعة حسابية فإن القيمة العددية 


للمقدار (۷ جب تساوی ...ديه 
(i)‏ ۲۶ (ب) ۶۸ (ج) ۱۲ () ٩‏ 
(©) قيمة الحد الأوسط فى المتتابعة : (۲ » ۰ ۰ ۸ ۱۱۰ ۰ ..... »۱۲۸) هی CED EF‏ 
(i)‏ ۲۲ (ب) ۶۳ (ج) ۹۵ (د) ۲۷۹۵ 
© قيمة التسلسلة : رک (؟ + )١+‏ = ی 
(1) ۱۳۷۵ (ب) ۷۷/۷۰ )۰ :۱8 Yaa)‏ 
© إذا كانت : لسن » -۳ , ٤‏ س - ١‏ » ...) متتابعة حسابية فان : س = 1 
(1) ل (ب) عد (ج) -۱ (د) -ه 
() عدد حدود التتابعة : (۷ » ۱۱ ۱۰۰ » ... » ۲۷۱) هو ERAN‏ 
(1) ۳۶ (ب) ۱۹۹ (ج) ٩۷‏ (د) ۳۱۳ 


(8) إذا كانت ۲ »عب » ح فى تتابع حسابی فأى مما يأتى صحیح ؟ 


(1) ۷+ ی + ی (ب) ۷ + ۲ ی 
(ج) + کے (د) + حیع ۲ ب 
1 ب 
(1۰) عند إدخال نه وسط حسابی بين ؟ » ب یکون أساس التتابعة الحسابية هو ۳۳۲ 
تن بت - ۲ - ۱ 
U‏ 3 (ب) ورب )3( د )°( aa‏ 


(13) عند إدخال ۷ آوساط حسابية بين العددین -ع۲ » ۱٩‏ فان قيمة الوسط الرابع 


هی و 

(1) صفر 55 (ج) ۱ a)‏ 
(۱۲) أول حد سالب فى التتابعة : (۳۰ » ۳۳ 6 ۳۱ ۰ ۲۹ ؛ ...) هو e‏ 

ARN‏ (ب) م (ج) عم (د) ع وب 


> الجبر 


الدرجة الكلية 


حتی درس 3 من الوحدة الأولی 3 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) مجموع ۲۵ حدا الأولى من حدود التتابعة : (۳ - ۲ لم) يساوى 050005 

( )1° (ب) ٩۰۰‏ (<)-۵۷۵ واس 
(۲) الوسط الحسابى للعددين : ۳ س - ۷ و سى + ۲ هو SR‏ 

(5)1 س ه (ب) ۶ جس - ۲ (ج) ٤‏ جس + ۲ (د )۸س ٤-‏ 
© قيمة المتسلسلة :اک (۲ م - ۱) = E EE‏ 

۷۷ ) (ب) ۷۰ (ج) ۷۵ (د‎ WCB 


(ع) المتسلسلة : ۷ + ٠٤١١ + ... + ۲۱ + ١4‏ رمز المجموع لها على الصورة Ea knee‏ 


ب> 
< 
3 
> 
< 
ع 


۱۰ 


(ج) رگ, (ي +1) 


N‏ و 


احير 
ی 
+ 
یپ 
گنر 
نس 
ص 
5 


(0) مجموع حدود المتتابعة : (۱ » ۳ » ۵ ۰...۰ ۱۷ ۱۹۰) هو EEN‏ 


([۲۰)1 (ب) ۵۰ (ج) ۱۰۰ (۵ )۳۰ 
© إذا كان : عر - عر , = ۳ فان أساس المتتابعة الحسابية (مى ) = ا ا 
(۳)1 (ب) -۲ (ج)۱ (د)١ا‏ 


60 إذا كان (گی) متتابعة حسابية وکان : مر + ع, + ,, + ےی = ۷۲ 
فاٍن حر, الاولی من هذه التتابعة یساوی ۴ ۱ : 


۳۰۱ (ب) ۲۰۶ (د) ۱۵۲ ( ٩۱۲‏ 
() أى التتابعات الحسابية الآتية مجموع العشرین حدًا الأولی منها ۸۲۰ ٩‏ 
BENET BEN‏ اب (ب) (۱» ۵ ٩‏ .) 
OS) | ۱۱۷۷ DCS)‏ 6۸ ۱۲ ...) 


اختبارات تراكمية 


(8) الحد الأوسط فى المتتابعة الحسابية : (-۵ » ۰ » ۵ » ... » ۹۵) هو BEE‏ 


1 (ب) 86 (ج) 2 2020 
2 لإيجاد أكبر مجموع لحدود المتتابعة : (1۷ » 55 » 5١‏ » ...) بدا من حدها الأول 


نوجد sean‏ 
) أ ( ين (ب) كد (ج) حم ( د ( ,م 
0 مجموع الوسطین الحسابیین الأول والاخیر بين العددین ۷ 1 ۳۱ بساوی e RPE‏ 
۱٩ )1(‏ (ب) ۳۸ (ج) ۲۶ (د) ۱۴۳ 
9 قيمة المت لمتسلسلة : 5 + 9 + ١4‏ + ... +.(ه دم- )١‏ باستخدام رمز التجميع هی ل 
ل ل 
9( =( (ب) (RNS‏ 
م دع عي ١‏ 
له وبه- ۱ 
(ج) 4 (ه مي -۱) (د) گ ۳( ی +۱) 
مس < ۱ جد ۱ 
الدرجة الكلية 


سس 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 
© إذا كانت : س > ۰ فان أساس التتابعة الهندسية : 
٤(‏ » جن - ۲۲ سس +" » ...) هو وو م 


(1) 5 (ب) ۱۵ (ج) ۴ (د) ۲۶ 
© الحد النونى للمتتابعة الهندسية : ( حل » + » حل ...) يساوى 200505 
٩ 5‏ له - ۱ : + ربا ال یت OTN‏ 
(i)‏ )¥( (ب) (۴) (ج) (۳) (۰) (-۲) 
(©) الحد التالى فى التتابعة الهندسية : (۸ ۰۰ » + » كلك » ...) يساوى 227 
(ز) 3 (ب) 3 (ج) +2 (د) 4 
() الوسط الهندسی للعددین ١7 » ٤‏ هو RIE‏ 
(1) ۸ (ب) حم (ج) ۶ ۸ (د) 6 


لا 


(5) لأى متتابعة هندسية يكون ع, × ع = LEE‏ 
)1( )2(" (ب) 2,)" (ج) 2,)" (د)ت,)" 
© إذا كانت : (" ۰ب »ب - )٩‏ متتابعة حسابية فأى مما یأتی صحيع ؟ 
(1 )۴ += ۳ (ب) (؟-س)" = ٩‏ 
(ج)؟ > ۲ " (د)۲+ی< -۲ 
(۷) رتبة آخر حد سالب فى التتابعة الحسابية : (-۹۸ ۹۱-۰ ۹۶-۰ » ...) تساوی a‏ 
٤۹)71 (‏ (ب) ۵۰ (ج) ۵۱ (د)۶۸ 
(۸) جميع المتتابعات الآتية هندسية ما عدا المتتابعة E‏ 
(۳()1 ¢ ۰ ۰۱۲ ۲۶ < ..) (ب) (لو ؟ » لو ؟ » لو(" sê Fale‏ 


۳۹ ۳-# ۱ 


© إذا كان ؟ » ب » ح فى تتابع هندسی وأساس التتابعة = ر 


)+( دح ع ۰ ..) 15 ند ۳ WS‏ 


فإن جميع العبارات الآتية صحيحة ما عدا resi ees‏ ماعو كوه 


(1 )دعس (ب)رء 2 (ج)رء ع )زج لح 

(۱۰) الوسط الحسابى لعددين حقيقيين موجبين مختلفين دس وسطهما الهندسی. 
(1)< (ب) < (ج) > (د)< 

(0 إذا كانت (عر) » (گّرر) متتابعتین هندسیتین فأی مما يأتى یمثل متتابعة هندسية ؟ 
+ (ب) (ك عم ) (+)(وی خی (داگل‌ماسیق. 

1 كك ١‏ له - ۱ 

9 الحد السابع فى التتابعة (ع ر ) حيث : عر =۸ × )<( بساوی REE‏ 

(۸)1 (ب) 6 (ج) + (د) 2 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : 


(۱) مجموع حدود التتابعة الهندسية : (۸۱ ۰ ۲۷ » ٩‏ » .....) یساوی ای 


(1) عد (ب) ۱۱۷ (ج) ۱۱۸ (د) کوک 


اختبارات تراكمية 

(9) عدد حدود التتابعة الحسابية : (۷ » ۱۱ » ۱۵ » ..... » ۲۷۱) هو نو 
TEY)‏ (ب) 1۷ (ج) ۱۷۹ (د) ٩۳۱۴۳‏ 

© إذا كانت : جس » ص » ع ثلاثة أعداد مختلفة فى تتابع هندسی فان : EEE‏ 
(1) ۲ ص < س + ع (ب) ص؟ > سس ع 
(ج) ص سس ع . (د)لأص سس ع 


(ع) متتابعة مجموع ل٣‏ حدًا الأولی منها یعطی بالعلاقة : حر = ۱*۶۳ - ٤‏ 
فان الحد الثالث منها يساوى edl eh‏ 


۷۷ (ب) ۲۳ (ج) 4ه (د)‎ A0 
متتابعة هندسية فيها عر = ج عر_, فإن أساس المتتابعة = ...: و‎ © 
 )د(‎ ۶ (ب) ۲ (ج)‎ f1 


© إذا كانت : (؟ » ۲۲۰ »س »ح٠ ٠١‏ » ....) متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة 


فان : ؟ +س + و < مدو نموم وو موه وه 


۸۸۰ (ب) ۲۶۰ (چ) ۱۲۰۰ (د)‎ 0 ۹۶۰ Û) 
075۴ قيمة التسلسلة : ,كي ۲ ی = ب؟‎ © 

(1) ۲۵۰ (ب) ۷۵ (ج) ۸۰۷ (د) ۸۲۸ 
© الحد النونى للمتتابعة : (۷ » ۲ » 4 » ؛ » ...) یساوی سس 

(1) نم-١‏ (ب) ۱۰۵۷ م۷ ا 
)٩(‏ متتابعة هندسية حدها الرابع يساوى ۸ وحدها السابع يساوى ۱۶ فان مجموع العشرة 

حدود الأولی منها = ی 

(] ۲۵۹۲ (ب) ۵۱۲ (ج) ۱۰۲۳ (د) ۱۰۲۳۶ 
(۰؟) إذا كان الوسط الهندسی للعددين : ٠٠‏ » ص هو ٠١‏ فان : ص = ASR‏ 

(۱) ۱۱ (ب) ۸ (ج) ٤‏ (د) + 
() الوسط الحسابی للعددين : (؟ +س)" » ٩(‏ -س)' هو E o:‏ 

(۱) ۲۲ (ب) ۴ +ب (+)+ یا (د)۹ یا 


(۱۷) متتابعة هندسية أساسها + وحدها الثالث = ۲ فإن مجموع عدد غير منته من حدودها 
بدءًا من الحد الثانی = یب وین 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ع ( د) ۸ 


لكلا 


> الجبر 


الدرجة الكلية 
ات 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

(۷) عدد طرق ترتیب جلوس ه أشخاص حول مائدة على شکل دائرة هو E‏ 
١)1(‏ (ب) ۲ (ج) ۲۶ (د) ۱۲۰ 

(۲) عدد طرق تکوین عدد مكون من رقمين من الأرقام : ۰ » ١‏ » ۲ » ۲ يساوى Ea ES‏ 
۱۲۲۱ (ب) ۱۹ (ج) ٩‏ ( )۸ 


(۳) إذا كان : (مس » ص » ع) فى تتابع هندسی فان : ص" = | 


(1) سس 6 زب یع 


(ج)س؟ ع" ی 3 
© إذا كان : "لر , = ۲۰ فان : ی = یت 
(1)ه (ب) ۶ (ج) ۳ (د) ۲ 
(6) المتسلسلة التى يمكن جمع عدد لا نهائی من حدودها هى مما 
(ؤ9)؟ +ع + ٩‏ + (ین) ۲ + A+‏ + ...۰ 
(ج) 1 4ع + ۲ + .... ( )۸ + + ۲ + 
© إذا کول اکل س ني فا > سب 
۷۲۰۲۲۱ (ب) ۲۶ (ج) ٩‏ (د) ۱۰ 
© مجموم يونوسطا ابيا بين العددين += یوس 
(1 )له( +س) (ب) 2 ( +س) 
ها 9+ رم اجب 
© |ذا کان : أنه - ١‏ = ۱۲۰ ۾ نم ني ٦=‏ فإن :“لر = EES‏ 
)۷۲۰(7 (ب) ا × ۵ ٤×‏ (چ) ۳ ۷ ۶ ۵۷ , ARNG‏ 


اختبارات تراکمية 


)٩(‏ متتابعة حسابية فیها کی فا ۷ ا 
دب ۷ نی 
۲۲ ۳۱ ۹ ۳ 
(1) + (ب) م- (ج) م+ (د) 77 
© إذا كان : یہ |۲ به -۱ = ۱۲ فان : لہ = معا ری 
(1) ۶ (ب) ۲ (ج) ٩‏ (د) ۵ 
1 
0 4 (۲ ني + ۱) < ذه لك بدهاء قداءاء | 
عي 2 ۱ 
(i)‏ ۲6۵ (ب) ۳۰ (ج) ۳۵ (د) ۲۶ 
9 *ل, = ی 
1۱) | رب (ج) ۲۰ (د) ٩۰‏ 
الدرجة الكلية 


1 ۲2" حتی درس 2 من الوحدة الثانية 565 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) عدد الأزواج المرتبة (؟ »ب) التى يمكن تكوينها من عناصر الجموعة إ١‏ , ۲ ,م 1۳ 


حيث !عب هو ی 
ان (پ) ۲ (ج) ٩‏ (د) ٩‏ 
له ۲ 5 
69 اذا كان مه , 2 م فان e‏ فم = م 996 
(i)‏ ۲۶ (ب) ۲۵ (چ) ۱ (د) ۶٩‏ 


فان آساسها بساوی دوم 
:۷ ۱ ۷ 1 
(i)‏ (ب) + (ج) ۴ (د) > 
© إذا كان : کل = ۱۰ فان : ی = inn‏ ووه و محر 6 
(1) 6 (ب) ۳ (ج) ۲ (د) ۵ 


(6) متتابعة حدها العام ۶ ر = ۱۵ - ۲ دم فإن أول حد سالب فى المتتابعة هو E‏ 
201 (ب) 6 (ج) E‏ (د) و 
لعبتين والثالث يأخذ الباقى فبكم طريقة يمكن إجراء التقسيم ؟ 


(1) “في + "ی + ی (ب) “قم × ص 
لو أي > "ل کي (د) یم × او 
© إذا كانت : اف = “ماين فان : س = EKS‏ 
(1) :صقن (ب) ۱ (ج) ۶ (د) ۱۰ 
(۸) شخص له ه آصدقاء فإن عدد طرق دعوة صديق أو أكثر منهم للعشاء = Ess‏ 
(1) ۳۲ (ب) ۳۱ (ج) ۲۵ زد ۱3 


@ عدد الحدود التی یلزم أخذها من حدود التتابعة : (-۳؟ » -۳۹ ۲۹-۰ » ...) ابتداء من 
حدها الأول لیکون الجموع ۲۲۱ هو هی 


۱۷ (ب) ۱۸ (ج) ۱۹ (د)‎ YH 

(.) مجموع الحدود الفردية الرتبة من حدود المتتابعة الحسابية (۲ » ۵ » ۸ » ... » ۱۱۰) 
یساوی NEI‏ 
(1) ۱۰۰۸ (ب) ۱۰۲۶ (ج) ۱۰۹۶ (د) ۱۰۲۰ 


(69 إذا كان : سس > ٠‏ فإن أساس التتابعة الهندسية : (۶ » جسن - ۲۲ +" ...) 


بساوی 2 

۲۶ (ب) ۵ (ج) ۴ (د)‎ ١)1( 
EES إذا کانت : کت - ۲؛ فان : لہ=‎ © 

(1) ۴ (پ) 1 (ج) ۷ (د) ٩‏ 


اختبارات تراکمية قصيرة فى التفاضل والتکامل 


الدرجة الكلية 
يعافا ا13 ا هالن: ۳ 32 n" 1 U‏ 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


( توس تغين الدالة د حبية : ه (نبى) سن" عتدها اتتغير عي من ۳ إلى ۲,۱ 


سای ی ف و ا رخ 
(1) ۰,۱۱ (ب) با (ج) ۹ (د) ٩,۳۱‏ 
تباط هر انالا و الحو حا حل و ی 0 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) صفر (د)؟ 
(©) إذا کان متوسط التغير فى د یساوی ۷ عندما تتغير سس من ۲ إلى ه 
۱ وكانت : د (۳) =۸ فان : د (ه) = مق سب 
(1) ۲۲ (ب) ۱۲ (ج) ۷ (د) غير ذلك. 
(ع) متوسط التغیر فى حجم مکعب عندما يتغير طول حرفه من ٥‏ سم إلى ۷ سم . 
ناو ای 
(1) ۱۲۵ (پ) ۳۵۲ (ج) ۲۱۸ (۰) ۱:۹ 
(8) متزسط تعیر الدالة د حیت":د (لس) کن عندماً تتغیر حلن من ."إل 15,6۱ 
بسلین 6 کي 5 هس اه ۱ 
() 6۰ (ب) ۰,۶۱ (ج) + (د) عد 
© عندما تتغیر سس من سس, إلى سس, فان التغیر فى الدالة د 
باو ê‏ كلا 
(1)د (سس, - سد) (ب) د نس ) - د (سی) 
(ج) د (سم) - د (س) (د) د (سن, -سس) 


> التفاضل والتکامل 


(۷) دائرة طول ذ نصف قطرها نق فان متوسط التغیر فى محیط الدائرة عندما تتغیر نق من نق 


إلى نق هو ۳ 
(۲۲۱ ۲ نق, (ب) ۲ 7۲ (نقم - نق,) 
(ج) ۲ نق (د) ۲ 7۲ 

© أى الدوال الآتية يكون التغیر فى د یساوی صفر لجميع قیم التغیر فى سس من ؟ 
إلى ؟ + ص ؟ 


(1)د : د (س) = سس" 


(ب) د :د (س) = ۲ سن -۲ 
(ج) د : د س) = ۷ (د) د : د (س) = ماس 


(@ صفيحة على شكل مربع تتمدد بانتظام محتفظة بشکلها فإن معدل التغير فى مساحتها 


(1) ۰ (ب) ۵ (ج) ۲۵ (د) ۱۰۰ 


(۰) إذا كانت : د (س) = سس + ب فان متوسط التغير للدالة د عندما تتغير جس من 


۱-4۱ . (ب) (ج)+ب (۱)3 

(۱۱) كرة من العدن تتمدد محتفظة بشکلها الکروی فإن معدل التغیر فى حجم الكرة بالنسبة 
إلى طول تصف قطرها عندما یکون طول نصف قطرها ۷ سم هو ببس 
(i)‏ ۶۹ 7۲ (ب) ۱۸ 37 (ج) ۱۹۱ 7۲ (د) ۳۹۲ 1۲ 


9 إذا كانت : د (س) - سس" فإن : نوس * لس اه لح 01 


(1)ه (ب) ه سس" (ج)اس؟ (د) غير موجودة. 


المعاصر (الرياضيات العامة - امتحانات) +۲ / ثانية ثانوى / التيرم الثاني 


1 


اختبارات تراكمية 


الدرحة الكلية 


885 ل ۱۳۸ حتی درس 2 من الوحدة الثالثة 55 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 

(؟) متوسط تغير الدالة د : د (س) سس" عندما تتغير سس من ٤‏ إلى ۶,۱ يساوى 22055 
(î)‏ ۸,۱ (ب) ۰3۸1 (ج) ۱۹ (د) ۱۹,۸۱ 

(۲) سقط حجر فى بركة ماء فتكونت موجة دائرية تزداد بانتظام بحيث تظل محتفظة بشكلها 
الدائرى فإن معدل التغير فى مساحتها عندما يكون طول نصف قطرها ۵ سم 


(1) ° 7۲ (ب) ۱۰ 7۲ (ج) ۱۵ 7۲ (د )۲۰ 7۲ 


(©) معدل التغیر للدالة د : د (سس) = ۲ سس" + ۲ عند مس = ۲ هو yet‏ و 


(1) 6 (ب) ۱۲ (چ) ۱۰ (د) ۱۶ 
(ع) إذا كانت د (سس) = سس + ۵ باستخدام تعریف الشتقة فان : 5 EIR. = )٩(‏ 

(1) + (ب) ل (ج) + (د) + 

: د (ھ + ۲) - د (م ۲) + د (-۲) -د() ‏ ۱ 
سيوس ۳ یب 

(1) د (۳) +د ۲۵) (ب) د (۲) 

(ج) ۵ (-۲) (د) ۵ (۳) - د (-۲) 
© إذا كان منحنی الدالة د : د (سس) = سس" - ۱ يمر بالنقطتین ؟ (۲ » د (۲)) 

+ ميل القاطع ب 

,ب (۲ » د (۲)) فان : Fem FO FTN PS‏ نت 

(1)ه (ب) 2 (ج) ‏ (د)۱ 
0) إذا كانت الدالة د : د (س) = ۲ س - ۲ 

فإن دالة التغير ت (ه) = فوع مها | عند س = ۱ 

(1) ۱ م (ب) ۲ م (ج) 4 (د) ۴ 


۾ التفاضل والتکامل 


(۸) |ذا کانت : د (س) = سس" + ه فان : د (س) = يه 


(1) سن" (ب) سس (ج) ۲ ن (د)۲ سن + ه 
© إذا كانت : د س) = سس" - ۳ فإن قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها الماس مع 
الاتجاه الوجب لحور السینات عند النقطة (۲ » ۰) یساوی ............... (لأقرب دقيقة). 
۳۵۲۱ ۹۶* (ب) ۹6 °۸۰ Ca) *۱۱۰ VA‏ و" 
(۰؟) إذا کان متوسط التفیر فى د یساوی ۲,۶ عندما تتغير سس من ۳ إلى ۲,۲ فإن التغير 
فى د بساوی ات رن 
(1) ۰,۲۲ (ب) ۰,۶۸ VY CA T's)‏ 
9 إذا كان متوسط التغیر فى د یساوی ه عندما تتفیر سس من ۲ إلى ۶ وکانْ د (۲) = 
فان : د (۶) = Re‏ ی 
(1) - (ب) ۷ (ج) ۸ (د) ۱۹ 
(13) ميل المماس لنحنی الدالة ص = د (س) عند النقطة سس » د (سب)) 
يساوى لطا 
"د ای اس نزن یت ع 
(ج) د س + ه) - د (سی) ی با 


ات ل 


الدرجة الكلية 


1 )| ۲ . حتى درس 3 من الوحدة الثالثة 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 


(۱) عندما تتغیر قيمة سن من ۱ إلى ۱,۳ حیث : د (س) سن" 


فان متوسط التغير للدالة يساوى 6 م © سا 


(1) ۲,۱۹۷ (ب) ۱ (ج) ۷۶۳۲ (د) ۴,۹۹ 
0 سيره اسك 

© إذا كان : د لس) > رب فان : 5 (۱) = ی 
(i)‏ + (ب) + (ج) ۱ (د)-۱ 


اختبارات تراخمية 


(۳) معدل تغير الدالة د : د (سن) = چن إل ىك ۱ هو ESN‏ 


(۱)1 (ب) ۱۵ (ج) ۱۶ (د) صفر 
© إذا كانت : مخ [(؟ سس)"] = ۲۶ عندما سس = ۱ فإن قيمة ! تساوی اک 
(۸)1 (ب) ۲ (ج) ۱ (د) ۲۶ 
(©) إذا كانت : د (س) = ٤‏ س +۱ فإن التغیر فى د عندما تتغير سس من ۲ إلى ۲,۱ 

یساوی سد 

(1) 6„ . (ب) ۰,۱ (ج) 4,١‏ (د) ۶ 
© إذا كان : شن صل = ۸۱ . فان : ۶ < کەن 

كوك سس 

٩ (د)‎ ۱ )+( ١ (ب)‎ ۹-)1( 

ھا ی :ان - کک ةفاسما شاوی مع 
سس + 4 

(1)-2 (ب) 2 (ج) ‏ (د) + 
(۸) إذا كانت : ص ۳ للحن فإن : + د _- 211 

(۱۲۲۱ سس" (ب)۱۲ اس (ج) (د)--۲ 


با 


OTE : إذا' كان للدالة د مماس أفقى عند مس = -۲ فان‎ )٩( 
- = )۲-( أ ) د غير قابلة للاشتقاق عند سس = -۲ (پ) د‎ ( 
€ (ج)نها + اا يهن‎ 
سس + ۲) (ه - سس"') قإن : ۵ (۱) = موی‎ ٤( = إذا كانت د : د س)‎ 69 
۶1 (ب) ۱۸ (چ) ۳۲ (د)‎ ۱۶ )1( 
إذا كانت : د (س) = ؟ حيث ؟ ثابت فإن متوسط التغير للدالة د هو اا ا‎ )٩۱( 


(۱)1 (ب) -۲ (ج) صفر (د)۱ 


9 إذا كانت : د (س) = (س + ۴) (سن" - ) وکان : 5 (-۱) ٤=‏ فان :۴= ایا 


١ 5‏ -۲ 
(i(‏ £ (ب) ل (ج) ع (د) 1 


لكا 


> التفاضل والتکامل 


الدرجة الكلية 


س ر 


لذ و ۰۱( حتى درس 4 من الوحدة الثالثة 5-5 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


© |ذا كانت : د (س) = ي فان : ۵ (۱) = هت 
(۱)1 (ب) صفر (ج) -۱ (د) ۲ 
© إذا کان : ص ۲ سس فان : مد < n‏ 
و جن 
= 
eT‏ (ب) -۱ (ج) -۲ ص - ۱ (د) -۲ ص 
0 
عب (ص') = 251 
HE 50 ۱‏ ه صٴ 
(1) ص (ب) ۵ ص ص (ج) ص ص (د) 6 
© إذا كانت : د (س) = سس" - ۲)° فان : د (۱) = ات نو 
(1)ه (ب) ۱۰ (ج) -ه (د) -۱۰ 
(6) إذا كان منحنى الدالة د هو مستقيم يمر بالنقطتين ١(‏ » ؟) » (۲ ۰ ؟) 
فان متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر سن من ۱ الی ۲ هو ی 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) صفر (د) ١‏ 
© إذا كانت : د (مس) = مس - ۳" وکان : د () = ه فان : ٩‏ = راومه دوه 
(1) ۶ 1 -۲ ات £1 (ج) -ع 1 -۲ (د) -ع 1 ۲ 
5 ۷۸ س ۲ 56 ون 
60 إذا كان : ص = ع e‏ ع<ی" -۱ ی ی ا 
(ز) ۳ (ب) ۱۹۲۰ (ج) ۱۲۹۰ (د) ۹٩‏ 
او يونت 00 5 و ۴ ۱۳۲ 
(۸) إذا كانت : ص = ع جاع 6 غ = اسن" ی یج 
(17)1 سن (ب)15 سن" (ج) 17 سس" ()4 سن" 


اختبازات تراكمية ا 


@ |ذا كان متوسط التغير فی د یساوی ۷ عندما تتغیر سس من ۳ إلى ه وکانت د (۳) = ۸ 


فان : د (۵) = dleaecdesaes see‏ 
(i)‏ (ب) ۱۲ ۱ (ج) ۷ (د ) غير ذلك. 
۶ ص 
(۱۰) إذا كانت ص = (ع + )١‏ 5 ع دج سن ڪا فان تن سیخ یا 
وك جن 
(1) سل (ب) سس (+) 14 سس (د) ۸ سن" 
۱ 
سے (س ۳ ج weset‏ 
۱ تب ۱ 13 ۱ 
(1) > سس ۲ (ب) > سس ۲ (ج)-- (د)- سن 
۳ اعنم اس 
69 إذا كان ص = (مس + لك) 0 E‏ ون بسن میا 
فإن : 5-2 پم جرج بجحو ا 
(i)‏ (ب) + ۲ (ج) -۲ 


اختبار 5 حتی درس 5 من الوحدة الثالثة 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(©) ميل الماس لنحنی الدالة د حيث : د (س) = ۲ س" +۲ سس -۱ 


(1) 6 (ب) ۸ (ج) ۱۸ (د) ۱۶ 


(۲) إذا كانت : د (س) = ۳ مس" - ه سن + ۱ وکانت : د (8) = د )١(‏ فان : ۴ = ی 


۲-۰ (ب) 1 ۲ (ج) جك ۲۰1 (د) حك‎ ۲-۰ £ (i) 
١ = معادلة الماس لنحنی الدالة د حیث د (س) = سس" + ۲ عندما حس‎ )۳( 

هى 111111 

( )ص = ۲ یں (ب) ص - ۲ یس = ۵ 

(ج)س + ص = ۲ ۲۲۱ سس - ص + ۲ = صفر 


لكا 


4 التفاضل والتکامل 


(ع) إذا كانت معادلة العمودی للمنحنی : ص = د (س) عند النقطة (؟ ۰ -۱) 
هی س - ۲ ص = 6 فان : 5 (۲) = EE ERIE‏ 


(1) ۲ (ب) = (ج) ۱ (د) -۷ 
” 0 رز مس ۱۳ 
(8) وج [ س +۱ ) < eases‏ وه و وخ عند سن = ۷ 
۳۸ 5 
(n‏ يذب , (ج) ۹۸ (ر) ۳2 
© |ذا كانت : ص = د () حیث ؟ ثابت فان : ك ۳ 
كوك جن 
)1(“ )( لهف سنا 
(ج) ۱ ( د ) صفر 


دا وه وج 5 ١‏ 
©) النقطة الواقعة على منحنی الدالة ص = سج والتی عندها الماس یوازی الستقیم 
سس + ص = ۰ من النقط التالية هى نرت 


(۱) ۲-۰ -+) (ب) ٤ ٤(‏ -4) (ج) (۶ ۱۰) (د) (۲ ۰ -۲) 
(۸) إذا كان الستقیم : ص + سن - 2۱ ۰ یمس منحنء الدالة د : د (سس) سس" ۳ سس +۱ 

فان : ؟ = 1۳ 

(1) ۲ (پ) ۳ (ج) > (د) ۵ 


)٩(‏ قياس الزاوية الوجبة التی یصنعها الماس للمنحنی ص = سس" - ۱ مع الاتجاه الوجب 
لمحور السینات عند سس = + یساوی r‏ 


7 ۹ LNT 

ا (ب) ۷ (ج) چ (د) 7 
(۱۰) التغیر فى الدالة د عندما تتغير سس من ه إلى ۲ ۰ هو اه 

(1) د (۵,۲) -د (۵) ل يقد عدت 

(ج) د (0,۲) -د (ه) برو ی 

يساوى 200018 

۱۰۹ (ج) ۲۱۸ (د)‎ ET Ea ۱۳۵ (1) 


۱ 
۱ 
۱ 


اختبارات تراكمية 
(1۲) معدل تغير (سس" + 4) بالنسبة إلى سس عندما سس = ۲ یساوی TT‏ 
(1) 6 (ب) ۸ (ج) + (5) ۱۲ 


الدرجة الكلية 


وی ی 
٣‏ 4 حتى درس 6 من الوحدة الثالثة EH‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


71 س + )"و سن- 590 
(1) (۲ سن + 1۱ (ب) ل (سى + ٩۱‏ 
(ج) پل (۷ سن +۱۱ رد (۷ ین + 10۱ 
© 1س (۱+-) وس - E‏ ۳۷۹ 
(0 + ۲ (ب) ‏ (س + ۱۲ 


1عضتدوس + تجو يديك چ 
ین - ۲ 
15) سس؟ + ٣ین‏ + ٤‏ (ی) سی + سس + وین 
(چ) + سس" + سس + ٤‏ ہس ( د ) ۲ س + ۲ 


(2) ميل المماس لنحنی الدالة د حیث : د (س) = 7 سس" + ۲ سس - ١‏ 


(1) ۶ (ب) ۸ (ج) ۱۷ (د) ۱۶ 


(1) ^ (ب) - م (ج) له ( و )ور 


© إذا كانت : ص - [ (س۲ - هس +۱)وس فان :کے ی 
2 (ب)حس۲ - و عون" + یس 
(ج) + عن" - + سن" + یس (3) ۲ س - ۵ 
E) ©‏ حك جروا رک 
(1) 2 (ب) ال بسن (ج) ه عن (د) ه س" 
100 لس"- )و سن- ب32 
(1) ۲جس (ب) سس" - ۲ سن 
(ج) لل س۲ ۲ سن اث (د) ۲ س - ۲ + ث 
© | (۷ سن + ۲) لس -4) وس = FST‏ ۷ 
وميوسيان وكين دوس بلا 
(ج) + ج من" - + سس - ۱۲ سن (د) < جن ج سس - ۱۲ سس 
(۱۰) إذا م المستقيم ص -غ س + ١‏ مماسًا للمنحنی ص دس" + 6 قإن : 9< ............... 
(1) ۱ (ب) ۲ (ج) ۴ (د)ع 


(۱۱) إذا كان منحنی الدالة د يمر بالنقطتین (۱ ۶ ۲) » (۲ » ۳) فاٍن متوسط التغیر للدالة د 
عندما تتغیر سن من ۱ إلى ۲ هو a‏ 


(۱)1 (پ) ۲ (ج) صفر ([د) = 
9 بش ( ص - ۱) (س + ۲)) = emey‏ 
(1)؟" سس (ب) ۲ جن + ۱ (ج) ۲ س - ۳ (د) ۲ سن + ۲ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 

(۱) عند سحب بطاقة من بين ۱۰ بطاقات متمائلة ومرقمة من ۱ إلى ۱۰ 
فإن حدث ظهور عدد يقبل القسمة على ۳ على البطاقة المسحوية هو E‏ 
(۳(۲۲ 1۱6 (ب) ۱۶۲۰۱ 4٩‏ 
(ج) ۳۲ ۰۹۰۲۰ 1۱۲ (د) (۳ 1٩۶۰‏ 

© إذا كان ؟ » ب حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية 
فاٍن حدث عدم وقوع أى من الحدثین یساوی رگ 
(۲۱۲/1ب (ب) ۴ -ب (چ)؟۱]ب (د)؟لاي 


(۳) إذا كان : ؟ »سب حدثين متنافیین فان : ؟ -ب< ان 


(i)‏ (باب (جاب - ١‏ (د) 

(ع) ألقيت قطعة نقود مرتين متتاليتين ولوحظ تتابع الصور والكتابات فإن حدث ظهور كتابة فى 
الرمية الأولى هو 2711171 
(1) ((2 ۰ ص)) (ب) ((ه » ك) » (ك » ص) 1 


(+) +!(ك » ص » ص) » )له » ك » ص) » (ك » ص » (ع) » (ك » لے » (1)2 
(د) ((ك » ص) » (ص » (ع) » (ك » ك) ‏ 

(6 إذا كانت ص ترمز لاصابة الهدف » خ للخطاً فى إصابة الهدف » وکان اللاعب يسدد 
على المرمى ۳ مرات على الأكثر حیث یتوقف عن التسدید عند إصابة الهدف فان فضاء 


(۱)((خ ۰ خ۰ )1 

(ب) ((خ » خ » ص) ۰ (خ + ص ۰ )۰( » خءخ) » (ص ۰ » )1 
(ج) [(ص) » (خ » ص) ۰( ۰ »۰ ص) ۰ ( ۰6۰ 1 

(د) ((خ » ص) »۰ (خ » خ » ص) » (خء ص » ص)] 


> الاحتمال 

(5) فى تجرية |لقاء حجر نرد منتظم مرتين وملاحظة العدد الظاهر على الوجه العلوی فى کل مرة فان 

»)۱۰۱( 8» ۳( 0۲ ۰۵(۰)۱۰ ۰( » )۵۰ ۱( ۰0۱۰ ۳( (F< ۱(( الحدث‎ 

(۳ » ۲) » (۵ » )) هو حدث RS‏ 

(1) الحصول على عدد فردی فى الرمية الأولی. 

(ب) الحصول على عدد أولى قى كلا الرمیتین. 

(ج) الحصول على عددین مختلفین. 

( د) الحصول على عدد فردی فى کل رمية. 
(۷) أى من الاشکال الآتية يعبر الجزء الظلل فيه عن ؟ لاب ؟ 


ف ف ف ف 
عع ده ای 
(ب) (ج) (د) 


(1) 
(7) إذا كان ؟ »ب حدثين من فضاء عينة لتجرية عشوائية فان حدث وقوع ! فقط = 1:11 
(۱)1 (ب) ۴١٤ب‏ (ج) ؟ -ب (د)ب - ۲ 

(8) فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرتين متتاليتين فإن عدد عناصر فضاء العينة = مج 
(1) ء (پ) ٩‏ (ج) ۳۹ (د) ۳۰ 

(10) فى الشكل المقابل : -- 7 
الجزء الظلل یعبر عن الحدث ا يي ا .3 ۰ © 
(1) وقوع ؟ »ب (ب) وقوع 11» س أء كلاهما. 

(ج) وقوع آحد الحدثین على الاقل. (د) وقوع أحد الحدثين على الاکثر. 

((6 (! لاح - جد" زب 
)1)1 (ب) ؟ لاب 
(ج) ف - (٩۱)ب)‏ (د) 00 


(۱۲) فى تجربة تکوین عدد مکون من زقمين مختلفین من مجموعة الأرقام إ١‏ » صفر » 1۲ 
فان عدد عناصر فضاء العينة = ۳ 
(4)1 (ب) ۶ (ج) 1 (د) ۵ 


اختبارات تراكمية 


الدرجة الكلية 


دهد ده یه پیج 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 
© إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » ؟ 2ب 
فان : ل (! لای) < ی یت 
(DJ (i)‏ (ب) ل (ج) ل () + ل (د)ل 9 م) 
(۲) ألقى حجر نرد منتظم مرة واحدة على منضدة » ولوحظ العدد الظاهر على وجهه العلوى 
فان احتمال آلا يزيد هذا العدد عن ه ولا يقل عن ۳ هو ra‏ 
(1) + (ب) ل (ج) + (د) ‏ 


© إذا كان  :‏ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية فان احتمال وقوع أحدهما فقط 


(1) ل (! لاب) (ب) ل (؟ لاح 
(ج) ل (؟ لاج) - ل (٩۲۱)م)‏ (د)ل (9()س) 

©) صندوق به ۲۰ بطاقة متماثلة مرقمة من ۱ إلى ۲۰ » سحبت بطاقة واحدة عشوائيًا من هذا 
الصندوق فإن احتمال أن تكون البطاقة المسحوية مرقمة بعدد فردى مكعب كامل = e u NBs‏ 
( أ ) صفر (ب) ل (ج) للج 06 

(6) إذا كان احتمال نجاح طالب فى الرياضيات ۰,۸ واحتمال نجاحه فى اللغة الفرنسية 
۷ واحتمال نجاحه فى المادتين معًا ۰,۰7 فإن احتمال نجاحه فى الرياضيات وعدم 
نجاحه فى اللغة الفرنسية = ی وی 
(1) ۰,۲۶ (ب) ۰,۹۶ (ج) ۰,۶۶ (د)۲,. 

© إذا کان؟ » ب حدثين من فضاء العينة (ف) لتجربة عشوائية حیث : ل ك) = > 
فان : ل (1١]س)‏ + ل (١11]س)‏ = RA‏ 


(1) 3 (ب) ۱ (ج) + (د) + 


60 إذا كان : ! » ب حدئین من فضاء النواتج لتجربة عشوائية ما » ل (!) = ۰,۳ 
»ل (س) < ۰,۸ « ل (2)۱۱) > ۷ . فان : ل ك - )١‏ = و قوع 
(1) ۰,۵ (پ) ۱ ,۰ (ج) ۰,۱ (د) ۰,۸ 


© إذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية 


فان حدث عدم وقوع ؟ متا وا وان مه 
(۰)1-(الای) (ب) !لاسا (ج) !۱)ب (د)]لاي 


© فى تجربة إلقاء عملة معدنية تنتهی التجربة عند الحصول على صورة وتعاد التجربة فى 
حالة الحصول على كتابة فإن فضاء العينة = مسج 
(1) (ص » (ك » ص) » (ك › لے » ص) » (ك » لے » لے » ص)1 
(ب) (له » (ص » (ع) » (ص » ص , ك) » (ص » ص » ص » (ع)] 
(ج) (ص » (ك » ص) » (ك ؛ ص » لع) » (ك » لے » لے » ص)] 
(د) یکون غير منته. 

09 إذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء العينة وکان : ل (؟) = ٣‏ ل )f(‏ » ل (1()س) ۰,۲ 
فإن احتمال وقوع ؟ فقط = وم 


(1) ۰,۵۰ (ب) ۰,۰۵ (ج) ۲ . (د) ۰,۷۵ 


)٩۱(‏ فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرتين متتاليتين فان احتمال الحصول على نفس الرقم 
فى الرميتين - ووبالاءة وعم ( 
١ ١ ١‏ 
(۱) چ (ب) > (ج) + (د) + 


9 |ذا كان : ؟ » س حدثین متنافيين من فضاء العينة ف وکان : 
ل )= + ¢ ل( لا > ۰۵,. فان : ل( )= و 


(1) ۰,۷۵ (ب) ۷, . (ج) ۰,۹۵ (د) ۲, . 


> الاحتمال . 


.. ىا ۰ ان 5 مارس 


: ااتتابعات والمتسلسلات. 
إلى : 


التسلسلات الهندسید. 


: معدل التغير. 
إلى : 


تطبيقات على المشتقة. 


مر 


محتوى امتحان شهر أبريل 


: مبدأ العد. 
إلى : 


التوافیق. 


: التکامل. 
إلى : 


حشاب ا لاحتمال. 


نماذج اختبارات شهر مارس 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : ۱۲۱ دق 
وو ا ۶ ۲ 
(۱) إذا كانت  :‏ (۴ سس)" = ۲۶ فإنه عند سن = ١‏ يكون ؟ = 2 
١ ۱ ۶‏ 
(1) (ب) + (ج) ۱ (د) ۲ 


(۲) متوسط تغير الدالة د : د (س) = سس" عندما تتغیر سس من ۵ إلى ۵,۲ هو E‏ 


( )+ (ب) ۰,۲ (ج) ۲ , ۱۰ LEE A‏ 
AV ۷ ۹ ۰‏ 5 9 - نه 
(۳) مجموع عدد غير منته من حدود المتتابعة الهندسية : (#ى) = (۳) يساوى 130001 
۱ ۳۷ ۳۷ 
(۲) ۲۷ (ب) ع“ (ج) ۰۳ (د) > 
© |ذا كانت : ص - ع" هام ع-<۲ ۲-۲ س 
a ۰ As.‏ 
۶ ویس ۰ ع اد یی 
(۱)1 (ب) ۳ (ج) ۵ (د) ۷ 


(6) اذا كانت : سس > ۰ فان أساس التتابعة الهندسية : 
٤(‏ » یس۲۳۰ جس +5 ۰ ...) یساوی کی 
)3۴1 ([ب) ۵ (ج) ۳ (د) ۲۶ 
©) کم حدًا يلزم أخذه من التتابعة الحسابية (۳۵ » ۲۰ » ۲۵ » ...) ابتداءً من حدها 
الأول لیکون مجموعها ۱۳۵ ؟ 
٩ 1711 1[‏ (ب)۱ أ ۱۵ 61٩)‏ ۱۵ (د) ۱۵ 1 ۱۸ 
(۷) عدد حدود التتابعة الهندسية التی حدها الأول = ۲۶۳ وحدها الأخير = ۱ ومجموع 
حدودها = ۳۱۶ بساوی RASS‏ 


(۶)1 (ب) ۷ (ج) ٩‏ (د)۸ 


چ 


ع اختبارات شهرية 


© انا كانت : د س) = ]+۹ فان : ۵ (ع) = نیج 


1 ۱ ۳ 
> (ب) ۵ (ج) - 4 
© معادلة الماس للمنحنی : ص = (۲ سن - ')٥‏ عند س = ۲ هى اما 
( 1 ) ص + ۲۱ س + اغ = . (ب) یں + ۲۱ ص = ٤١‏ 
(ج)س - ۲۱ ص = ٤١‏ ( د ) ص - ۲۱ س + ۶۱ = . 


() عددان موجبان الوسط الهندسی لهما يساوى ۸ والوسط الحسابی لهما يزيد عن 
وسطهما الهندسی بمقدار ۲ فان الفرق بين العددين = و 
(1) ۶ (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۱۱ 
(۱۱) فى متتابعة حسابية إذا كان : ع,, = ۷۳ » عم = ۱۷ 
فإن رتبة الحد الذى قيمته صفر هى RAKES‏ 
(î)‏ ۳۹ (ب) ۸٩‏ (ج) ٩۰‏ (د) ٩۱‏ 


9 إذا كانت : د (لس) - سس + ل فان : د 


٩ + (ب) - ۳ (چ) + ۳ (د)‎ TET 
: أجب عن السؤالين الآتيين‎ 3 


©) إذا كان مجموع دہ حدًا الأولى من متتابعة حسابية يتعين بالقانون حر = ۲ دہ(۷ - لم) 
أوجد عدد الحدود اللازم آخذها ابتداء من الحد الأول حتى يكون الجموع مساويًا -۲۶۰ 

4۱ درجات) 

(۲) أوجد النقطة الواقعة على النحنی : ص - سس" - ۲ سس + ۱ والتی عندها ميل الماس 
بساوی ۳ ۶۱ یجان 


اختبارات شهر مارس 


( اختبار ۲۲ مس 
E‏ 
[§) اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : ۱۲۱ درجة) 
(1) بش (۳ سس" + ه سر) عند سس = -۱ تساوی E:‏ 
١-)1(‏ (ب) -۲ (ج) -ا (a)‏ 
(۲) رتبة الحد الذى قيمته صفر فى المتتابعة الحسابية (۲۲ » ۲۰ » ۱۸ » ...) 
تساوی E‏ 
(۸)1 (پ) ۱۰ (ج) ۱۲ 


(د) ۱۶ 
(۳) متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة فیها : ع, = ٤‏ عم 6 عم + ۶ <۳۱ 
فإن مجموع السبعة حدود الأولى منها = ESTAS‏ 


۶٩ )1(‏ (ب) ۱۲۷ (ج) ۱۸۹ (د) ۳۲۱۵ 

() معدل تغیر الدالة د : سك عند سن << ۳ یس 
معدل تغير 4ه الجن حت تور سوه يساوى د 
(۱) ۴ (ب) ل (ج) - 2 (د) -۲ 

(6) إذا کان : ص = (سس" + ۲) (ه - سس) فان کے كذكآذآذذذت/0م کون جن = ۱ 
( 1 ) -۱۵ (ب) ۵ (ج) حه 


كا 

© إذا أدخلت عدة أوساط حسابية بين ۸ » ۱۲ وكان مجموع الوسطين الثانى والسادس 
يساوى ۰ فان عدد هذه الأوساط = 
(1) ۱۳ 


(ب) ۱۵ (ج) ۱۷ (د) ۱٩‏ 

(۷) ميل الماس لنحنی الدالة : ص = (۲ سس - ۳)* عند سس = ۲ بساوی ات تس 
١)1(‏ (ب) ل (ج) ۵ (د) ۱۰ 

© إذا كانت : ص - (ع + ۱)' » ع-س*- ۳ 
فان : کک - هتکن موز 
(1) ۱۵ (ب) -۱۵ (ج) ٩۰‏ (د) =1 


المعاصر (الرياضيات العامة - امتحانات) م ۳ / ثانية ثانوی / التيرم الثانى | ۳۳ 


اختبارات شهرية 


١١ إذا كانت : (۸ ۰ ۲ » .. » ب > 1۸) تکون متتابعة حسابية عدد حدودها‎ )٩( 
asas = فان :س- ؟‎ 
۷۰ (ب) ۷۱ (ج) ۵۲ (د)‎ 1۶ )1( 


(۱۰) متوسط تغیر الدالة د حيث : د (سس) = س" عندما تتغیر سس من ۳ إلى ۳۰۱ 


یساوی مروت 
(۰,۱)1 (پ) ٩:۱‏ (ج) ٩‏ (د) ۰,٩۱‏ 
(۱) الحد التالى فى التتابعة الهندسية : (۸ ۰ ۱ » + » 2 »...) هو sees.‏ 
.ع ۱ ۲۳۷ ۹ A۱‏ 
(1) ۳3 (ب) > (ج) 3 (د) م 
(۱۲) أول حد سالپ فى التتابعة الحسابية : (957 » ٩۰ » ٩۳‏ » ...) هو ع 
E)‏ (ب) 6 و۳ (ج) مب (د) عم 


آجب عن السؤالين الآتيين : 
(۱) متتابعة هندسية حدها الثالث یساوی ٩‏ » وحدها السادس يساوى ۲۶۳ 


اوجد التتایعة. ۱ ديجات) 
(۲) أوجد معادلة الما طنحنی الدالة : ص = سس - ۱) (مس + ۱) عند كل من نقطتی 
تقاطعه مع محور السینات. ۱ درجات) 


سس ] 


[§ اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات العطاة : ۱۲۱ دجقا 
۰100 ءوس - € ی 
(1)ه (ب) و جس + ٿث (ج) مسن (د) ۵ +یی 


0 تایه + إن - 


. (1)لمه (ب) یم + ۲ (جالم+ ١‏ (د)عهم- ١‏ 


© | س + ۲) (س -۲) وس - ی اهب 


(1)س + + ث (ب) ل سس" - ع سس + ث 
(ج) سس" - ٤‏ س + ث (د) س" - )۲ + ث 
© ذا کان : “لد ٦ ١=‏ ان = اپ فان :م دور ۲ 
(Î)‏ ۸۰ (ب) ۶۰ (ج) ٩۰‏ (د) ۲۰ 
© انا كان : إلا = "ل فان :سے سور 
(۰1*])1 ۷ (ب) ۷ (ج)۱ أ صفر o E‏ 
واک یی ل ها 
(ؤ) سس" +۲ ی + ٤‏ (ب) ل س + سن" ةع سق 


(ج) سن" + سن" + ٤‏ ہس ھا ین و فا 


(۷) عدد طرق اختيار وجبة ومشروب من قائمة بها ه وجبات و٤‏ مشرويات هی 


(1) ۲۳۰ (ب) ٩‏ (ج) ۵ (د) ۱ 
00 -ن» 0 + )یوس = ERR‏ 

(1) ن + ٩/۲‏ (ب) + (س +۳" 

(ج) ل (س + ۱۳ (د)ه ن + ۳)؟ 


چو 


اختبارات شهرية 
0 ۱-1 ین = هو وه 

(۱) |(۹س -۱)؟ + ث (ب) > |(--۱) ۲+ 

(ج) |(٩س‏ -۲)۱ + ث (د) > (٩س‏ -۲)۱ + ث 


a aT‏ زین کی 
سل 
(1)س - وس +س (ب)س" - وس +۱ 
(ج) ٤‏ سس" - ٠.‏ سن (د) ‏ سن - 2 من" + ہس 
9 إذا كان : (نه + ٩‏ بم+ .») - عد فان : س = اوا 
( )+۳ (ب) یہ + ۲ (ج)لہ+ 6 hv‏ 
(9) عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على ٤‏ مقاعد فى صف یساوی r‏ 
٤+ ۶ )1(‏ (ن) ۶ 25€ 
(ج) ع ۲۷۳ ۱ (د)۱ 
7 أجب عن السؤالين الآنيين : 
(1) کم عدد مکون من ۳ آرقام مختلفة یمکن تکوینه من مجموعة الأرقام إ۲ :۰۰۶ 1/۰ 
ویکون آضغر من ۵۰۰ ؟ ۶۱ دجان 
© آوجد : (1)] ۷ (۷ سن - ۷)' سس 
یا ت وین ۶۱ دجا( 


(۲ سن - 1۰ 


اختبارات شهر أبريل 


( اختبار ۱۲۲ 


[6) اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : ۱۲۱مجقا 
۲۱00 - )و سن = Eee‏ 
(۲۲1 سس ۱ (ب) سس" - ۳ سن + ث 
(ج) ل ی - ۳ من + رع (د) ۲ عس - ۳ + خن 
"اب ebeke‏ ا {VENE‏ 
1۱ ۹ (ب) ۱۲ (ج) ۹۶ (د) ۲۶ 


© اذا كان : | (۲ سن - ۶)۷ سس = ؟ (7 من + ۳۷ + بش فان : < e‏ 


(1 )+ (ب) - + (ج) عد (د) 2 
فوع ی ان يا عد 
(ع) إذا كان : E‏ 9 فان : جس = 770 
۳ ۱ ۱ ۱ 
(1) چ (ب) > (ج) ع (د) 7 
اانه انه - ١‏ 
اذا ١‏ ۵ ست تج مه فا" ۰ 4 mensions‏ 
(م) إذ كان ۲ یرم - ۱ ارم + ۱ ۳ فان ۷ 
TUT‏ (ب) ۵ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
+۳ 
© | حجن + ایس = 25 
(1) سس +۳ (ب) + سس + ۲ سن + ث 
(ج) ۲ + ۳ جن + E PY‏ ی 
ل توت 
(۷) مجموعة حل العادلة : << ۰ لین م هى E‏ 
{o} (i)‏ (ب) 5 )+( 1۷۴ )د( 1۸ 
@ [ د لایس - eevee‏ + رن 
( )س aS‏ (ب) سن" - ل ۹+۲ سس 
(ج)س۲ - ۲ سن" + ٩۹‏ سن (د) ‏ سن" - ج س" 


EAR 


اختبارات شهرية 


© | (۲ سن - )"و س = لوعف 1۳ + رخ ‌ 
(1) س - هس" (ب) بل (۲ سس - )۷ 
(ج) لل (س۲ - ه سن" (د) لل (۷ سس - )۷ 
(۰؟) إذا كانت أطوال أضلاع مثلث هی + ابه » ابه - ۲ |۲ - نه من السنتيمترات 
فان القيمة العددية لمساحة الثلث = و ۱ 
7 ۳ ۳ ۳ 
EN‏ ۰ ری -- و3 
9 إذا کان : ن > فد فان : له رب( 
(2)1 ۱۹ (ب) > ۷ (ج) < ۱۹ (د) 2 ۱۹ 
©1[ضص) ع ]وس - شع مع د 
. ۳ 1 2" 
تحت ی) کد( تب ۳ ۳ 
اا AT‏ دي (ب) < (۷ ابيع 
۳ 
(ج) + ۲-۷ )۴ (د )۲ سس - سس 
[63 أجب عن السؤالين الآنيين : 


(]) کم عددًا زوجیّا مکونا من ۳ أرقام مختلفة يمكن تكوينه من مجموعة الأرقام 
۲1 6 ۲ ۶ ۵ 3 


۶۱ دجان) 

هس ر ا اميه وس 
| ل لے رجان 
(ب) | تسب وجب 5١‏ ۱ 


نماذج امتحانات الکتاب المدرسی فى الجبر 


3 الاختبار الأول 
أجب عن الأسئلة الآتية : 
8 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۷) قاعدة المتتابعة.(١‏ × ؟) » (" × ؟) » (۳ × )٥ × (۰ )٤‏ » (۵ ×1) هی IES‏ 
(1) هم- ۱) (لم+ ۱) (ب) لہ (نم+ ۱) 
(ج) ۲ لہ (نم+ ۱) (د) (مم+ ۱) (م+ ۲) 
(؟) الوسط الحسابی للعددین : ۸ » ۱۲ هو E NE‏ 
(1) ۸ (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (د) ۲ 
۳ 
(۳) مجموع المتسلسلة رک ۳ هی - ید 
(1) ۱ (ب) ۳ (ج) ٩‏ (د) ۱۸ 
(9) لت 
(1) ۵ (ب) ۳ (ج) ٩۰‏ (د) ۱۵ 
8( ) أوجد رتبة آول حد سالب ف التتابعة : (۱۱ ٩۰‏ ۰ ۷ ۰ ...) 
(ب) فى التتابعة الحسابية : ۱٩(‏ + .۰ س » ۵۰ س - ۹ ...۲۰۰ س + ۱۵ » هس +۱) 
آوجد قيمة سس ثم آوجد عدد حدود التتابعة. 
3( ) متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة فإذا كان , + ي, = ٤۸‏ + عم +ع, = ۱۹۲ 
0 اکتب هذه المتتابعة. 69 آوجد مجموع العشرة حدود الاولی منها. 
(ب) اكتب كلا من التسلسلتین الآتيتين » ثم أوجد مجموع المفكوك » ثم تحقق من صحة الناتج 
باستخدام الآلة الحاسبة : ۱ 


9 رک 0=( ©( 


4 الجبر 
68( ) آوجد قيمة کل من : 
OIG I-40‏ 
(ب) أوجد مجموعة حل كل من امعادلتین الآتيتين : 


۱۲ ۱ | 
ار 97 (6 ابحم < ۱ 


(1 ) إذا أدخلنا عدة أوساط حسابية بين ۲ » ۶۷ وكانث النسبة بين الوسط الثانی إلى 
الوسط الأخیر تساوی ۲ : ۷ فما عدد هذه الاوساط ؟ 


٠‏ آوجد التتابعة ومجموع الثمانية حدود الأولی منها. 


أجب عن الأسئلة الآنية : 
8 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۱) الوسط الهندسی للعددین : ٠١ » ٤‏ هو ۲ 
(۸)1 (ب) -۸ (ج) +۸ (د) ۶ 
© مجموع حدود التتابعة : (۱ ۰ ۳ ۰۰ » ...۰ ۱۷ ۱۹) هو اه 
۲۰۲1۱ (ب) ۵۰ (ج) ۱۰۰ (د ۳۰ 
(۳) إذا كان الوسط الحسابی للعددين : جس » ۱۱ هو ۳ فان :س = Re‏ 
(])-۱۰ (ب) ۳ (ج) ۱۹ (د)1 
© إذا كان : حر = ۱۰ فاق :ی = هت 


(1)ه (ب) ۳ (ج) ۱۰ (د)١‏ 


امتحانات الختاب المدرسی 
8( ) آدخل ثمانية أوساط حسابية بين العددین ۲ » ۲۹ ثم أوجد مجموع تلك الاوساط. 
(پ) متتابعة هندسية موجبة غير منتهية مجموع حدیها الأول والثانی ۳۱ ومربع حدها 
الثالث ۳۲ أوجد المتتابعة ثم أوجد مجموعها ابتداء من الحد الأول. 
3( ) متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة فإذا كان ے ۱۲ » 2, ٣=‏ ۳۶ 
أوجد مجموع السبعة حدود الأولى منها. 
(ب) أوجد مجموع كل من المتسلسلتين الآتيتين : 
1۰ ۱ ی ۱ 
هيع(" | © پگ 9+ 
8 (1) أوجد قيمة كل من : 
۰ 
٤‏ 
0 اه - ۷ Ko)‏ کان 
(پ) ما عدد الطرق التی يمكن بها ترتيب ۵ أشخاص فى صف واحد ؟ 
مه (1) ١‏ » ۳۲۰ »سا » حا ء ٤١‏ » ...) متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة 
آوجد قيم ؟ »ب » ح ثم أوجد مجموع عدد غير منته من حدود هذه المتتابعة ابتداء 
من حدها الاول. 
(ب) آوجد عدد الحدود اللازم آخذها من التتابعة (۲۷ ۰ ۲۶ + ۲۱ » ...) ابتداءٌ من الحد 
الأول حتی یتلاشی الجموع. 


نماذج امتحانات الکتاب المدرسی 
فی التفاضل والتکامل والاحتمال 


| الاختبار الأول 


أجب عن الأسئلة الآتية : 
۲ اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(1) متوسط تغير الدالة د حيث : د (س) = سس" عندما تتفیر سس من ۱ إلى ۲ 


(1) -۲ (ب) ۱ (ج) ٤‏ (د) ۳ 
(۲) مشتقة الدالة د حيث : د س) = س" - ۲ هی ل 
(۲۲۲ سس (ب) ۲ س - ۳ (ج) سن" (د) ۲-۳ سس 


(۳) إذا كان : ؟ » ب حدثين متنافیین فان : ل (1[)س) = هی هه 


(1) + (ب) + (+) صفر (د)۱ 
51 سنس" و سن = و وم موه 
(1) سس" + ث (ب) نی" + ث (ج) ۲سا +ت (د)جن!۲ 


3( ) إذا كانت : د (س) = سس" + ١‏ فأوجد معدل التفیر » ثم احسب قیمته عندما سس = ۱ 


(ب) اذا کان : ۲ »ب حدثين متنافیین وکان : ل (؟) = ۰,۶ » ل )2 ۰,۲ 
فأوجد : ل (؟ لاب) 


63 (1) إذا كانت : ص = (س' + )١‏ سس" + ؟) فاوج e.‏ 


جسن 
(ب) فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرة واحدة وملاحظة العدد الذى يظهر على الوجه العلوى. 
اكتب فضاء العينة ثم عين الأحداث الآتية مع ذكر عدد عناصر كل منها : 
0( الحدث ؟ «ظهور عدد أولى» () الحدث ب «ظهور عدد یقبل القسمة على ١‏ » 
(©) الحدث ح «ظهور عدد یقبل القسمة على ۷ 


امتحانات الکتاب المدرسن 


3 ( 1 ) آوجد قياس الزاوية التی یصنعها ایلماس للمنحنی : ص - سس" - ۲ سس 
عند النقطة (۱ » -۱) 
(ب) آوجد : 


6س )سس اشوس 


€ ( 1 ) آوجد النقط الواقعة على ا منحنى : ص - سس" + ۲ والتی يكون عندها ميل الماس 
للمنحنی یساوی ۲ 
(ب) أوجد کلا من : 


(۶6۲-0ع 60 [ ((س - ۰*۱ + ۴) یس 


أجب عن الأسئلة الآتية : 


8 اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) معدل تغير الدالة د حيث : د (س) = سس" - ١‏ عند سس = -۲ يساوى 522055 


(1) 6 (ب) -6 (ج) -۱ (د)١‏ 
اس يسن Aba‏ 

(1) سس + (ب)- سل (ج) ۱+ سپ (د)س ۲ + ث 
(۲) يقال للحدثين ؟ » ب إنهما متنافیان إذا كان : ل (؟ ()ب) = Si‏ 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) + (د)ل (( 
© ميل الماس للمنحنى : ص = ل عندما سس = ۱ يساوى eg‏ 

(۱)1 (ب) -۱ (ج) صفر ( د ) غير معرف. 


3 )1( اذا كانت : د (س) = ۲ س سس فأوجد : 
(۱) دالة التغیر ت (ه) عند س = ۱ 
(۲) متوسط التغیر فى الدالة عندما تتغیر سس من ۱ إلى ۱,۱ 


> التفاضل والتکامل والاحتمال 


(ب) ۱ » ب حدثان من فضاء عينة لتجربة عشوائية » ل دالة احتمال معرفة على ف حيث : 
ل ه) -؟ل() ۰ ل(؟ ل )= ۰.۷۲ آوجد ل () » ل ) إذا كان : 
() ۱ »ب حدثين متنافيين. د 


)١( 7‏ إذا کات کی ومن" دە با ۶ یش و٩‏ فاوجد : ۶ 
ء جسن 


(ب) كيس يحتوى على ۶ كرات ب بيضاء » ه كرات حمراء » ۳ كرات سوداء. سحیت كرة عشوائيًا. 
أوجد احتمال أن تكون الكرة ا مسحوبة : 
(۱) حمراء. (؟) ليست بيضاء. 
© بيضاء أو سوداء. 


63( أ ) أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = مس" + ۲ سس" - ١‏ التى عندها المماس 


للمنحنی يوازى المحور السینی. 
(ب) أوجد التكاملين الآتيين : 
© ] (س - ه) (س -۱) ءوس 0 ن - ۲)*وس 
 ( €‏ ) آوجد معادلة المماس طنحنی الدالة : ص = (س - ۱) (س + ۱) عند كل من 
نقطتی تقاطعه مع محور السینات. 
(ب) آوجد : ۱ 
۱0 - هس دوس 160 ؛ (س -۲)"وس 


الامتحانات النهائية 


امتحانات بعض مدارس المحافظات 


الامتحانات 
التفاعلية من خلال ١‏ 
مسح QR code‏ 


> نماذج امتحانات مدارس المدافضات © 
E‏ 


| اود | أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(۱) الوسط الحسابى للعددين : ۱۲ 8.6 هو ل 
(1) ۵ (ب) ۱۰ (ج) ۲۰ (د) 6 

© |ذا كان : ۲ + + ٩۰۰۱-٩۰۰ ١‏ + ۳ ثلاث حدود متتالية من متتابعة حسابیة 
فان : ONE = ١‏ 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ۶ 


(۳) مجموع التسعة حدود الأولی من متتابعة حسابية حدها الأول ۲ وحدها الأخیر ۱۸ 


([1) ۲۰ (ب) ٩۰‏ (ج) هع (د) ۱۸۰ 
© قيمة التسلسلة الحسابية : رک (۷ مس + ۱) یساوی ما ری 

۲۶ (ب) ۳۰ (ج) ۳۵ (د)‎ ۲۵ (i) 
الحد الخامس فى التتابعة الهندسية : (۸ ۰ $ ...) هو مج کب‎ © 

رب ¥ (ب) د ب 4 (د) +۵ 
(5) مجموع الخمسة حدود الأولى من المتتابعة الهندسية التى فيها !۰۰۱ ص <۲ 

aa بساوی‎ 

۲۹ (ب) ۳۱ (/۴۰ (د)‎ (î) 
22230316 إذا كان : ایم ۱-۸۰ فان : لیمک أن تساوى‎ © 

(1) ۰ (ب) ۱ (ج) 6 (د) ۸ 
© إذا كان : ال = ٦۰‏ فان : م تساوی AK‏ 

(5)1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) 6 
© قيمة : ۳ ۲۷ - ٣|‏ = اکتا 

(۱)1 (ب) ۲ (چ) ۲ ' (د) صفر 


الرياضيات 
العامة 


(۱۰) عدد طرق الإجابة عن ٤‏ أسئلة فقط فى امتحان یحتوی على ٩‏ أسئلة یساوی e‏ 


()۳۲۰ (ب) ۱۵ (ج) ۲۶ ؟ 
(۱) إذا خا نے ۱۲۰ فان قيمة : مر _ , = تا 
)1 (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د)۱ 
(9) متوسط التغير فى حجم مكعب عندما يتغير طول حرفه من ۵ سم إلى ۷ نسم = SAR‏ 
(1) ۱۲۵ (ب) ۳۶۳ (ج) ۲۱۸ (د) ۱۰۹ 
00) ميل الماش للمنحتی عن = #سلق اتی عند سن = ضفن يساوى ا 
(۳)1 (ب) صقر (ج) -۲ (د) ٩‏ 
9 قيمة كك - ٠‏ إذا كان : ص = (س + ۷۳ 
(1)/ لس +6" (ب)س+ ۳‏ (ج)۹(س+ ۲۳‏ (د)(سن +۷ 


69[ دوف - مه 


۱اه کف (ب) فجت (جاف؟ + ت (د) ج فا +ث 
©( بسا باوجب | 

(1) + سس؛ + ل س" + لسن" + ت (پ) ل س؛ - ل سس ین 

(+) سس + سس" + سس" + ت (د) + سن؛ + ل سن" + لسن اك 
0ل ١(‏ لاب) - 00050055 

( )ل () + ل ب) (ب)ل )٩(‏ ال س) 

(ج) ل () - ل ) (د) ل )٩(‏ + ل (م) - ل ۸0 
©6 إذا آلقی حجر نرد منتظم مرة واحدة » فإن احتمال الحصول على عدد فردی أقل من ه 

E هو‎ 

(1) = (ب) + (ج) ل (د) + 


09 عند سحب بطاقة من ۲۰ بطاقة متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۲۰ وملاحظة الغدد الظاهر 
على البطاقة فإن حدث (العدد الظاهر يقبل القسمة على ۳) = EE‏ 
۰٩۹۰ 1۸} (i)‏ ۲۳ (ب) †‡۱۸ ۱۵ e‏ £۱1۲ 
(چ) eA}‏ 1۳ (د) (۳ ۰۱۲۰۹۰۱6 1۱۸۰۱۵ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافضات © 


en < ۱۱ al الوسط الهندسی‎ )۲۰( 

(۸۲ (ب) ۸ (ج) ۶ ۸ (د) ۶6 
© سر 7 

( آ) صفر (ب) ۱ (ج)۲ (د) ۳ 
9 إذا كان :۴ »ب حدثان متنافیان فان :ل (۲(۱+) = a‏ 

)لي (ب) + (ج) صفر (د)۱ 
69 معدل تغير الدالة د حیث : د (س) = سس" - ۱ عند سس = -۲ یساوی st‏ 
٤ )1(‏ (ب) -6 (ج) ١-‏ (د)١‏ 
(۲8) إذا سحبت كرة عشوائيًا من صندوق به ۳ كرات بیضاء » ه كرات حمراء » ۷ كرات خضراء 
فإن احتمال أن تكون الكرة السحوية بيضاء أو خضراء هو en‏ 

(1) +2 (ب) + (ج) 2 (د) + 
9© إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية خيث : ل (1) = 7 
»ل )= )=+ فان :ل (الاس) - EYE‏ 

(۱) 7 (ب) = (ج) ^ (ه) ± 
((۲) ل (ف) = ی 

( أ ) صفر (ب) ۱ (چ) ۲ (د) ۴ 
6۷ إذا كان : ٩‏ »ب حدثين من ف ‏ "فان :1 ۸ ب = ۳ 

(۱) لاس (ب)؟ لاب (ج)؟ لاب (۰)!لاب 


الأسئلة المقانية 

أجب عن السوالین الآتبين : 

[[) (گ,) متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها : ۶ ٦=‏ » عي - 2, = ٩‏ 
» أوجد هذه المتتابعة ومجموعة الأنثى عشر حذا الأولى منها. 

3 | ۳(۱۰س-۲)*وس 


الهمعاصر (الرياضيات العامة - امتحانات) م 4 / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(0) الحد السابع فى المتتابعة الحسابية (؟ » ه »۸ » ...) هو ME‏ عدي 


الله (ب) ۲۳ (ج) ۲۰ (د) ۲۷ 

(5) متتابعة هندسية حدها الأول = ۳ وأساسها = ۲ فإن مجموعة ول سبعة حدود منها 
یساوی 5 
+ (ب) ۳۸۱ (ج) + ۱۷ زد ) ۳۸۶ 

(۳) متوسط التغیر للدالة د : د (سس) = س" عندما تتغیر سس من ۲ إلى ۲ یساوی کت 
(1) ۶ (ب) ٩‏ (ج) ه (د) ۱۳ 


©) إذا كان ٠:‏ » ب حدثين من فضاء عينة ف لتجربة عشوائية وکان : 
ل()< + » ليم - ۰ (الاب) = م فان : ل( ب) = E E EE‏ 


(1) ك (ب) ۳ (ج) 2 (د) 2 
(©) قيمة المتسلسلة الهندسية : 44 + ۲٤‏ + ۱۲ + ... یساوی EE‏ 

١؟غ)دز‎ 11 (ج)‎ ٤۸- (ب)‎ A (i) 
ieee إذا كان : ۸ × ۱*۷ = لس فان : س + ص يمكن أن تساوی‎ © 

(۳۰)1 (ب) ۱۸ (ج) ۱۳ (د) ۱۱ 
(۷) عدد طرق ترتيب ۷ أطفال فى دائرة يساوى 01705 

(۱)1 (ب) ۷ (ج) ۷۲۰ (د) ۵۰۴۰ 

كي (حب) - ع 

دوجن [حجن| 0 

۱ م2 3 

(1) ۲ (ب) سس" (ج) سن (د )ی 

عن" + و ن 
0 0 ء سس = مج وچ وق 

(1) سن + ه (ب) سس + و سس (ج) چ سس + هس )”سن ده 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات © 


(۱۰) الماس للمنحنی ص = (س - ۲)* یوازی محور السینات عند س = بر سول 
(1)-۲ (ب) ۲ (ج) ۰ (د) -6 
((1) عدد الحدود الوجبة فى التتابعة الحسابية : 5١(‏ » لاه » لاه » ...) هو دب جوم 
(۱۷)1 (ب) ۱۹ (ج) ۱۵ (د) ۱۶ 
69 إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء عينة ف لتجربة عشوائية بحیث : 
ل ()<۵؟) فان :ل () = 128 
(1) + (ب) + (ج) ٣‏ (د)۱ 
9 إذا كان : ”لر = “مع فان :م = 090595 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) صفر أو ۱ (د) ۱ آو ۲ 
(8) إذا كان الوسط الهندسى لعددين هو ۱۲ فإن حاصل ضرب العددين يساوى وات 
(1) ۲۶ (ب) ۳۹ (ج) ۱۶۶ ۱د) ۶۸ 
(/۱ (ب) اند (ج) هت ۱ (داس کب 
((1) فى ای متتابعة حسابیة :يفون :+ یت یلید تیم 
(2)1, (ب) ٠.2‏ (ج) ۲ عي (د) ۲ ۱.۶ 
6۷ إذا كان اختمال وقوع الحدث ؟ هو ۴ فإن احتمال عدم وقوعه یساوی RE‏ 
(1) ۰۰۱ (ب) ۰,۲ (ج) صفر (د) ۶ ,۰ 
689 إذا كان : انم ۲۶۲ فان : نمع 0 
(۹)1 (ب) ۸ (ج) ۲۱ (د) 6 
)1٩(‏ قياس الزاوية الوجبة التی یصنعها الماس للمنحنی ص --س" - ۳ مع الاتجاه الموجب 
لحور السينات عند سس = ل يساوى ادكه 
(1) 60" (ب) ٩۹۰‏ (ج) ۳۰" (د) ۹۹۰ 
(۲۰) رتبة الحد الذى قيمته = ۲٠١‏ فى المتتابعة الهندسية ٤(‏ »۸ ۱۱۰ » ...) هو RES‏ 
50 گي (ج) 2 (د) € 


تست 
العامة 

9© إذا كان : د س) = س .فان :۵ (۱) = چ 

(1) 2 (ب) ٣‏ (ج) ۲ (د) + 

63 إذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء عينة ف لتجربة عشوائية فإن احتمال وقوع الحدث ١‏ فقط 
هو | E‏ ۴ ۱۴ 

(f) J (i)‏ (ب) ل( -ب) ‏ (ج)لب-) (د)ل (؟-م) 
9 إذا كان : "یر = "فا فان : م تساوی Re‏ 

۱۲۱ فقط (ب) ۷ فقط (ج) ۸ فقط (د) ۱ ]» ۷ 
9 إذا كان : ! » ب حدثان متنافیان من فضاء عينة ف لتجربة عشوائية فإن : 

ل لاس) < روش ی 

(۱)1 (ب) صفر (ج) 0 (د) + 

105 سسالا د A.‏ 

(۲۱س (ب) + س" (ج) + س" (د) سس" 
((۲) سحبت بطاقة عشوائيًا من بين ۲۰ بطاقة متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ۲۰ فإن احتمال أن 
یکون العدد على البطاقة المسحوية یقبل القسمة على ۳ يساوى 8 

(1) ۰:۲ (ب) ۰,۳ (ج) ۰:۶ (د) ۰,۵ 


9 كان : ! »ب حدثان من فضباء عينة ف لتجزبة عغوائية وکان : ٩‏ < ی وکان : 
ل )١(‏ = ۲ ,۰» ل (ب) - ۰,٩‏ فان : ل (ب- enna = )١‏ 
(1)1,. (ب) :۰ (ج) ۰,۶ (د) ۰,۴ 


الاسئنة المقالية 


آجب عن السوالین الآتيين : 
ق متتابعة هندسية فیها : , = ۱6 » ثم = ۱۱۲ آوجد المتتابعة ومجموع الثمانية حدود 
الأولى منها. 


3 أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص = سس" + ۱ عند النقطة (۲ » ه) الواقعة عليه. 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات 0 
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۳1( استنةادختیر من متعده | 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(۱) رتبة الحد الذی قيمته ۱۱ فى التتابعة الحسابية (ه » ٩‏ » ۱۳ » ...) 


EAN‏ (ب) ي NA‏ (د) یب 
fo‏ 
© إذا كان : ,گی (۳ + لے ی) = ۷۲۰ فإن : ك - 100 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۴ (د) ۶ 
(۳) أساس التتابعة الحسابية التی حدها الرابع = ۳۶ » وحدها الثامن = ٩۲‏ اس تست 


(۳)1 (ب) ۵ (ج) ٩‏ (د) ۷ 


© إذا کان : ۳ »-س ۲ ۱۲ فى تتابع هندسی فان :سس = پر رو وا 


٩+ )1(‏ (ب) ۲۳۹ (ج) ۲۳۱۶ (د) + ۷,۵ 
(8) عدد الحدود اللازم آخذها من التتابعة الهندسية (؟ ۰ ۰ ۱۸ » ...) ابتداا من الحد 

الأول لیکون مجموع هذه الحدود = ۷۲۸ هو سا شا : 

(۸)1 (ب) ٩‏ (چ) ٩‏ (د) ۷ 


(5) مجموع حدود التسلسلة الحسابية : ۸٩‏ + ۸۵ + ۸۱ + ... + ۳۳ یساوی ۷ ۳ ۱ 
(î)‏ ۱۸۳۰ (ب) ۱۹۳۰ (ج) ٩۱۵‏ (د) ۸۱۵ 
(۷) متتابعة هندسية حدها الأول یساوی مجموع الحدود التالية له إلى مالانهاية فإن أساس 


۲ ۱ ۱ 0 

)01 () + (ج) + (د) > 
(۸) عدد طرق ترتیب ه آشخاص فى دائرة یساوی ۹۳۹۳۹ 

۷۴۰ (ب) ۵ (ج) ۲۶ (د)‎ 1١)1( 


الریاضیات 


العامة 
© إذا كان : یہ = ۳۰ |به  ١-‏ فان : بم- 2520 

٥ )1(‏ (ب) ٩‏ (ج) ۲۹ (د) ۳۰ 
(۱۰) عبد طرق انتخاب اجنة مكونة من رجلين وسیدتین من بین ۷ رجال وه سیدات = 556 
(1) ۲۱۰ (ب) ۳۱ (ج) ۲۹ (د) ۷۵ 
© إذائكان : لر = ۲۶۰ » عر < ۱۰ فإن : أي = ی 

)۲(1 (ب) ۶ (ج) ۱۲ (د) ۲۶ 
9 |ذا کان : “ل, = ۷۲۰ ۰ ی ٠١‏ فان : |۴ -يم = ۲۳ 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۱۲۰ (د) ۲۱۰ 
© إذا كان : هر = که فان : ار = تس خی 

(1) ۱۶ (ب) ۱۵ (ج) ۱ (د) 6 
9 إذا كان : ص = ع ع دجن" + ۱ فان : كج ے دادما وا اديوه 
1۱) ۱۹۰ (ب) ۱۱۲ (ج) ۸۶ (د) ۹۶ 
09 متوسط تغير الدالة د حيث : د (س) = سس" - ۵ عندما تتغيز سس من ۱ إلى ۲ 
بساوی و 

(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ۶ 
((1) معدل تغير الدالة : د (س) - نس" - ۳ عندما.س = ۲ یساوی ی 

(1) ۲۷ (ب) ۳۲ (ج) ۲۶ (د) ۲۵ 
© | (۲س' + ۲) وس - EEE‏ 

(1) ٦ں‏ (ب) جس" + ۲سس (ج) سن +۲ (ر) س +س' 
2( سن -ه)7 سن = ل ا 

٦ )1(‏ (س۲- ۵ س)؟ (ب) ل (۷ س - ۱۵ 

(ج) لل (سس؟ - ہ سن" (د) > (۷ سن - ۷۵ 
9 الماس لنحنی الدالة : ص دسى" + 6ج یوازی محور السینات عن سن < Daa‏ 
(1)-۲ (ب) ۲ (ج) صفر (د) ٤‏ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافضات © 
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9 إذا كان : ل (0) = ± » ل )= ل ىل (9()م) - ل فان : ل (ا لاب) - 7 

70 (ب) 2 (ج) ‏ (د) ۳ 
(۲۱) إذاكان : ل )f(‏ = ۰,۱۵ فان : ل )١(‏ = یت 

([)۰,۱۵ (ب) ۰,۸۵ (ج) ۰,۹۵ (د) ۰,۵ 
9 إذا كان : ؟ » ب حدثان متنافیان فان : ل (آ لاب) = هن 

(1) صفر (ب) + (ج) ١‏ (د) © 
9© إذا كان : ف = إ۴ »ب » ح] فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : 

ل () = ل »ل م) << فان : ل (ح) = تیان 

(1) + (ب) + (ج) ۲ (د) ج 
69 إذا كان : ؟ دس فان : ل (0۱۷) = 

(f) J (i)‏ (ب) ل (ب) (ج) صفر (د)۱ 

9 إذا كان : ل (5) = ۰,۳ » ل (19-س) ۰,۱۱ _ فان : ل (٩۱)س)‏ < ون 
(1) ۰,۲ (پ) ۰,۷ (چ) ۰+۱۶ (د) ۰,۱۱ 
([۲) فصل دراسی به ۶۲ طالبّا نجح منهم آخر العام ۲۰ طالبّا فإذا اختیر طالب عشوائيًا 

فان احتمال أن يكون الطالب راسيًا هو ACS‏ 
(1) 2 (ب) + (ج) صفر (د)۱ 
9© إذا كان ؟ حدث من فضاء العينة لتجربة عشوائية وکان : ! = ف حيث ف هو فضاء العينة 
فان الحدث ؟ هو ا 
(1 ) حدث آولی. (ب ) حدث مستحیل. 
(ج) حدث مو‌کد. (د) الحدث الکمل للحدث ۲ 


الأسئلة المقالية 

آجب عن السوالین الآتيين : 

ل متتابعة هندسية حدها الثالث یساوی ٩‏ » وحدها السادس یساوی ۲۶۳ 
أوجد التتابعة ومجموع الثمانية حدود الأولى منها. 


ال أوجد معادلة اماس طلنحنی الدالة : د (س) = سس" - سن عندما سس = ۲ 


۱ إدارة شرق شبرا الخيمة 99 
]ی 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات املعطاة : 
(۷) الحد الثامن من التتابعة الهندسية (۲ » 4 ۸۰ » ...) هو ی 


(1) ۹۶ (ب) ۲۲۸ (ج) ۲۵۹ (د) ۵۱۲ 
(۲) رتبة آول حد سالب فى التتابعة الحسابية : (۱۳ » 0٩‏ 6 ۵ ...) هو ۷ بل 
(1) ۶ 5 (ب) ۳6 (ج) سير (د) ع 
(۲) قيمة المتسلسلة : رگ ۳ م = RSS‏ 
(1) ۲۵۰ (ب) مكلا (ج) ۸۰۷ (د) ۸۲۸ 
©) مجموع الحدود السبعة الأولى من التتابعة الهندسية (۳ ۰ ۱ » ۱۲ » ...) یساوی کی 
(1) ۱۹۲ (ب) ۱۸۹ (ج) ۷۹۵ (د) ۳۸۱ 
(©) الحد النونى للمتتابعة : (۱ » ۶ 4 ۱۱۰ »...) هو AEBS‏ 
(1) غلم (ب) ۷ (ج) له (د) الم 
(3) مجموع عدد لا نهائى من حدود المتتابعة الهندسية : (۸۱ » ۲۷ » ٩‏ » ...) يساوى 50500 
(1) ۱۰۷ (ب) ۷۱۱ (ج) ۱۱۸ (د) ۱۴۳۱۵ 
0 إذا كان الوسط الهندسی للعددین : 4 »سس هو ۸ فان : سس تساوی ات و 
۳۲/1۱ (ب) A(z) ۱٦‏ (د) ۲ 
© إذا كان : ۳ < "هي فان : * وان بت ین 
(1) ۲۶ (پ) ۲۵ (ج) ۱ (د) 6٩‏ 
© إذا كان : "لر ےم = ٦۰‏ فن :م = ا 
(6)1 (ب) ع (ج) ۲ (د) ۲ 
(:0 إذا كان : انم = ۲۶ فما قيمة : * لى , = ع 
( أ ) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د)غع 
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(09) إذا کان : لے ۰ كاين = ۰ فان : س + ص = RES‏ 
(۸)1 (ب) ۳ (ج) ه (د) ۱ 

© إذا کان : "عم - ۳۵ ۰ "ال = ۷۲۰ فان : یه - م = ORR‏ 
)۷(1 (ب) ۳ (ج) ۲۶ (د) ٤‏ 


9 إذا کان : س = [س : س 3 ط ۳-۰ < سس < ]٤‏ 
> ص-- [(9 ,ي) : ؟ »س 3 س ء ؟ + ب] » فإن عدد عناصر ص - 0 
(1) ۶ (ب) ۵ (ج) ٩‏ (د) ۲۰ 

9© إذا كانت : ص = ۲ ۲ + 7 من + ١‏ فان : 225 عند سس = ۱ يساوى امین 
)1(1 (ب) ۷ (ج) حلا (د) ٩‏ 


09 متوسط تغير الدالة د حیث : د (س) سس" عندما تتغير سن من ۳ إلى ۳,۲ 


N.» با‎ ۳ ۳ 

(1) ۰,۱۲ (ب) ٩,۲‏ (ج) ٩۲‏ (د) ٩,۲۱‏ 
9 | ؟ سس" وس = 151 

(1) سس" + ث (ب) س" + ث (ج) ۳ -س" + ث (د) سن" 
© إذا كان : د س) = فان : 5 (۱) = ۳ 

(1) + (ب) - 2 (ج) ۲ (د) -۲ 
© | (۷س + *)١‏ وس = ۲۹ 

(1) (۷ س +1۱ (ب) + (۲ س +۱۱ 

(ج) ل (۲ س +1۱ (د) + (۲ س +1۱ 
9 إذا كانت : ص = ع۲ » = س-٩‏ » آوجد مد عندما سس = ۲ دیون ا 

)۸(1 (ب) -۸ (ج) ۱۱ (د) -۱۷ 
(۲۰) احتمال وقوع الحدث الستحیل یساوی ی 

۲ (ب) صفر (ج) ۱ (د)‎ 6 (i) 


الریاضیات 
2 ا سس سس سس سس سس 


(۲۱) ! » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية حیث : ل () = ۰,۵ 


ل ۰-9 00۰ = ۰.۳ فإن : ل 9ل ب) = ER‏ 
(1) ۰+۱ (ب) ۰,۷ (ج) ۰,۸ (د) ۱,۱ 
9 ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية حیث : | دب 
فان : ل (؟ 6 س) = تمهت 
(1) 8 (ب) ل ك) (ج) ل( -) (د)ل() 
۲8 ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية » ل (8 ()س) = ۰,۵ 
»ل ) = ٠,1‏ فان : ل لب - )١‏ = ا 
(1) ۰,۵ (ب) ۰,۱ (ج) ۰,۱ (د) ۰,۳ 
(۲۵) فصل دراسی به ۶۲ طالبّا نجح منهم فى آخر العام ۳۰ طالبّا فإذا اختیر طالب عشوائی 
فإن احتمال أن يكون الطالب راسيًا هو 500 
(1) 2 (ب) 2 (ج) صفر (د)١‏ 
9© ؟ »ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية حيث : ل (1) = ۰,۳ » ل ) = ۰,۵ 
» ل (۱۱)ج) < ۰,۱ فان : ل ۸ ك = مخ اد 
(1) ۰,۷ (ب) ۰,۶ (چ) ۰,٩‏ (د) ۰,۳ 
((۲) إذا كان احتمال وقوع الحدث ؟ هو ل فان : ل )f(‏ = ا 
(1) ۰,۶ (ب) ۰,۲ (ج) صفر (د) ۰,٩‏ 
9 ؟ »ب حدثین متنافیین من فضاء عينة لتجربة عشوائية ما فان : ل (ب - ) = هموح یج 
O (i)‏ (ب) ل ك) (ج) ل( -س) (د) ل() 
!]| الأسئلة المقائية 
أجب عن السؤالين الآتيين : 


لع متتابعة حسابية فيها ع, = ١ه‏ »ې = ۱۰۵ 
أوجد مجموع العشرة حدود الأولى من المتتابعة. 


8 أوجد قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المماس لمنحنى الدالة : 


ص = سس" - ۲ سس" + ه عند النقطة (۱ ۶ ۶) الواقعة عليه. 
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© = mann 


5 EEE 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة‎ 


۱۰ 


540 ۲ - ات 
9( (ب) ۵0 (ج) ۳۲۰ (د) ۳۸۵ 

(۲) متوسط التغیر للدالة د حیث : د (س) = سس" عندما تتغيرمن ۳ إلى ۲,۱ تساوی ES‏ 
(1) ۰,۱۱ (ب) ٩:۱‏ (ج) ٩,۹ )۵( ٩‏ 

© إذا كان : ؟ » س حدثين متنافيين فان : ؟ -س = 5570 
(۲)1 (ب اب (ج)اب - ا (د)۲ 


سای ة لجموعة مکونة من خمسة أشخاص أن یجلسوا حول دائرة مستديرة 


(1) ۱۳۰ (ب) 1 (ج) ۲۶ (د) ۷۲۰ 
(8) عدد حدود المتتابعة : (۲ »۸ ١5»‏ ۰ ...۰۰ ۸) = معدم مده ۲۲ 

۱٩ (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د)‎ (i) 

۶ 

عم (س -۱) (س + ۲) = 7۳۳ 

(۲۲۲ سن +۲ (ب) ۲ س (ج)۲ یس +۲۱ (د)س' 
0 لاب) < ESS‏ 

(1) لاب (ب)۱3)ب (ج) م س) (د)۲ 
® یت 

١+ ای‎ 

(1)عن +۱ (ب) + ۲ (ج) ۲ ی (د) م 
)٩(‏ متتابعة حسابية عدد حدودها ۲۰ فإن الحد الرابع من النهاية هو الحد بي م فق ۶ 

(1) ۱۵ (ب) ۱۳ (ج) ۱۷ (د) ۱۸ 


الرياضيات 
العامة 
09 کب (۲ ۲7) = تمس 

(i)‏ (ب) ۳ ۲5۲ (ج) ۲7 (د) صقر 
09 إذا كان : ل (ا) = + ءل (س) - چ ول 00 )= ± 

فان : ل (؟ لاج) = E‏ 


7 (ب) ۳ (ج) ‏ (د) = 
۴ إذا كان : “ل, = ۰۰٤‏ فان : لم- ak‏ 
(۹)1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۱ (د)ه 
© إذا كان الوسط الحسابی للعددین : سن » ۳۵ هو ۲۵ فان : مس = یی 
(1) ۱۶ (پ) ۷۵ . . (ج) ۲۵ ( )۳۹۲ 
9 إذا كان : ص = (۳ سن +۲۱ . فان : کح - ایک 
( ۲۲ (۳ سن ٩۱+‏ (ب) ۲۱ (۳ سن + 1۱ 
(ج) ۱ (۳ سن) (د) (۳ س + ۸۱ 
9 إذا كان : 2*۱۴ 2 » ل () = ۰,۷ »ل (م) < ۰,5 
فان : ل (؟ لاس) = Û ah‏ ار 
(1) ۰,۸ (پ) ۰,۲ (چ) ۰,٩‏ (د) ۱ 
((6 إذا كان : ”ی = ۱۲۰ فان : کار = ما 
٩۰ )1(‏ (ب) ٩۰‏ (ج) ۳۰ (د) ٤٥‏ 
(۱۷) متتابعة هندسية أساسها = وحدها الأول = 1۶ فان حدها السابع = ERE‏ 
(۱)1 (ب) ۳۲ (ج) ۱3 (د) ۸ 
© | (: س"-۷)وس = ی 
٤ )1(‏ س (ب) سس - ۷سس (ج)سس'- ۷ یں (د)75١‏ سن" 
39ا آلقی حجر ترد منتظم مرة واحدة فان احتمال ظهور عدد زوج آکبز من 6 < کن 
(1) چ (ب) 3 (ج) ۱ (د) صفر 
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(؟) إذا کان: "دەر = "ام فان :م = e‏ 


(1)1 (ب) ٩‏ (ج) ۸ (د) ٩,‏ 
(۲۱)اذا کان : ۲ » عن ٩۰‏ فى تتابع هندسی ‏ فان : جن = ید 

٩) 1(‏ (ب) ۳۷۲ (ج) ۶ ۳۳۳ (د) ۳۷ 
9 | (۲ سس + )"و سس = I Aa‏ یت 

(1) ل (۷ سس + ٩۳‏ (ب) + (۲ سس + ۸)۳ 

(ج) (؟ سن + 16 (د) (۷ سن" 


9 عند سحب بطاقة من ۱۰ بطاقات مرقمة من ۱ إلى ۱۰ فإن احتمال ظهور العدد ۱۲ 


(1) صفر (ب) © (ج) ۱ (د) ۰,۵ 
(۲8) عدد طرق اختیار ٤‏ عناصر من ۱۰ دون مراعات الترتیب هو ۳۳۹ 
EH‏ (ب) (۱۰)“ (ج) "اء (د) ل 
9© مجموعة المتتابعة :(۲۵ » ۰۱۰۰ ...) إلى 5ه يساوى GT ET‏ 
(۲۲)1 (ب) اګ (ج) له (د) 3۳٩‏ 
9 |ذا كان : ل  )٩(‏ ۰,۷ » )= فإن: ل -ب) = ARE‏ 
۳/۱ (ب) ۲ : ۰ (ج) ۱ > 46 
69 إذا كان : ل (؟) -() فان :.ل () = ری 9 
(1) ۰,۲ (ب) ۵ , ۰ (ج) ۰,۷ (د)١‏ 
آجب عن السوالین الآتبين : 


68 وجد التتابعة الحسابية التی حدها الثالث ۱۱ وحدها السادس ۲۰ 


68 آوجد معادلة الماس للمنحنی : ص = ه سس" + ۲ مس عند النقطة (۰ ۷۰( 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 
(0 الحد النونی للمتتابعة : (۱ ۰ ۶ ١56 ٩۰‏ 6 ...) هو بط 
حیث له عدد صحیح موچب. 


(1) نم (ب) ٤‏ دم (ج) ۲ (د) ی 
© عدد حدود التتابعة : (۲ ۰۸۰ :۱ 6.... م 148) یساوی RE‏ ۳ 
(۹)1 (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۱۹ 
©) مجموع الوسطين الحسابيين الأول والاخیر بين العندین ۷ » ۲۱ يساوى ns‏ 
(91)؟١‏ (ب) ۱٩‏ (ج) ۲۶ (د) ۳۸ 
©) مجموع حدود التسلسلة الحسابية : i E - ۲۳ +۰. + ۸۱ + ۸۵ + ۸٩‏ 
۸٩۰ (i)‏ 3 (ج) ٩۱۰‏ (د) ٩۹۱۵‏ 
(©) رتبة الحد الذى قيمته سل من التتابعة الهندسية (۸۱ ۰ ۲۷ ٩۰‏ » ...) تساوی e‏ 

(1)ه (ب) ۷ (ج) ٩‏ (د) ۱۰ 
© إذا كان : (4ه.» سس » ص » ۲) متتابعة هندسية فان : جط < ا 

۲۷ (د)‎ ٩ (ب) ۲ (ج)‎ 2 (i( 
SEE یساوی‎ )... » ٩۰۲۷ ۰ ۸۱( : مجموع حدود التتابعة الهندسية‎ )۷( 

)ا (ب) ٣غ3‏ (ج) ۱۱۷ (د) ۱۱۸ 
(۸) العدد "ل, يمكن أن یساوی EES‏ 

(1) ۱۵ (ب) ۱۹ (ج) ۱۷ (د) ۲۰ 
() |ذا کان : ۸ * ۱*۷ < لاس فان : جس + ص یمکن أن بساوی نوت یج 

(1) ۱۱ (ب) ۱۳ (ج) ۱۸ (د) ۳۵ 
9© إذا کان : “ل, = ”ل فان : لم- REN‏ 

(1) 6 (ب) ۵ (ج) ٩‏ (د) ۲۰ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات © 
00 


(69 إذا کان: ین ۳۷ فان : لمع- 4 ۳ وت 


)5 (ب) ٩‏ .. (ج) ۱۲ (د) ۲۶ 
© |ذا كان : ال = ۲۶ “مور فان : لم- ee‏ 

٩ (د)‎ ٤ (ب) ۴ (ج)‎ ١)1( 
Saks = : إذا کان:: که < کب فان‎ 65 

۱۹۰ (ب) ۵ (ج) ۱۲۰ (د)‎ EG 
E يساوى‎ ١- = معدل تغير الدالة : د (س) عن" + ه سس - ۲ عند اس‎ 09 

(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ۶ 
© إذا كانت : 5 (۲),< ١ء‏ د (س) = سس + م سس + 0 .فان : م = E‏ 

۱۰ (ب) ۲ (ج) ۵ (د)‎ ١)1( 
هی ا‎ ١ = معادلة الماس لمنحنى الدالة : د (س) = سس" + ۳ عند سس‎ )1(( 

(1) ص = "سن (ب) ص - ۲ بن = ه 

(ج) جس + ص = ۲ (د) ۲ جن - ص +۲ = . 


0 | (س + ۲) وس = ی انوا 


(1) اسن" + كاسن (ب) سس" + ۲ سن ۰ (ج) سس + ۲سس (د) (س +۲)۲ 


® [ (۰)ءس - Aer‏ وق 


(1)ه (ب) ۱۰ (ج) هس (د) -ہ سس 
© إذا كان : د (س) =۴ حیث ؟ ثابت فان : د س) = اسهد 
(أ) صفر (ب) ۲ ۲ (ج) ۲ (د) ٩‏ 
(۲) فى تجرية القاء حجر نرد مرتین متتالیتین فإن عدد عناصر فضاء العينة = موه 
(1) ۱۲ (ب) ۸۱ (ج) ۳۹ (د) ۲۱۹ 
(() إذا كان : ؟ »س حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية فإن حدث وقوع ب فقط 
GIT TSG 57‏ ووو اسح EE‏ 
(1)ب (ب) 1مس (ج)؟-س (د)يت-م 


69 احتمال الحدث المؤكد = ۳ ۲۳۳ 
( أ ) صفر (ب) ۱ (ج) ف (د) 0 
9 إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية وكان : 
؟دسءل(١مس)-‏ 2 » ل (الاب) = گ فان : ل eseri = )١(‏ 


¢+ (ب) ل (ج) ۳ (د) ‏ 

9© القیت قطمة نقود مرتين متتاليتين فان احتمال ظهور صورة واحدة على الأقل = I+‏ 
تصن ۱ ۳ ۲ 
TE)‏ (ب) > (ج) ج (د) ع 


۲۵) كيس یحتوی على ۲۵ كرة منها ٤‏ کرات صفراء » ۷ كرات حمراء » وياقى الكرات سوداء 
اللون فإذا سحبت کرة عشوائيًا فان احتمال أن تکون الكرة السحوية سوداء أو صفراء 
(1) ع (ب) چ (ج) 2 (د) ع 

9 إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية وكان : 

ل J = (f)‏ (؟) ل 01س)- 2 فان : ل(؟-س) = 500ص 
(1) + (ب) + (ج) + (د) 2 

(۲۷) إذا كان احتمال نجاح طالب فى التاریخ هو ؛ :۰ » احتمال نجاحه فى اللفة العربية هو 

٠ , ۰‏ واحتمال نجاحه فى التاریخ واللفة العربية هو ۰,۱۸ فما هو احتمال نجاحه فى 


۸ وا (ب) ۰,۲۳ (ج) ۰,۱۷ (د) ۰,۸۲ 


الأسئلة المقالية 
أجب عن السؤالين الآتيين : 
ل أوجد العددين اللذين وسطهما الحسابى = ه ووسطهما الهندسى = ۲ 


63 أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص --س" - ۲ سن + ۲ والتى عدها المماس يوازى 
محور السينات. 
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۷ مات ری 2 

ك( استنه دختیر من متعدد ‏ 

اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

(0 التتابعة : (-۱ ۶۰ » -9 ٠١١‏ » ...) متتابعة min‏ 
(1) تزایدیه. (ب) تناقصية. (ج) ثابتة. ( د ) تذیذبیه. 

© إذا كان : کم = ۱۲۰ فإن :لم = 2001 
ON‏ ۷۲ (ب) ٩۰‏ (ج) A.‏ (د) ٩۰‏ 

© إذا كان : د (س) سس" + م سس +۰۲ (۲) = ٥‏ فان :م - ۹( 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) 6 (د) ۱۰ 

© إذا كان : (عر) متتابعة هندسية فیها ۶, <۱ » حي = ٤‏ فإن أساسها = شتسه 
(1) ع (ب) + (ج) + (د) حك 

©) فى تجربة القاء حجر نرد ۳ مرات متتالية فإن عدد عناصر فضاء العينة = ۱۳۳ 
(۲۷(1 (ب) ۸۱ (ج) ۳۹ 7 ۳۹۹ 

(5) متوسط التغیر للدالة : د (س) = سں' عندما تتغير سن من ۳ إلى ۲,۱ = بوچ 
(1) ۰,۷۱ (پ) ٩۰۱‏ (ج) ٩‏ (د) ٩,۲۱‏ 

0 إذا كان :2-0۲ 2 » ل )= ۰.۷ »ل س) - ۰.۶ فان :ل (؟ لاس) = ا 
(1) ۰,۸ (ب) ۳, ۰ (ج) ١,١‏ (د) ۰,٩‏ 

® إذا كانت : رك لے عن = ۱۰۵ قإن :د ee‏ 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) > (د) 6 

© إذا كانت : ص ر = ار فان := ھر 
(۲۰۱۲۱ (ب) ۲ (ج) ۱ (د) ۳ ۱۰۲ 


الهمعاصر (الریاضیات العامة - امتحانات) م ۰ / ثانية ثانوی / التیرم الثانی | ۵" 
) ۴ 


الریاضیات 

العامة 

©| رس - ؟) (س" +۲ س + 4) وس = كدي مس سد وى ا 
(1) ل سن؛ -وس۸-۲س (ب) ل من" + سل + ٤‏ س 
(ج) + س*-۸ سن (د )اس - ۸ 


(9) إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية فان حدث وقوع ب فقط 


(1)ب (ب)۱ب 22 (ج)؟-ب (داب ۲ 
(۱۲) عدد حدود التتابعة : (۷ ۱۱۰ » ۱۵ ...۰ ۲۷۱۰) بساوی دیب چ 
(۳۶)1 (ب) ۶۳ (ج) 1۷ (د) ۷۹ 


2 إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء النواتج لتجربة عشوائية وکان : 
ب < ءل )= ۲ ل ب) < ۰,۱ فان : ل ( -س) = تین 
(1) ۰,۳ (ب) ۵ , ۰ (چ) ,۰ (د) ۰,۸ 
69 إذا كانت : ف = ٩(‏ »س » ح فضاء عينة لتجرية عشوائية وکان : ل (1) = + 
وکان : ل (ب) = = فان : ل (ح) = بت 


001 (ب) 7 (ج) + زه 3 
69 إذا كان : *ل = ٠.‏ فان : اف = خی 
1 (ب) ۳ (ج)1 (د)۱۲ 
(60 إذا كانت : د س) = ل سن" - ل سن" +سی" فان : د (۱) = و 
(1)1 (ب) ۸ (ج) ۱۹ (د) ۱۸ 


(©#) آلقیت قطعة نقود منتظمة ثلاث مرات متتالية فإن احتمال ظهور صورة واحدة على الاکثر 


۱ ۲ ۱ ۱ 
 )۲(‏ (ب) ۳ (ج) ۲ (د) > 
0 عدد أقطار الشکل الثمانی = سم ار[ 
)۸)1 (ب) ۲۰ (ج) ۳۲ (د) ۱۸ 
9 إذا كانت : ص = (غ 0 "١‏ 6 8 = سس" :۷ فإن : تک ج 
(1 )سس (ي) سس“ (ج) ١١‏ سس“ ( د)۸ سس" 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات 0 


63 إذا كان : ل () = ۰:۳ » ل )= ۰,۵ 4ل (0(1مسم - ...١‏ 


فان : ل (3()-) < یی 

(1) ۰,۷ (ب) ۶ ,. (ج) ۰,۳ (د) ۱« 
(() ذا کان :”ل ۱۲۰ فان : أنه -" = Sessa‏ 

(۱)1 (ب) صفر (چ) 1 (د) ۳ 
(9؟) مجموع التتابعة الهندسية : (۲ » -5 ۰ ۱۲ ۰ ... 4 14) يساوى 27> 

(1) ۶۹۸ (ب) ۵۱۳ (ج) -۹۸ (د) -۳۱۶ 
9© عددان موجبان وسطهما الحسابی ۷,۰ ووسطهما الهندسی * فان الفرق بینهما 

189 اص سويد 

(1) ۲ (ب) ۵ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
(۲8) قياس الزاوية الوجبة التی یصنعها الماس للمنحنی : ص - سس" - ۱ مع الاتجاه الوجب 

لحور السينات عند سس - + هو مكعم 

J 3 1 

(2)1- (ب) ‏ (ج) + (د) 7۲ 
9© متتابعة حسابية فيها ع <.ه وحدها قبل الأخير = ۲۵ » مجموعها = 57٠١‏ 

فان عدد حدودها - ی رو ا 

(1) ۱۱ (ب) ۱۳ (ج) ۱۵ (د) ۲۲ 


((۲) اشترك ۷ أشخاص فى مسابقة للشطرنج بحيث تجری مباراة واحدة بين كل شخصین 
فإن عدد مباریات السابقة = ماو 9 
(1) ۶۲ مباراة (ب) ۲۸ مباراة (ج) ۱۸ مباراة (د) ۲۱ مباراة 

69 إذا اختیر حرفًا عشوائيًا من حروف الجموعة [! »ب » ح »و » هم »و » ی » لت 
» م » ع) فان احتمال أن یکون هذا الحرف هو أحد حروف كلمة مبروك = ...-.......: 
(1) + (ب) ل (ج) + (د) + 

ل[ تسه فة 

أجب عن السوالین الآتيين : 

لوو متتابعة هندسية فيها : ع = ۸ ع, ۶۰+ + . = ۱۲۰ أوجد المتتابعة. 


عند س = ۱ 


ق أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص = 


۲ یی + ۱ 


لقلا( أسشة هیر من متعدد) 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


© “ل, يمكن أن تساوی AB‏ 
(1) ۱۵ (ب) ۱٩‏ (ج) ۱۷ (د) ۲۰ 
(© سحب بطاقة من مجموعة بطاقات مرقمة دون معرفة الأرقام المكتوبة على البطاقات يعبر 
عن E‏ 
(1) تجربة عشوائية. (ب) ليست تجربة عشوائية. 
(ج) حدث مستحیل. (د ) حدث مؤکد. 
© فى التتابعة (عر) العرفة کالاتی : , = ۳ » رب = عر - ١‏ حیث نہک ۲ 
فان الحدث الثالث = E‏ 
(۲)1 (ب) ۱ (ج) ٤‏ (د) ۳ 
©) دائرة طول نصف قطرها نق فان متوسط التغیر فى محيط الدائرة عندما تتغير نق 
من نق إلى نق, هو ی 
(۲)3 7۲ نق, (ب) ۲ 7۲ (نق, - نق,) 
(ج) 7۲ نق, (د) ۲ ۲[ 


(8) كيس یحتوی على ۲۵ كرة منها ۶ كرات صفراء » ۷ كرات حمراء » والباقی آسود اللون 
» فإذا سحبت كرة عشوائيًا فان احتمال أن تکون الكرة السحوية سوداء أو صفراء 
(1) صفر (ب) 3٣‏ (ج) 2 (د) ع2 

© |ذا كان : ۳ » سس ٩۰‏ فى تتابع هندسی فان : س = ار شحو 
(1) ۱۶ سند (ج)-۳۷ فسن 

© فى تجربة إلقاء حجر نرد ۳ مرات متتالية فان عدد عناصر فضاء العينة = OT‏ 
(۲۲ ۲۱ (ب) ۸۱ (ج) ۳۹ (د) ۲۷ 

(۸) عدد طرق جلوس ۶ طلاب على أربعة مقاعد فى صف يساوى EEO‏ 
١)1(‏ (ب) ۶ + 5 aS)‏ ۳ ۲ «<۱ (د) ۶ * 5 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات "© 
ل 


© إذا كان : ص = سس" - )؟ ‏ فان : شب ... 
(1)ه دی" -۲)" (ب) ۱۰ سس (س' - ٤)۲‏ 
(ج) ۲۲ سس" (د۱۰ جن 
09 (فم+ ۲) + )١‏ ایه <|... < ا 
(1) با (ب) نم + ۱ (ج) لم + ۲ (د) نه (هم+ ۲) 
(1۱) رتبة الحد الذى قيمته -لح من التتابعة الهندسية (۸۱ » ۲۷ ۰ ٩‏ » ...) تساوی AI‏ 
(1) ۰ (ب) ۷ (ج) ٩‏ (د) ۱۰ 


(13) یحتوی صندوق على ٩‏ بطاقات متماثلة ومرقمة من ۱ إلى ٩‏ اختیرت بطاقة عشوائيًا 
فان احتمال أن تحمل البطاقة السحوية رقمّا فردیّا هو ات 


)1( $ (ب) ¥ (ج) + (د) + 
(۱۳) مجموع حدود المتسلسلة الحسابية ۲ + ه + ۸ + ۰۰۰+ ۱۲ = 2111111 

(1) 1۶ (ب) ۷۰ (ج) ۹۰ (د) ۷۲ 
9 إذا كان : ؟ »ب حدثين متنافيين فإن” ٩‏ - ب = REE‏ 

10 (ب)ب (ج)ب-١‏ (د)آ 
(69 انه - ۱= ۱۲۰ » أنهي =1 فان : “لر = OPO‏ ل 

٥ × ۹ )( ۵ × ۶ ۷ ۳ (ج)‎ ٤× ۵ × (ب) ا‎ V۰ (î) 
۶ التتابعة (۱۵ ۰ ۰ » + » ...) هی متتابعة دسا ون‎ ©3 

(1) هندسية وأساسها ۳۳ (ب) هتعسية وأساسها ۳ 

(ج) حسابية وأساسها ه (د) حسابية وأساسها -ه 
60 | سن (س + 7) و سس = مسي شاك 

(1) ل (س + ۳ (ب) ل س۲+ ج سس" 

ییا نع ی (د)س۲+ ۲ سن 

1 ۳" 9 

© إذا کان : ۲ ا = و فان : فان = ۹ 

(1) ۱۵ (ب) ۱۳ (ج) ۱۲ (د) ۱۰ 
© اذا كان : د (س) < ه ی (س) +۲۰ . فان : ر (س) = دنتسم 

(1) 5 (س) (ب) د (س) - ۲۰ (ج) ٥‏ د (س) (د) + د (س) 
(؟) مجموع حدود التتابعة الهندسية : (۸۱ » ۲۷ 6 ٩‏ » ...) یساوی ee‏ 

(1) = (ب) ۱۱۷ (ج) كد (د) ۱۱۸ 


الرياضيات 
العامة 
(۲۱) احتمال الحدث المؤكد + احتمال الحدث الستحیل = میتی 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ف (د) © لاف 
69 إذا كان : ۲ دیاین من تایا اتی مقرل ماکان : 
٩ب‏ » ل (۱۱)ج) = + »ل(الاب) < + فان : ل )١(‏ = ا وی 


(۱) = (ب) + 15 (د) گ 
© ص - كم سس ن عو هی ويس نمدا 
E‏ (ب) 26 + ١‏ = صفر 
وص _ خسن وض _ دع وسن 
(+) عجن - (ع-۱) (س +۱) 7 ون" وص 
(۲۵) التتابعة الحسابية من بين التتابعات الآتية هی ۷9 
(1) م ) = + (ب) (عی) = (هم+ ۲)۱) 
۳ ۱ 
(ج) (کر) =( ی ۵+ ۲)) وس ا 


9 إذا كان : مس » ص حدثين من فضاء عينة ف وکان : ل (س) = ۰.۳۵ » ل (ص) < ۰,۶۸ 
> ل س لاص) < ,۰ فان : ل ی () ص) = کمک وید نی 


() ۰,۲۲ (ب) ۰,۱۳ (ج) ۰,۶ (د) ۰,۷۷ 
© إذا كان : "لیر ,۳۳۹ فان : ۲ ماج ات ی 

(۱)1 (ب) ۱۱ (ج) ٤‏ (د) ۲ 
9 | 4 سن +۱ س = eee‏ 4 رخ 

(1) + (غ سجس + ف ج (وس +10 

(ج) + (؛ سس + 1١‏ (ع سس 51١+‏ 


ابس Ags‏ اليه 
8 أوجد أكبر مجموع للمتتابعة الحسابية : (5؟ » ۶۱ » ۳۷ » ...) 


8 أوجد معادلة المماس للمنحنی : 
ص = و یس" + 7 مس" + ٤‏ عند النقطة (-۱ ۰ ۲) الواقعة علیه. 


lv) 


> نماذج امتحانات مدارس فد المدافضات © 
موس 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 
(0) الوسط الهندسی الوجب بين العددین : ۳ » ۲۷ هو وی ی 
(۳)1 (ب) ٩‏ (ج) ۱۸ (د) ۲۷ 


© إذا كان : ص = (۲ سن + ه) (۳ سن + ه) ‏ فان : ص = وه و 


(1)1 ریس +۱۰ (ج)۱۲سن (د) ۱۲ حس + ۲۵ 
© إذا ألقى حجر نرد منتظم مرة واحدة فان احتمال الحصول على عدد فردى أقل من ه 
هو y۹ RES‏ 
E0‏ (ب) + (ج) + ميرك 
© إذا كان : "فون 2 لن فان : ی = e‏ 
(1 ) صفر (ب) ۱ (ج)صفر ۱ (د)7أ» صفر 
© رتبة الحد الذی قيمته صفر فى التتابعة الحسابية : (۲۲ م ۲۰ ۰ ۱۸ » ...) 
کے و 
)۸(1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) ۱۶ 
©] (س +۲) (س -۲) یس = re‏ 
(1)س +ع (ب) ل س۲- سس 
(ج)س؟- ‏ سس (د) (س" - ")٤‏ 
(۷) مجموع التتابعة الهندسية ::(۳ 76 ۰ ۱۲ ۰ ... ۰ ۳۸۶) یساوی کک 
A‏ (ب) 07۷ (ج) 1۵۷ (د) ۷3۰ 


© إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان :  !‏ ب 
وكان : ل (؟) = ٠,٦‏ »ل (ب) = ٠,۹‏ فان : ل ك - Î = )١‏ 
(1)1,. (پ) ۲, ۰ (ج) ١.4‏ (د) ۰,۲ 


النة 


الریاضیات 


العامة 

© ذا كانت : ص -(ع + ")١‏ ؛ ع سن" - ۲ فان : مد = اللا .ءءء ول عن = ١‏ 
(1) ۱۵ (ب) -۱۵ (ج) 1۰ (د) عا 

0 نی ری ا کار كان وا من توا کرو بیع کین و۷ مداقت يتناو نج 
(1) ۶۲ (ب) ۱۳ (ج) ۱ (د) ۲ 

0 متَقبط تفیر الذالة د حیث : د ون اس" عندما تتغیر خی من ۳ آلی ۳۶۱ 
بساوی SHOVES‏ 
(۰+۱)1 (ب) ٩:۱‏ )۹ (د) ۱۱ , ۰ 

(۱۷) فى تجرية إلقاء قطعة نقود مرة واحدة فزن اختمال ظهور صورة آو کتابة یساوی ۹ 
(۱) 2 (ب) + (ج) ۱ (د) صفر 

07 إذا كان : أنه ۲ = ۲۶ فان : فو < با تم وله 
(1) ۲۶ (ب) ۲۹ (ج) ۲۸ (د) ۳۲ 

69 إذا كان :2-70۱ » ل () < ۰,۷ ل (ب) = ۰,۶ فان : ل (9 لاس) = ای 
(1) ۱:۱ (پ) ۰,۲ (ج) ۰,۱ (د) ۰,٩‏ 

19۱09 گان : ۲ ۱4:۲ ۰ ۵ ۲- ۲۹۳۶۲۱ :4 ۲ يو حدود. متتألية من عتنايغة حساینة 
فإن : > ست 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۵ 

(0) متتابعة هندسية فیها ع, = ۲۶۰ » ع, ‏ ۲۰ فان مجموع عدد غير منته من حدودها 
(1) ۱۹۲۰ ۰ (ب) ۹0۰ (ج) ۶۸۰ (د) ۲6۰ 

© | (۷ سن + ۱۲)*ءس = 17 
(۲()1 سن + ۱/۱۲ + ٿث (ب) (۲ عن + 1۱۲ 
(ج) لل (۲ سس + ۱۱۲ + ث (د) پل (۲ سس + ۱۲ + ٿث 

8 من مجموعة الحرو؛ 1۱ دنه ن و 3:6] فان فت طرق اختیار خرفین مخطقیت 
مع مراعاة الترتیب یساوی | 
(1) لب (ب) کا (ج) 7(" (د) 19 


س > نماذج امتحانات مدارس المحافظات 0 


9 إذا 2 » ل ل)- 2  »‏ (۱۷)ج) < ل فإن :ل( لاس) = ان ی 
: ۳ ۲ ۷ 
(1) 5 اد > (ج) > (د) ع 
(:؟) إذا كانت : (۲۹ » س ...۲۰۰ سس » ۹۵) متتابعة حسابية فان : سن = نت متا سای 
7( ۲۱ (ب) ۳۱ (ج) ٩۹۵‏ (د) ۱۲۶ 
۲ 
100 کانت : عى - دب +1 فان : ص < انام رك ر چە عندما جس = ١‏ 
یس + 0 
4 -۱ 1 ۷ ۱ 
E‏ (ب) 2 (3) - (د) > 
((۲) مجموعة حل العادلة : "فهر = "فا ر م هى OE‏ 
(1)؟ (پ) -۲ (چ) ± ۳ (د) ٩‏ 
© إذا كان : “ل ١‏ = ۱۰ ۰ بر 1١‏ “قإن أو + نات و 
(1)؟ (ب) ۵ (ج) ۸ (د) ۱۳ 


9© الحد العاشر من التتابعة الحسابية : (۱۲ ۶ ۱3 ۰ ۱۹ 6 ...۶ ۱۰۰) یساوی EE‏ 


۶۰ (ب) ۳۲ (ج) ۳۵ (د)‎ ۳۷ (i) 
eee < إذا كان : ل (۲) < ۶ ,۰ ل (0۱ج) < ۰.۱ فان : ل 9 لات)‎ 9 
۱ (ج) ۷, ۰ (د)‎ ۰,٥ (ب)‎ ۰,۲ )1( 


(© متتابعة حسابية تتکون من ۱۵ حدًا » حدها الاوسط ۲۳ فان مجموع حدود هذه التتابعة 


(1) ۳۶۵ (ب) ۲۲۵ (ج) ۵۰ (د )59 

9 إذا كان : ! » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية ما » وکان احتمال حدث وقوع 
أحدهما على الأقل یساوی ۰,٩‏ » واحتمال وقوع الحدثین معًا ۰,۲۰ فان احتمال وقوع 
أحد الحدثين فقط يساوى 5 

(1) ۰,۲۵ (ب) ۰,۱ (ج) ۰,۳۵ (د) ۰,۷۵ 


الأسئلة المقالية 


أجب عن السؤالين الآتبين : 
لق أوجد عدد الحدود اللازم أخذها من المتتابعة : (۲۵ » ۲۳ » 5١‏ ...) ابتداء من الحد 
الأول ليكون مجموعها ۱۲۰ 


3 أوجد معادلة المماس بلنحنی الدالة : ص = ۲ س" - ٤‏ س" + ۳ عند النقطة (۷ » ۳) 


(۰,1)1 (ب) ٩,۱‏ (ج) ٩‏ (د) ۱۱ ,۰ 
(5) عدد الأعداد المكونة من رقمين مختلفين مأخوذة من الأرقام (۳ » 4 » 1۷۰۰ 000000 
(1)1 (ب) ۱۲ (چ) ٩‏ ( د) ۸ 
© إذا كان الوسط الهندسی للعددين : 4 » ص هو ۱۵ فان : ص = e‏ 
(i)‏ ۱۳۵ (ب) ۲۵ (ج) ۱۰ (د )± ۲۵ 
© فى التسلسلة الحسابية : ۳۲ + ۲۸ + ۲6 + ۲۰ + ۰ مجموع العشرة حدود الأولی متها 
بساوی امن تيان 
(1 ۲۰ (ب) ۱۰۰ (ج) ۱6۰ (د) ۱۶6 
© إذا كان : ف = ٩(‏ »ب » ح] فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : 
ل( = + ءل < + فان : ل (ح) = تج 
۱ ۱ ۱ ۱ 
)۱)1 (ټ) ي (ج) ب (د) > 
() عند الق ء حجر نرد منتظغ مرتین متتالیتین فان احتمال ظهور عددین متساویین هو rT‏ 
e‏ ۱ ۱ ۱ ۱ 
(۱) + (ب) + (ج) چ (د) + 
© ده طرق ترتیب ٩‏ اطفال فی دائرة بساوی تیش 
٩)1(‏ (ب) ۷۲۰ (ج) ۱۲۰ (د) ۵۰6۰ 
© الحد العام للمتتابعة : (۲ » ٤‏ ۰ »۸ » ...) هو ا 
(1)عی تہ +۱ (باعی دلا رجا 6 هر ر ۷ فد 
(3) مجموع المتسلسلة : رگ ۳ م = 1007 
(i)‏ ۲۵ (ب) ۱۵ (ج) ۳۰ (د) ٤٥‏ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافضات © 
1 


02 إذا کان : ! » ب حدثان متنافیان . ۰ فان :.[ )-)۱٩(‏ < 7 

(1) صفر (ب) + (ج) © (د)۱ 

((1) عند سحب بطاقة من ۱۰ بطاقات متماثلة ومرقمة من ۱۱ إلى ۲۰ » فإن احتمال ظهور 
عدد زوجی يقبل القسمة على ۳ على البطاقة السحوبة هو اا 

(1) ۰,۳ (ب) ۲ , ۰ (ج) ٠.4‏ (د) ۰,۱ 
(۱۲) معدل تغير الدالة د حیث : د (س) = سس" - ١‏ عند س = -۲ یساوی E‏ 
(1) 6 (ب) -۷ (ج) -5 ( د)۱ 
©[ سا وح ا وس = RE,‏ 

(1)س ۲ (پ)س۲ - ۲ سن + ث 

(چ) ل سن" - ۲ س + ث (د) سس" + ٦‏ سن + ث 

9 إذا كان : |۲ یم - ۱۲۰-۷ . فان :فا میب یل 

(1) صفر (ب) 6 (ج) ۱ (د) ٩‏ 

(19) فى التتابعة الهندسية : (؟ ۰ ٩‏ ۰ ۱۲ ۰ ...) قيمة الحد السابع = ای 
(1) ۱۹۲ (ب) ۱۹۲ (ج) ۹۶ (د) ۹٩‏ 
([1) رتبة الحد الذى قيمته صفر فى التتابعة الحسابية : (۲۲ » ۲۰ ۱۸۰ » ...) تساوی Sis‏ 
(۸)1 (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (د) ۱6 
0 إذا کان : "که = ۸۶ فان : دم < نت یم 

(۸)1 (ب) ۱۲ (ج) ٩‏ (د) ۷ 
(1۸) ميل الماس للمنحنی : ص = ۳ مس" + ۲ س + ۱ عند جس ۲ یساوی ی 
(1)ه (ب) ۸ (ج) ۷۲۷ . . (د) ۱۶ 
69 ل, < Ek‏ 

(1) ۵ (ب) ۳ (ج) ۱۵ (د) ۰ 
((۲) إذا كان  :‏ » ب حدثين من فضاء العينة لتجربة عشوائية فإن احتمال وقوع ؟ فقط 
هو ame‏ 

AI (< ge I) ENIS (J) i) 


الزناضنات 
العامة 


69 ؟ » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وكان : ل  < )١(‏ » ل (ب) = + 
»ل (؟-س) = ب فان احتمال وقوع أحد الحدثين على الأقل یساوی Boas‏ 


(1) 2 (ب) + (ج) ا (د) + 

9© قياس الزاوية الوجبة التى یصنعها الماس للمنحتی : ص - سن" - ۱ عند سن = + 
انش ۱0 
(1) ۱۸۰" (ب) ٩۳۰‏ (ج) ۶0" (د) ۹۰" 

9 إذا كانت : ص = (ع + ۲)۱ ۰ ع = سس - ١‏ فان : مد _- میس یت لو انش با 
(1) ۲۹ (ب) -۱۵ (ج) ۱۶ (د) ۱۵ 

9© عددان الوسط الهندسی لهما یساوی ۷ قإن حاصل ضربهم = ویو 
()۷ ([ب) ۶٩‏ (ج) ۱۶ ( ۶-2 

(۲۵) بكم طريقة یمکن اختیار سبعة طلاب من بين ۱۰ طلاب للذهاب إلى رحلة تاريخية ؟ 
(1) ۱۲۰ (ب) ۱۲ (ج) ۷۰ (د) ۸۶ 


((۲) فى تجربة القاء قطعة نقود منتظمة مرة واحدة فإن احتمال ظهور کتابة یساوی بااي CT‏ 
(ز) + (ب) + (ج) ۱ (د) صقر 

(۲۷) إذا سحبت كرة عشوائيًا من صندوق به ۳ كرات بیضاء » ه كرات حمراء 
OP RED‏ لاجو یت ماه سس 


(1) + (ب) + (ج) + (د) ع 


الأسئلة المقالية . 


أجب عن السؤالين الآتيين : 

ل متتابعة هندسية أساسها + وحدها الثالث ١7‏ » أوجد المتتابعة ومجموع حدودها إلى ما 
لا نهاية. 

63 أوجد ۶ حك إذا كان : 
(0 ص = ٦(‏ سس" + ۳ سن +۲۱ © ص ۲ س + ۳ 


> نماذج امتحانات مدارس المدافظات © 
3 


[ استنة الاختیار من متعدد 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات امعطاة : 
() مجموع التتابعة : (۳ ۱۰ ۰ ۱۲ ۰ ... » ۲۸۶) يساوي یف وت 


۷۵ (د)‎ 1٥۷ (ب) ۵*۷ (ج)‎ ۷۰۱ (i) 
عند القاء حجر نرد مرتين فان احتمال أن يكون مجموع العددین الظاهرین على الوجه‎ © 
eee = العلوی عدد أولى‎ 
¥ (ب) پک (ج) + رو‎ )( 
إذا كان : ص = فان : ص = ترس یت‎ © 
۷ ۱ ۱ ۱ = 
(ج) ج و( ی‎ FE ۳ 


© عددان موجبان الوسط الهندسی لهما = ۸ » الوسط الحسابی لهما يزيد عن وسطهما 
الهندسی بمقدار ۲ فإن الفرق بين عددین = وی نم 
٤ )(‏ (ب) 1 (ج) ۱۲ (د)۱3 

© إذا كان ! » ب حدثين من فضاء تجربة عشوائية وكان :ب < ۲ وکان : ل () = ۰,۹ 
»ل(ب)-5,. 2 فان : ل(؟!-س)- و 
)4(1 (ب) ۶6 ۲ (د) ۰,۲ 

© عدد طرق الاجابة عن أربعة أسئلة فقط فى امتحان یحتوی على ۱ أسئلة = ۱۹ 


)۲۳۰(1 (ب) ۲۶ (چ) ۱۵ (د) ۱۰ 
© قيمة التسلسلة رگ ۱۰/۲ - E‏ 

(1) ۲۰ (ب) ۶۰ (ج) ۸۰ (د) ۱۰۰ 
© إذا كان : ام - ه = ١‏ فان : ہ3 یگ ی 

4١1 (د)‎ {o + 571 (ب) (ه1 (ج)‎ {1} (i) 


الریاضیات 
العامة 


@ إذا أدخلت عدة ة أوساط حسابية بين <A‏ وکان مجموع الوسطین الثانی والسادس 


ساو ۶۰ فان دد انات FR‏ 
(1) ۱۳ (ب) ۱۵ (ج) ۱۷ (د) ۱۹ 

و معدل تفين الدالة د : د ن) ت یی -۱ عند من < ۲۳ يمناوئ RE‏ 
٤ )1(‏ (ب) ۱ (ج) AS) ٤-‏ 

© إذا القی حجر نود متام رة اة فان احضال اتیل كما لد فود ال كوه 
۳ ی 
لبي (ب) 3 (ج) + (د) 3 

©[ (س - 1 حت ERR‏ 
(1) س" - ه سن" (ب) ‏ (۷ سس - )۲ 
(ج) > (س۲-ه س)" (د) + (۷ س -)" 

8 الحد العاشر من حدود المتتابعة ١(‏ ۰ ۲۰۱ ۰ ۰۳ ۰۸۰۰ ۱۳ ...) هو 570 
(1) ۲۹ (ب) ۲۶ (ج) ۵۵ (د) ۸٩‏ 

69 |ذا کان : ۲ » با حدثین متنافیین " فان : ل (0-) 2 از ون 
(1) 0 (ب) صفر (ج) + (د)۱ 

(69) عدد طرق ریب جلوس ۵ اشخأمی ول مائدة على شکل ذائرة هو سیب 
(۱)1 (ب) ۲ (ج) ۲۶ (د) ۱۲۰ 

(13) متوسط التغیر فى حجم مكعب عندما یتغیر طول حرفه من ۵ سم إلى ۷ سم 2 سب 
1۱ ۱۰۹ (ب) ۱۲۵ (ج) ۲۱۸ (د) ۳۶۳ 


9 فى أى متتابعة حسابية : (ر) يكين ک٣‏ كود - راب ۱۱۳ 


(i)‏ (ب) ۳ (ج) ٤‏ (د)ه 
40 إذا كان : لر ۲۰۶ ء کر = ۱۰ فإن :بمج - E.‏ 

۱۳ (ب) ۵ (ج) ۸ (د)‎ ۲ (i) 
ASS = )۱( 5 : إذا كان : د (س) = (س"۲ + ۲) (۲ س۲-۲) فإن‎ 9 

(1) ۱۲ (ب) ۲۶ (ج) ۳٩‏ (د) ۶۸ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات © 
ل 


((۲) رتبة الحد الذى قيمته صفر فى المتتابعة الحسابية : (۲۲ ۰ ۲۰ ۰ ۱۸ » ...) 


(۸)1 (ب)۱۰ (ج) ۱۲ (د) ۱۶ 
((۲) [ذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء عينة من تجربة عشوائية : ل (1) = ۰,۷۵ 

» ل )۰,۱ »ل (الاب) < ۰.,6 فان : ل (۱8)) < ع موجن 

(1) ۰,۵ (ب) ٠.4‏ (چ) ۰,۳ (د) ۰۲ 
((۲) قياس الزاوية الوجبة التی یصنعها الماس للمنحنی : ص - سس" - ۱ مع الاتجاه الوجب 

لحور السينات عند س = + هى ANA‏ 

(1) ۳۰ (ب) 60 (ج) ۷۰ (د) ۱۸۰ 
69 إذا سحبت كرة عشوائيًا من صندوق به ۳ كرات بیضاء » ه حمراء » ۷ خضراء 

فان احتمال أن تكون الكرة المسحوية خضراء هو HAS is‏ 

(1) + (ب) + (چ) ع (د) + 
68 إذا كان : ٩‏ (نها ٩+‏ دہ+ ۲۰) = إبه +ہ فان : بم- ی 

(1) صفر (ب) ۳ (ج) ۵ (د)1 


9© إذا كانت ف = (؟ »ب » ح] فضاء لتجربة عشوائية وکان : 
ل () = + »ل ل) = فان : ل (ح) - A E‏ 


(1) 5 (ب) 2 (ج) + () ل 
9© ل, < e‏ 

(1) اھ (ب) اک (ج) ۲۰ (د) ٩۰‏ 
(9 إذا كان : ؟ »ب حدثين متنافیین ۰ فان :۴ -ب = ans‏ 

(۲)1 (ب)ب (+)ب-؟ (د) 


الأسئلة المقالية . 

أجب عن السؤالين الآتيين : 

ل أوجد النقط الواقعة على منحنى الدالة : ص = (س - ©)" - ١‏ والتى عندها المماس 
يوازى المستقيم ۲ س + ص - ۲ = 5 


3 آوجد عدد حدود اللازم أخذها من المتتابعة (۲۵ » ۲۳ » ۲۱ » ...) ابتداء من حدها 


۱ 1۱ ۱ یز ادارة 
محافطظه ۲ 
0 ات 


| فون | أسئنة الاختیار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


(0 متتابعة حدها النونی : عر = نم+۱ فإن حدها الخامس تم 

(1)ه (ب) 1 (ج) ۷ (د) ۸ 
0 کی men‏ 

(1) ۱6۵ (ب) ۱٩‏ () :۲ (د) ۲۱ 
© متتابعة حسابية : (۳ » ۰ ۰ ۷ » ...) فإن مجموع العشرة حدود الأولی منها 

يساوى ا 

۱۲۰1 ؟ (ج) ۲۱۰ ا 


© متتابعة ساب( ٤‏ ۰ ...۰۰ ۱۰۰) فان عدد حدودها 


٤٥ (ب) ۳۰ (ج) ۵۰ (د)‎ Yo (î) 
۳ المتتابعة الحسابية التی حدها الأول ۷ وأساسها ۵ یکون ع فیها هو‎ © 

(1) 60 (ب) ۵۲ (ج) لاه (د) ۳۵۰ 
(0 متتابعة هندسية (۸ ۰ ۶ ۰۰۲۰ فان ميك ابو e‏ 

(1) ۱۹ (ب) ۸ (ج) 6 (د) صفر 
(۷) متتابعة هندسية حدها الأول ه وأساسها ۲ يكون حدها التاسع هو TTR‏ 

۱۸۲۰۲1۱ (ب) ۱۲۸۰ () ۱۲۰۸ ۱ (د) ۸۱۲۰ 
© کا رو ای نة امغاص فن ات و2 AIT‏ 

8 E 0000 ۱۷ ویک‎ ۷۲۰ (i) 
250 د‎ © 

(1) ۲۰ (ب) 4۰ (ج) ۵۰ (د) ٩۰‏ 


> نماذج امتحانات مدازس المحافظات 0 


2 ر = دده كوك موه 


(1) 60 (ب) ٩۰‏ (ج) ۱۳۰ (د) ۱۸۰ 
09 انم ۲۶ فان : بم< وی 

((۲ (ب) ۳ (چ) ؛ (د) 6 
9 ر ر فان :م يمكن أن تکون وو 

(۱)1 (ب) ۵ (ج)1 (د) > 
بت ۲۰ فان : وم ONT‏ 

)۷(1 (ب) ۸ (ج) ٩‏ (د)/۱۰ 
9 إذا كان : د لس) = ه سل" +۲ فان : 225 - 531118 

٠١ )1(‏ سن (ب) ه سس" (ج) ۱۵ سن (د) ۲۷ سس 
(18) ميل الماس للمنحنی : ص = مس" - ۲ مس عند سس = ۲ یساوی ES‏ 

(۳)1 (ب) ۶ (ج)1 (د) ۸ 
([؟) إذا كان متوسط التغیر فى الدالة د یساوی ۲,۶ عندما تتغیر سس من ۶ إلى ۶,۲ 

فان التغیر فى د = E‏ 

(1) ۳۷۲ (ب) ۰,5۸ ۷ (د) ۷,۲ 
® إذا كانت : ص = ع ‏ غ سس" فان : مس عند س = ۲ تساوی ب n‏ 

(۲)1 (ب) ۶ (چ)٩‏ (د) ۸ 
© | نس + )١‏ یس = ا 

ر سب + سس ذي) سس +سں (إبا)لاسن" +سس (د)س + ۲سس 
(13) احتمال الحدث المؤكد = IC aS‏ 

(1) ۰,۵ (ب) ۷, ۰ (ج) ۰۰٩‏ (د)۱ 
(۲) إذا كان : ؟ » ب حدثين متنافیین فان : ل (٩)ج)‏ = یر 

(1) صفر (ب) ۵ ,۰ (چ) ۱ ۰ ۰ (۳۵3 


اصر (الریاضیات العامة - امتحانات) ٠۴‏ / ثانية ثانوی / التیرم الثانی 


الرياضيات 


الجباهية بی 
((۲) إذا كان ؟ <ب وكان : ل (1) = ۰,۶ فإن : ل ١(‏ (6 س) = aies‏ 
(1) ۰۶ (ب) EA TA‏ (د)١‏ 
69 عند القاء حجر نرد مرة واحدة فان احتمال ظهور عدد اولی = کن ر 
(۱)1 (ب) ۰,۷ (ج) ۰,۵ (د) ۰,۲۵ 


9 إذا كان : ؟  »‏ حدثین من فضاء عينة ف » ل( < ۰,۷ ل ه) - ۰,۶ 


» ل NN‏ = فان : ل (؟ لاس) = ۷ ۲۰۳ 

(۱)1 (ب) ۰,۷ (چ) ۰,۳ (د) ۱ 
9 إذا كان : ل () = ٠,1٠‏ فان :ل E < )٩‏ 

(1) ۰,۳۵ (ب) ۰,۵۳ (ج) ۱ (د) ۱,۱۵ 


۲۵) إذا كان : ؟ »س حدثين متنافیین من فضاء عينة ف » ل (8) = ۰,۵ » ل )= ۳, . 


فان : ل (؟ لاب) = وت 

(۱)1 (ب) ۸, + (ج) ۲ , ۰ (د) صفر 
69 |ذا كان نسبة نجاح طالن تساوی ۰۰۷۰ فان احتمال رسویه هه 

۰,۲۵ (ب) ۱۵ ,۰ (ج) ۲۲ ,۰ (د)‎ TASE 
SRR = ۴: !اس" یس < ۲ سس + ن فان‎ | 9 

))۸ (ب) 1 (ج) ٤‏ (د) ۲ 


الأسثلة المقالية 
آجب عن السؤالين الآتيين : 


6 إذا گان : ص سن" ۲ سن + ۱ 


8 أوجد مجموع المتتابعة الهندسية : (۲ » ٤‏ ۰ ۰۸ ... » 514) 


la) 


ا »4 نماذج امتحانات مدارس المحافظات 0 
۳۹ 


ون 
ara‏ هس ري 


Saa E 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(0) الحد الرابع فى التتابعة (هى) : عر = بها +۲ هو ی ۱۹ 
(1) 6 (ب) ٩‏ (ج) ۱۹ (د) ۱۸ 

© 'لن_, < ۶.ه فان : اي + ١‏ = 222011 
(1)ه (ب) ۲۶ (ج) ۱۳۰ (د) ۷۲۰ 

© متوسط تغیر الدالة د حیث :“د (س) = سس" عندما تتغیر سس من ۳ إلى ۳,۱ IRA‏ 
(1) ۰,۷۱ (ب) ٩,۱‏ (ج) ٩‏ (د) ٩1۱‏ 

© فى تجربة القاء حجر نرد ۲ مرأت متتالية فإن عدد عناصر فضاء العينة = 7۳ 
(1) ۲۷ (ب) ۸۱ (ج) ۳۱ ۱د) ۲۱۹ 

© إذا كان : ۲ ۴ + ١‏ + ۱-۴۰ 156+ ۳ ثلاثة حدود متتالية من متتابعة حسابية 
فان :<< 3۳۵ 
E‏ (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۵ 

(0) لجنة مؤلفة من ۱۲ عضوًا » بكم طريقة يمكن اختيار رئيس ونائب لهذه اللجنة ؟ 200101 
(۲(1 (ب) ۲۳ (ج) 51 (د) ۱۳۲ 

© إذا كانت الدالة د : د (س) = ك فان : د (۷) = 25 
(1) -6 (ب) - لل (ج) ٤‏ (د) 2 

(۸) إذا كان : ؟ » ب حدثين من فضاء العينة ف ف 
فان الجزء الظلل بالشکل القابل يعبر عن = 2 
(1) ۴ -ب (ب) ب ل۱۱ 
(ج)؟ لاب (د)۴ 

(8) المتتابعة الحسابية التى حدها الأول = ٤‏ » وحدها الخامس = ۲۰ فإن : عي = اح شاك 
(i)‏ ۸۰ (پ) ۷۰ (ج) ۵۸ (د) - 1۸ 

09 إذا كان :و كك ۱۷ فان + یا با ار AAA.‏ 
٩۰ )1(‏ (ب) ۷۰ (ج) POY ٤٥‏ 


1 


(69 إذا كان : د (؟) = ه » د (س) سس" + میس + و فان : م = او دا 


(1) ° (ب) ۲ (ج) ٠١‏ (د)١‏ 
8 إذا كان : ! » س حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية فان حدث وقوع ب فقط 
ا N:‏ 
(1)ب (ب) ۲۱۱ ب (ج) ۴ -ب (د)ب-؟ 
)٩۴(‏ متتابعة حسابية حدها الثانی = ۱۳ ومجموع العشرة حدود الاولی منها = ۲۳۰ 
فإن المتتابعة هى وود 
(Î)‏ (۸ < ۱۳ ۱۸۰ < ...) (ب) ٩(‏ » ۱۳ » ۱۷ > ...) 
(ج) (۱۲ » ۱۳ ۰ ۱۶ ۰ ...) (د) (۱۰ ۰۱۱۰۱۳۰ ...) 
9 إذا کا او بر وناز فان : ر < ی 
(1) ۱۰ (ب) ۱۲ (ج) ۱۳ (د) ۱ 
69 إذا کان : ص = (س" - ١ ٥)۲‏ فإن : عد - بدا 
(1) » س" -۲)؛ (ب) ۱۰ سس (سس' - ٩)۲‏ 
(ج) ۲۲ س؟ (د) ۲ سن (سن؟ - ۲)" 
(00) إذا كان : ؟ حدث من فضاء العينة ف لتجرية عشوائية وکان : ۴= ف 
فان الحدث ؟ هو ۷۳ 
(1) حدث آولی. (ب) حدث مستحیل. (ج) حدث موْکد. (د) نفس الحدث f‏ 
۷ متتابعة هندسية أساسها = + » وحدها الثالث = ۲۶ » فان التتابعة هی ال 
FEA) )1(‏ ۲۶ » ۱۲ » ...) (پ) (۱ » ۱۲ » ۲۶ » ...) 
)>( ۹ ۰۸۰ :۰۲ ...) (د) )¢ ۰۸۰ :۰۲ ...) 
® إذا كان : ”ی > ”ص فان :لم E‏ و 
(1) ۱۹ (ب) > ۱۹ (ج) < ۱٩‏ (د) < ۱٩‏ 
09 الماس لنحنی الدالة رص = سس - ۸-س + ۲ بوازی مجور السینات عنو سن - و 
)1( -۸ (ب) ۲ (ج) ؛ (د) صفر 
۲۵) إذا كان : = © ءل () < ۰,۷ »ل ك) - ۰,۶ فان : ل (؟ لات) - ای 
(1) ۰,۸ (پ) ۰,۲ (ج) ۱ (د) ۰,٩‏ 


3 


تمد > نماذج امتحانات مدارس المحافظات 0 
۰ 


(۲۱) عدد الحدود الذی یلزم أخذها من التتابعة الهندسية (۳ ۱۰ » ۱۲ » ...) ابتداءًا.من 


حدها الأول ليكون مجموع هذه الحدود - ۳۸۱ هو ARIMEGG‏ 13 
)۸(1 (پ) ٩‏ (چ) ٩‏ (د) ۷ 
9 إذا كان : ای یم انم = فان : ی + رہ ما جا ا 
500 (ب) صفر أ» ١‏ (ج) ۲ ]۳ (۵۱) ۲ 1 ۶ 
68 | (س - ه) (س + )١‏ و سن = E BAUS‏ 
(1) ل س۲-۲ سس" - وس (ب) سس - ۲ سس - ه سن 
(ج) ل س۲- ۲ سس + و ہس (د) سن" - ۲ سس" + وس 


9© فى تجربة إلقاء حجر نرد منتظم مرتين متتاليتين فإن احتمال الحصول على العدد ه فى 
احدی الرمیتین والعدد ٦‏ فى الرمية الأخری هو تاه رن ان 
١ ١ ١ ۲‏ 1 
(i)‏ * (ب) > (ج) ع (د) > 

(۲۵) صندوق به ۳۰ بطاقة متماثلة مرقمة من ۱ إلى ۳۰ » سحبت بطاقة واحدة عشوائيًا من 
هذا الصندوق فان احتمال أن تکون البطاقة السحوية مرقمة بعدد فردی مکعب کامل 


(1) صفر (ب) م (ج) ج د 
([© مجموع حدود التسلسلة الحسابية : ۲ + ه +۸ + ... + REET - ٩۲‏ 

(1) ۹۶ (ب) ۷۰ (ج) ۰ (د) ۱۷۲ 
69 إذا كان : ۲ » ب حدثين متنافیین فان : ل (؟ لاب) = مس 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۰,۰۵ (د) 7۵۰ 


الأسئلة المقالية 
آجب عن السؤالين الآتيين : ۱ 
أوجد معادلة المماس والعمودى عليه للمنحنى الآ : 


نع لايق - ای 4 ۷ خفن سن ۷2 


۱ ق متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة فإذا كان : ع, + , = 1۸ ۴۰ + ۱۹۲-6 
(۱) اکتب هذه المتتابعة. (۲) آوجد مجموع العشرة حدود الأولی منها. 


a 


کک 


إدارة البداری 7 
2.1 .(9) 


| او | اسئنة الاختیار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


۳ 


© مجموع التسلسلة رگ 6 < سس تفن 

۲۰ (ب) ۱ (ج) ۱۰ (د)‎ ٩۹)1( 
الوسط الحسایی للعددین ۷ » ۱۱ = و‎ )5( 

(1) ۱۸ (ب) 6 (ج) ٩‏ (د) ۷۷ 
© إذا كان : إبه +۱ ۱۲۰ فان : یم - 1 

(۳1 (ب) 6 (ج) 6 (د) ٩‏ 
© كي (س) = تا هام 

(1) ۲ سس" (ب) ٣بس‏ (ج) ۲-۳ ( د ) صفر 
(5) إذا كان متوسط التغير فى الدالة د يساوى ۲,۶ عندما تتغير سس من ۳ إلى ۳,۲ 

فان التغير فی د بساوی 21107 

۷,۲ (a) م‎ ۲ EAC) 
SE abn! < إذا كان : ! ء ب حدثان متنافيان من فضاء عينة تجرية عشوائية فان : ۱( ب‎ © 

(1 ) صفر (ب) 0 (ج) ۱ (د) + 
(۷) احتمال وقوع أى حدث هو عدد حقيقى ينتمى للفترة ميا 

[۱۰ ۰[ (ب) ]-۱ »1۱ ۰ (ج) [۱»۰] (د)‎ [<°] (i) 
إصفر - له‎ © 

(1) صفر (پ) ١‏ (ج) ۱۰ (د)١‏ 
© عدد حدود التتابعة : (۱۰۳ ۰ ۱۲ ۰ .۰ 6 )۳۸٤‏ یساوی i‏ 

(1)1 (ب) ۸ (ج) ۷ (د) ٩‏ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات ٩‏ 
. 


(1۰) ميل الماس للمنحنی ص = ۳ س" عند النقطة (۱ » ۳) یساوی کو 

(1)1 (ب) صفر (ج)۱ (د) ۳ 
(()) | ۲ سآوس - یه 

(1) جسن" (ب )٣س‏ +ث )اج (ی)۹ تس +ث 
(9)) إذا كان : ؟ »ب حدثان متنافيان وكان : ل (1) - ۰,۳ » ل (ب) < ۰,۶ 

فان : ل (؟ لاس) = 22200018 

(1) ۰+۱ (ب) ۱,۲ (چ) ۰,۶ (د) ۰۶۷ 
)٩۳(‏ احتمال وقوع الحدث المؤكد = TEES‏ 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) + (د)-آ 
9© رتبة أول حد سالب فى التتابعة : (۱۳ » ۱۰ »۷ ۰ ...) هو pen eee.‏ 

(1) 2 (ب) 2 (ج) ٠72‏ (د) غم 
9 , فى التتابعة الحسابية : (۷ » ١١‏ ۰ ۱۵ » ..,) = میت 

(1) ۳۶ (ب) ۷ زج) ۲۳ (.) ۳۹5 
0 "لب = ال ° ال E‏ 

(1) ۵۰ (ب) ۳۰ (ج) ۱۵ (د) 1۰ 
7 إذا كان : "امه = "امه ,+ فان : ی = ۳۶۷ 

(۳)1 (ي) -۳ RR‏ نك )۷ 
(۸)) ميل الماس للمنحنى : ص = سم عند النقطة (۱ » ۰) یساوی تست 

(1( + (ب) + (+) صفر )$5 
9)) أى حدثين ؟ » ب من فضاء العينة ف يكون حدث وقوع ؟ » ب مها هو NEE‏ 

(۲)۱ (ب) ۲۱۴ب (ج) “ب (د)جه- ۲ 
(۲۰) إذا كان : ؟ »ب حدثين من فضاء العينة وکان : ل (1) = ۰,۳ TET ENE‏ 

» ل 0= .۰ فان : ل (؟ لاس) < hess‏ 

(1) ۰:۸ (پ) ۰:۸ (چ) ۰۰۶ ۰ + (و) کم 


العامة سرت اک دنل تست سس تسس ی س د 


(۲۱) مجموع عدد غير منته من حدود التتابعة : ٩ ۰ ٠١(‏ ...) هو 550011 
(1) ۱۹ (ب) ۲۰ (چ) ۳۲ (د) ۲۶ 


(9) مجموع حدود التتابعة الحسابية : (۱۳ » ۱٩‏ ۰ ۱۹ » ... » ۱۰۰) یساوی وس 


)1( ۱۹۹۵ (ب) ۱۳۰۰ (ج) ۱۵۰۰ زو نوی 
9© عدد طرق جلوس ۶ طلاب علی أريغة عقاف فى طنف واحد یساوی ۹ ۲۲ 
Ti‏ (ب) ۶ (ج) ۲۶ (د) ۱۲۰ 


5 ۴ ۸ ۶ . 4 + وی ۲ 
49 إذا گان : لاني = ۳۳۲ فإن قيمة المقدار اا 5= IID‏ 


(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲۶ (د) ۱۹ 

(۲۵) قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها الماس للمنحنی : ص - سن" - سس مع الاتجاه الوجب 
لحور السيئات عند س = ۱ يساوى 0 
(1)هغ” ت5 ea)‏ (د) ٩۳۰‏ 


((۲) صندوق به ٩‏ بطاقات متمائگة ومرقمة من ١‏ إلى ۷" سحبت بطاقة واحدة عشوائیا ولوحظ 
العدد المكتوب عليها فان احتمال ظهور عدد أولى = E‏ 
(1) 2 (ب) + (ج) + (د)۱ 
(۲۷) كيس یحتوی على ۱ كرات بیضاء » ه كرات حمراء » ٤‏ كرات سوداء سحبت كرة عشوائيًا 
فإن احتمال أن تکون الكرة السحوية بیضاء أو سوداء یساوی EE‏ 
ks CF $‏ و aus‏ سوم 
الأسئلة المقالية 
آجپ عن السؤالين الآتبين : 
ل عددان موجبان وسطهما الحسابی = ٠١‏ وسطهما الهندسى الموجب = 1 أوجد العددان. 


قم ١١‏ ) آوجد | (۲ سن + ۷)۳ س 


(ب) أوجد : كبك إذا كان : ص = (۲ س + ۳)" عندما سس = -۲ 


سي يكوا ار 
u‏ 


۳ 
إدارة إخميم ۹ 
08| استنة الاختيار من متعده) 
اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات ال معطاة : 
© قاعدة التتابعة : ((۱ × ۴) › ۰۲۷( <۶) ۰( × ه) .............) هی اد 
(1) (نه- ۱) (مه+ ۱) (ب) نه (هم+ ۱) 
(+) ۲ لہ (دہ+ ۱) (د) (مم+ ۱) (لم+ ۲) 
۴۳ 
(۲) مجموع التسلسلة : رگ ۲ م = ا 
١)1(‏ (ب)۳ (ج) ٩‏ (د) ۱۸ 
(۳) مجموع حدود المتتابعة : (۱ ۰ ۳ ۲ ۰٥‏ ...۰۰ ۱۷ ۱۹۰) هو A‏ 
(1) ۲۰ (ن) +۵ (ج) ۲۰۰ (د):۳۰ 
(ع) الوسط الهندسی للعددين : ۶ ٠١٠١‏ هو ا 
A(t)‏ (ب) ۱۰ (ج) ۶ ۸ (د)۶ 
(8) مجموع حدود التتابعة الهندسية : (۸۱ » ۲۷ ٩»‏ ؛ ...) یساوی ۳ 
۳:۳ ۳:۳ 
(ز) كد (ب) ۱۱۷ (ج) ۱۱۸ (د) 2 
© فى المتتابعة الحسابية : (1۷ ۰ ٦١ » 1٤‏ ۰ ...) يكون آول حد سالب هو OR.‏ 
(۱ یت (ب) وب ی ۳9 FY‏ ۱۵ 
(۷).فی التتابعة الهندسية : (۳ ۰۲۰ ۰۱۲ ... » 114) یکون ىء من النهاية = ۷ 
۳1۱ (ب) ۷۸ (<) ۱٩۹۲‏ ( د )۹۲ 
® *ل. - 25218 
(1)ه (ب) ۳ (چ) ۷۰ (د) ۱۵ 
“i ۵‏ 
“لق ١‏ فان :م < 142 
(1) ° (ب) ۳ (چ) ۱۰ (د) ۱ 
(۱۰) عدد طرق ترتيب ه آشخاص فى خمسة مقاعد على شکل دانرة یساوی E EE‏ 
(۱)1 (ب)۲ (ج) ۲۶ (د) ۱۴۰ 


العامة 
09 کان : ر = صم رہ فان :ی - بت 
(1) ۲۶ (ب) ۲۵ (ج) ۲۷ (د) ۲۸ 
له له و 
0 لایس انا 5 ها ودج سيوع عبات 
(1) الم -۱ (ب) أل (ج) أله (د)۱ 
(۱۳) مجموعة جل المعادلة : اس = ١‏ هى r E‏ 
(1) 1{ (ب) 11 (ج) (۱ ۰ ۰ {EH‏ 
69 إذا كان : ؟ »س حدثان متنافیان فان :۴ - ب = مرن 
(۲)1 (ب)ب (ج)ب - ۲ رد)۲ 
(۵) فى تجربة إلقاء حجر نرد ۳ مرات متتالية فإن عدد عناصر فضاء العينة = ۱۳ 
)1( ۳۷ (ب) ۸۱ (چ)۳۹ (د) ۲۱۹ 
e‏ 1 يدن صو O‏ 
60 إذا كان : ل (ا) = + »ل (ب) - + N00‏ )= فان : ل (؟ لاس) - ا 
(1) 4 (ب) ٣‏ (ج) + (د) چ 
)٩۷(‏ إذا آلقی حجر نرد منتظم مرة واحدة فان احتمال الحصول على عدد فردی أقل من ۵ 
هو ی 
(ز) گ (ب) + (ج) ل (د) 4 


(1۸) إذا كان : ! » ب حدثين من فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : ب 2 ! وکان : 
ل (() = ۰,٩‏ ءل (م) < ۰,۱ فان : ل (؟-س) = ماه مهف وه 
(1) ۰۰۱ (ب) ۰۰۲ (ج) ۰۰ (د) ۰۰۲ 
9© إذا كان : ف = [؟ »ب » ح) فضاء عينة لتجربة عشوائية وکان : ل (۷) = ل 
»ل ب)- ل فان : ل (ح) < e ey‏ 


(1) حم (ب) ع (ج) + (د) 4 
(۲۰) فى تجربة القاء عملة معدنية مرتين متتاليتين فإن فضاء العينة لهذه التجربة هو Aie‏ 
(1) (ص » ك) (ب) ((ص » ص) » (ك » ك)1 


(ج) [(2 » ص) » (ص » ك)) 
(د) ((ص » ص) » (ك » ك) » (ص » لع) » (ك » ص)] 


]٩۰[ 


> نماذج امتدانات مدارس المحافظات © 
8" 


(؟) إذا كان : ؟ » ب حدثان من فضاء العينة لتجربة عشوائية وكان : ل (؟) = ۳ 
ل ج ل 01س)- + فان : ل 9 ۸ ) = تیک 


(1) 3 (ب) ۳ (+) +2 (د) ج 
(۲۲) متوسط تغير الدالة د : د (س) = سس" عندما تتغير سس من ١‏ إلى ۲ یساوی EE‏ 
ا (ب) ۱ (ج) ٤‏ (د) ۲ 
9 معدل تغير الدالة د حيث : د (س) = سس؟ - ١‏ عند سس = -۲ يساوى 00 
(1) 6 (ب) -4 (ج) -۱ (د)١‏ 
© ع + دوس - REDE‏ 
ند ده (ب) ل سس" + ۲ سن + ث 
(ج) ۳ س + ث (د) سن + ۲ 
(۲۵) ميل الماس لنحنی الدالة د حيث د (س) = (۳ سن - ۲) (ه سس - ۳) عند سن = ۱ 
شای AER‏ 
(۸)1 (ب) ۱۱ (ج) ۱۳ (د) ۱۵ 
© |( س -۲)* وس = ل E‏ يق 
(1) (۳ س - 1۲ (ب) + (۳ حس- 1۲ 
(ج) لل (۲س- 1/۲ (د) ۳ 
69 إذا كانت : د (لس) - لس" - ۲" فان : ه (۱) = و 
(1)ه (ب) ۱۰ (ج) -ه (د) -۱۰ 


الأسئلة المقالية 

أجب عن السؤالين الآتيين : 

أثبت أن التتابعة (ى . ) = ۲ (-۳)۳ ' متتابعة.هندسية وأوجد مجموع الحدود الثمانية 
الاولی منها. 


3 أوجد معادلة المماس للمنحنی : ص = (س - ۲) (س" - ۶) عند النقطة (۲ (e‏ 
الواقعة لل النحتن: 
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اجابات اختبارات شهر مارس 


HO 8‏ )(د) 
© ) 8( 6#(ج) 
. ©6() 69ج ®+( 
© 
٠ 0‏ حر --۲۰ ۰ انو(لا-يم) - -.1؟ 


. 6 ری ۲ را - ۷۱۰ 


© (ب) 
0( 
09 (ج) 


۲ فا - ۱۵ م ۲۰ << 

ا - ۷بم- ۱۲۰ ۰ 

*. (لم- ۱۵) مه +۸) = ۰ 

.= آ» لمع +۸ (مرفوض) 

ص اسن" - 7 سن +۱ 

.. ص = ۲ مس -۲ 
*.* ميل المماس = ۳ 

١ 


ومثها ص = ١‏ 


۲ عل - ۳ ۳ 
سن ۳ 
٠.‏ النقطة هی (۳ ۱۰) 


FÊ اختبار‎ 

HO (O0‏ )(ب) 
©( 6( 0( 

۵( 9 ((د) 


©+( 
@( 
069 (ب) 


= 

۲۲ 2 6 

بقسمة (۲) على (۱) : 
OY‏ 


۱ = 
) ۳۰۵ 


ag. 


۱ sx 
)۰۰۰ ۰ ۲۷ ۰ ٩۰ ۳» ۱( : المتتابعة هی‎ .*. 


ص = بس - ۱) (سس + ۱) 


.*. معادلة الماس عند النقطة (۱ + ۰) هی : 
ب ۷۲ سن 72 2 ص 


۲ سن - هن ۲ . 


۲-۶ )۱-(* ۲۶ ۰ 


.". معادلة الماس عند التقطة (-۱ ۰ ۰) هی : 
ص - . 
oa CE SST‏ 
۴ س + ص + ۲ = . 


اجابات اختبارات شهر ابریل 


اه 


)۱() 9 HO HO 
® (MW 6۵ (© 
4® 4® © وب‎ 

9 

© عدد طرق اختيار الرقم فى خانة الثات = ۲ طريقة 
عدد طرق اختيار الرقم فى خانة العشرات = ۳ طريقة 
عدد طرق اختيار الرقم فى خانة الآحاد = ۲ طريقة 
.*. عدد الأعداد =۲ × 7 × ۲ = ۱۲ طريقة 


© () | ۷ (۷ س - 0۷و سن 


_ ۲۷ سس ۷ 
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fx¥ 


ث 
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(ب) 1 7 


۱۰1 (7 سس - ۲۵ وسن 


۵ (۳ سس - ۵" 


1 


۶ سل 


1 
بى-ه) 


سج ويد ۴ 


+ث 


= - (۳ مس - و)* + ث 


arzan 


40 0 () 
©( 
® (ب) 


©( 
© (ب) 
9 (ب) 


© (ج) 
© 11) 
69ب 


NE SEE, ٠ 
عدد طرق اختيار الرقم فى خانة العشرات = ؟ طريقة.‎ 
عدد طرق اختيار الرقم فى خانة الثات = ۲ طريقة.‎ 

.*. عدد طرق تکوین العدد < ۲ × ٤‏ × ۳ 

= ۲4 طريقة. 


= | (س - ۶)۲ سن = ل سس' - 7 سن + ٹ 


۷ ۱ 
(ب) وسن = [ ۳۱۷ س-)۲ ءوس 
<> بن ۳ 
۳(۷س-)۲ 
۳*4 
مد (۲س - +٣ )٤‏ ٹ 


+ ث 


اجابات اختبارات الكتاب 
المدرسی فن الجبر 


#9 الاختبار الأول 


8 
(6 (ب) 


2 

۷(1) 

9 

(6)1 ۰۶۰۳۲۰۱ 69 ۱۱۳۱۸ 
(ب)0 ۰۸ 0© 

0 

۲:۰ )0( ۱۱ 6()1( 
1۱۰۸6 {TF (ب)0‎ 
9 


)۸(1 (ب) (۱ ۲۰ ۹۰ ۰ ...) » ۲۲۸۰ 


© (ج) 


© (د) 


© (ج) 


60 (ج) 
و 


۱۲۶ + (Tl ۲۴۳۰۲۰ Welt ۱۱۰۸۰ ۶()1( 


4O (© (0 


(ب)(6 4۸۰۰۱۰۱۲۰ 


(1) ۷۹۲ 
(ب) ٠٠١9‏ تريب ۱۳۲ 


۱۸ :۱ (ب) ۱۳۰ 
0 


(1)= ۰ امات ۱۷۱۰ بشع ۸۰ ۰ ۱۲۸۰ 


(ب) ۱٩‏ حذا 


اجابات اختبارات الکتاب المدرسن 
فى التفاضل والتکامل والاحتمال 


۱ الاختبار الأول 


© O (0© 


(1) ۲س۲ 


@ 

(1) سس +۸ بسن 

)۲۰۲۰۰۳۰۱۱۰۱0 ۱۰-0 
© ح - 0 ؛ صفر 

8 

(1) صفر 

(ب) )س + ۲ سن + ث 
© ل س" - ل مس" + سن + ك 

© 

)۳۰۱()1( 

(ب) 0 -ع + ث 


© + (س ۳+۱۱ س +د 


(پ) ۰۰۷ 


1 الاختبار الثانی 
زلا 
OM‏ ©0( 


ا 
(1)() - م © -.. 
(ب) ۰۰,۱۸0 ۰,۵۶ © ۰,۷۲۰۰,۲۶ 


9 


O (0© 


,(1) ۱۲س - ۱۰ سس + ٤‏ 


(ب)© چ © 
0 

)۳۰۲(۰)۲-۰۰()1( 

0سا هس + 


© (س ۱/۲ + ث 


(1)ص ۲ سس +۲ = . أ, ص +۲ سن +۰2۲ 
١‏ 8 5 
(ب) © + س ۳ سن +ث 


© (س - ۲)" + ث 


اجابات امتحانات مدارس المحاقظات 


محافطة القاهرة 
[ اسه سیر من متعدد 


(0© © (ب)‎ HO ب)‎ 6 
0) (6(ه)‎ HM 0W HO 
(69 (06D (0D ) 69 (0 
209 09 2 2M © 
(€9 G9 HED ) 69 ب)‎ 69 
)۱(6 ب‎ © 


9 سدس 
7 


٩ ۲ 

٩-۱- ار‎ 

٩- )۱- اد"‎ 

بقسمة (۲) على (۱) : 


59 90۳ 7 

,. داع ؟ أ ر =- (مرفوض) 

=f. 

.*. المتتابعة هي : (۲ ۱۰ » ۱۲ »› ... 
۱۲۳ ۲۲) 


۱۳۲۸۵ = 
۲۰-۱ 


۳ عد (۳ سس - ۲ + ۵ 


محافظه الجيزة 


] مه مسي‎ ana) 
+® ©6)(د)‎ O (+O (0(ج)‎ 
4 +© (0 ) © (© 
2® )269 6(ج)‎ 9 09 
4® (6۵ 6۸ ۱۵۵ (+40 
) 6۵ ۱۱6۵ (© HED ۸ 
6۷(ب)‎ 0 
ع‎ (737 
از‎ 
۱6 دشل ليع‎ 
0000 Wa بع‎ 
۸< :م"‎ )١( + )۲( قسمة‎ 
= oe 
۷۴ .. : )١( بالتعويض فى‎ 
)... ۰ ۲۸۰ ١5 ۰ المتتابعة فى (لا‎ .*. 

)۱- ۷ 


۱۷۸۵ E 


13 

ص = ۲ ہس 

عند النقطة (۲ ۰ ۰) اادد و فو 
معادلة الماس هى س و 

٤‏ عن م = ص - ه 


4 جن - صن - ۲= ۰ 


محافظة ۱1 سکند بت 


6 (ب) 
6 (ج) 


© (ب) 
)۱ 


(© (© (© 
(0O © (® 


® © (ج) 
۵ 09 (ب) 
69 (ب) 69 () 
40+ © (ج) 


2 مه 
6 

ی 
Yt =£ ۰‏ 


: )١( + )۲( پقسمة‎ 
N= م"‎ 42 


©2 0(9( ۲6۵د) 
7( (۱(6) 9( 
© ب) 1(69) 69 2( 


ب في" = »( 
ft.‏ ۲۳ 0 


عن ۳ 
بالتعويض فى (۱) : ؟ - ١‏ 
.'. المتتابعة هی ١(‏ ۰۹۰۳۰ ...) 


ميل المماس = (۲) ۲ ۶۱۰-۲۷ ۳ 
عند جس = ۲ د( ۲۲۷-۲۷۶ 
'. نقطة الماس هی : (۲۰۲) 
کے 
معادلة الماس هي 0 - ۳ 
٠7‏ سن ٦‏ = ص۲ 
.. ۳ س-ص-٤=.‏ 


محافظة القليوبية 


یج 

WO +O (O‏ ©( 6 (ج) 
(DO 4® (۵ (©‏ 9( 
HD ۰۱6 (2© ۵۵‏ 69 (ب) 
(MW ۵‏ ® ۰(68) © 
HD (9 (0‏ 69 (ب) €9( 
(O‏ 69 (ب) ,7 


ا الأسئنة معا 


.؛. 2۶1-۲ ۵۱ )¢ 
۰ غ ۱۰۰ ., ۲+ ۶۱۵ < ۱.۰۵ 0( 
بحل العادلتین (۱) » (۲) معًا : 

۷2۶ + ۱۵۶۱ 

.. المتتابعة هی (۱۵ ۰ ۲۱ ۲۷۰ ۰ ...) 


= پد 4 [۲ ۶ ۱۵ + ] ا 1۲.۰ 
۴ ۴ 

۰ ص تس ۲۰ سین 6۷ 

,. عن < 7 سن" - سن 

عند النقطة (۱ ۰ 4) 

ميل الماس ‏ ۴ * ا - ع ۱-۶۱ 

عثفه جن = ۱ 

١ > لاه‎ 


[د ‏ محافظةالشرقية_ ) 


E 
(ج)‎ ۵ © (OO HO (© 
(0 +® ® (4W (© 
(969 9 HD ۱۱6 (۵۵ 
0© O 4M (60 (© 
(ج) و69 (د)‎ 69 (0D (GD (+) 


(ب) (ب) 


هه 
0 
2 يلد 2 ۱ 


بخ ده" 


“ا لبكو نا () 
.. 2۶۵ ۷۰ ۵ 
بحل المعادلتين (۱) » (۲) : 

۲2۶ ۰ ۵2۶۲ 

.*. النتابعة هی : (۵ ۱۱۰۸۰ ۰ 


41 بوضع سس = ۱ 
هن اسن ۲ معادلا الاس كات 


سن - لاسن + ٩ص‏ > 
10 از 575 
.* الماس موازی محور السينات. ۳ هن ۱ تین +6 


هو ے 
معادلة الماس هی مت = ٩‏ 


., ةوسن داص +۱۱ - ۰ 
هه متفر + حت هد عن اوس ۵ 


ببس 2 1 شب | ۵ |[ محافظةبورسعيد _ ا 
مشعاص-۲ 2 : اطامی(۲۰۱) 8 40 | زج سسصسسس 
9 ید O HO (© O‏ (ج) +O‏ 
کر ©( OO HM (0۵ HO) (۵ (O HO HO‏ ۱۱6) 
HO HO 4O) HO HO HO. ۵ 4O‏ ۰(6۵) ®+ 
O (0© 6۵۸ 6۵ HO | HO 09 (0 ۸6۵ ۵ (© (© (© HO (©‏ 
وه ® ۵۵ 6۵( ©+ © HM‏ 6۵( © ۵۸۵ 6 ۸8 ©( 6۵ «) 
HO 0‏ © ۵9۵ اوه هم هه ®4 6۵ OO HO OO HD‏ ۵6۱۱6۵ 60) 
4O ۸08 HM ® HO) ۵ HO MO ۵‏ و ات 
HOM 0 | ۵ HM HO ۵‏ ۵8۵ 6۵( ®4 اليا 
[tx (1 =a) + ۲۵ x ۷[ 2 ۰, +® 0| ۲۵ 6۵ HO ©‏ = ۱۲۰ 
MOO ۸6۸ 2M‏ ((ج) ۱ ٠.‏ أكبر مجموع للفتتابعة = مجموع الحدود الوجبة فقط | ٠.‏ رم [۲۱ -نم] = ۱۲۰ 
a : )( 6۵ 8۵ ۸8 0‏ یا ی | O i‏ 
OF 0 OW 68 ۵‏ شوت مر =a‏ ال 
ت ا ای ۸ 6۵ + =a)‏ \( او > . 
8[ سس ممقعية ] بالقسمة + ي" م" ٩ A=‏ -یه> ۰ .:. لم< 1٩‏ [*) 
8 عي ۲ + <۱۲۰ >u.‏ + ۱۲ نمك ۱۴ صن د اس سن" - ۸ بن 
بفرض آلعددین هما + سن :عن وي" باون“ ۱۲۰ .*. عدد الحدود الموجبة = ۱۲ حدّا عند النقطة (۲ » ؟) 
س + ص = ۱۰ () | ۰ ی ۲۶ ۱۲۰-۰۱۱4 ۳ :. ميل المماس =1 × ۲۲ - ۲۸ =۸ 
۲ سن ص = ٩‏ (0) | .=1 =¥ [۷ م1 +۱۱ *-] .'. معادلة المماس هى 22+ 
بالتعویض من (۱) فى (۲) : .». سس (۱۰ -سس) ٩=‏ | التتابعة هی ٩(‏ ۲۶۰۱۲۰ ۰ ...) نی عجن 1ج ص ؟ 
اروت زب . هت 2 کے 0 مسن اص - ۱۳ = ۰ 
۰ (س - ۱) سی-۱) < ۰ 6ة *., ص - حو لتيب ٠‏ ص = و سن" +۳ سل" + ٤‏ ۰ محافظة کفر الشید : 
عن و أ سن ١‏ : (۷ س +۱ ص = ۱۵ سس + اس 
1 = ا ۹ بو .. عن < ج 
0 و0 5 ۴ عند النقطة ١-(‏ ۲۰) (ب) ©( ©4( O‏ (6)(د) 
هویم *. ميل ا ماس = ۱۵ × (-1)۱ +5 () ٩=‏ ©( ۸۵ ۱۵ ©( (۱(6) 


)+( © +O 
+4 ب)‎ 09 
29 ب)‎ 69 
+» ب)‎ 69 


mı | )1( 00 ب)‎ 69 (+© 

a (ج)‎ 6( (© (® 

9 069 1(69) | ,ص س ١‏ دس اس +۸ 
كك د سن ٦‏ 
'.* ميل المستقيم المعطى = -۲ 
۷-۱-۲ لح ۲ 

.", ص = صفر 


+ عند سل = ۲ 
.*. النقطة هی (۲ ۰۰) 
9 


۱۲۰ = ]۲-< )١ زه‎ + o x] 4 ۰۰ 


03 الف ديم = ۱۲۰ 
فا ۲۱ روه = . 


=u ۱2۸۵ 


© ۰۰ ص = ( سر" +۲ س + 0 


. عاص ۲ 0 
- ۰( سس + اسن + ۳ 


× (۱۲سن +؟) 
= ۱۲(۱۰ سن + ع) ( سى؟ + ۲ سن +۱۱ 


دی سويف_) 


)۱(6 HO 
6(ب)‎ (© 


© +© (0© 
(09 (© (® 


(069 (0(9 (0D ۱۵8 ) 69 
(9 09 ۱۱6۸ ۸6۵ ب)‎ 09 
(f9 )1( 69 (ED (6 (ND 

0W (©0 


gO HO H® +40 (۵ 


4W (۳0D 
(0® 0® 
9 +© 
(OW (OO 


0( 9© 60| .۰ص =س'- ۲س ١+‏ 
۸( 69 ب) (6() | .. ع ۲-۲۲ 
©( 1(69) €9( ) | عند سن -ه 


و 


ه که ی 0 
ا ۷۴۰ 


=A 
۱-۲ 


د ۳۹ 


+® (© 8 (+O (© 
O (4® (0۵ (© 0۵ 
4® (0D (0©. ۱۰6 © 
09 (ج)‎ 68 4 HM H0 
(069 (ج)‎ 69 (GD ۱۰6 (69 
0)(د) © (ب)‎ 

8 دس مقعية ] 

0 

۳+ صن = ٢یس ع سى؟‎ +٠ 

اهن = يس" - م سن 

عند سس = ۲ 

,'. هيل الماس < ٩‏ × ۲۲ - ۸ ۸=۲ 

.. ميل العمودی عليه = 3 

عند س = ۲ 

ص ؟ ۳۲۷ - 4 ۷ ۲۲ ۳۳۷ 

... معادلة الماس هى : مت = ۸ 

مسن -ص - ۱۳ = ۰ 

» معادلة العمودى هی : مخت = عل 

سن + ۸ ص ۲۱ = . 


A= f+ 
Y= "t+ 
(۳ ۱۹۲ = ی)‎ + ۱( FFA 

بقسمة (1) على (۱) : 
عي" د 6 ی ۷۳ 
ومن :)١(‏ .. ۲ ۲ < 4۸ 
۱۱۶ 
© .. التتابعة هی (15 ۰ ۳۲ ۰ ۱۶ ۰ ...) 
۷ -۱) 


TaN 0 


۰ ۱(۱+ی) ۸ )( 


۱۳۹۸ = 


(© (© 
4W +® 
(© +® 
(0M 0 
(9 (0 
ب)‎ 69 +0 


©+( ۵() ۱(0۵) 
®( ®( (۱(6۵) 
69 (ب) 69 ب) 269+( 
H9 6۸‏ (۲)(«) 
۴( 69 ب) 69 (1) 


نفرض العددين هما س » ص 


سن + ص = ۲۰ 


۽ سس ص ۳۱ 


بالتعويض من )١(‏ : ," 


س (۲۰ -س) ١‏ ۳۱ 


(0) 
0 


EGS ی‎ 


سس ۲ أء س ۱۸۶ 


ومثها ص = ۱۸ أ ص - ۲ 
.. العددان هما ؟ ۱۸۰ 


3 
۲ 5 
رس 


TxA 


+ ٹ= لل (۲ سس + )٣‏ اث 


(ب) كشك = ه (۷ سس + 1 × ۲ 
= ۴(۱ سس +۳ 


عند سس = ۲ عماس , 


MO HO ۱۸9 ۱0 4O 
0O 4® ® (©. 4® 
(0® )1(69 ۸6 HO ۸60 
(09 09 HM HM (© 
€9 69 HD ۱6 OD 

6( 69ب 


]| اسه مه | 
بن 
ا 
ع ۳۳ 
-. التتابعة (عر) متتابعة هندسية أساسها = -7 
Tee‏ 0 كم عدا 

.*. التتابعة هی (۲ »سا ۰۱۸۰ ..) 


e SOI 5-5 


۸ ب# 1 
مد = (س ؟) (۲ سس') + (س؟ - )٤‏ 
.», بك = ميل الماس = 4 


معادلة الماس هی س 


ع ۲ د مقدار ثابت 


عند من = ۲ 
={ 


4 سن -. صن - 4 د ۰ 


بالاد 


بات 


بر ورس و ء 


اجابات الوحدة الأولی 


اجانات نهازین ر( 


] اس تیر مه متعم‎ 213 
(د)‎ 6 HO HO HO © 
4) ۱۵ ۸۵ ® +O 
®9 )۱(6۵ ) 69 HW (© 
9 H209 4M HM © 
دا‎ 4D (7D 

© ر :(د) انیا : (ب) ثلث +(د) 

69 الا ۰(.) ثانيًا :) 6( 1(69) 
© (ب) HM‏ © © (د) 49 
OO ۵ (ED (OED‏ 69 (د) 
(O O 6 ) 69‏ 69 لب) 
69 (ج) 


۳-۱-0 

2 (۲)۲-۱ ۲-2 
۰ (-۱) (۷ -۲)" = صفر 
بعد دن" (۲۲-۳ < -۱ 

٩2 (- ذل"‎ ۰ 
٩-۲۲ ۰(*)۱-( ع‎ 

.*. الخعستة حدود الاولی هی : 

۰۱۰۰۸۱ 


).. ۰۱۰۱۰ (00 
)۲۷۰۰.. ۰ ۱۸۰ ۱:۰ ۱۲( © 
)...۰ ۰-۰ ۲-۰ ۱-( © 
)۸۰۰ ۰.۰ ۰۰ ۱۰۰ ۰۰( © 


0 
عر ۱-۶۲ ۶ ۲2 (۱)-۱ ۶< 
۰ ۶ <۲(۲)-۲<۱ 


۰ (۴)-۶۱<ه 


۱-1۵۲ ۱۷۱-۲ (E 
۱۳۰۰۷۰ ۹۰۰ ۸/۰ ۱( العتتابعة هی‎ .* 
جر ۳-۲ ده‎ 0 
معدا‎ E 
)دس‎ 8-1 
م -؟-5(؟) = -۷ وهکذا‎ 
) ب الفتتابعة هی ا ء د-۷‎ 
۱2۲۱۶6۰ وهم عا‎ 


Naye =a 


eziz Ee ۱۱2۲ ke 

.'. المتتابعة هی (1 4 ۱١١۹۰‏ ۲۰۰) 
26 عه 
> ۲۷۰۲۲ دس t=‏ 2 وهكزا 
.'. المتتابعة هی (۸ ۰ ۰۲۷ ۰6 ...) 


۳ 
A= Y= E 


0 

© = = 
بوضع لہ= ۱ .۰ ےم = ۲ ۶ ۲ (-۱) ٣‏ 
بوضع دم ۲" 6۲:۶ -۲(-۲) د-٤‏ 
بوضع يمد ۲ ۰ 6 ۲8۲ (-) = -۸ 


5 


-۷ ۷-۱۸ ۱ ۱۸۱-۸ 
ال نان 2۰۲ <ه 
62 +ع دو +۷۶۲ 
۱۲2۵۷۵۵ 
الك عا ۱۲-۵ +۱۱۷ 
6 + ۱۹ +۳۱۱۲ 

.'. الحدود الستة الاولی هی : 

۳۱۱۹۰ ۱۲۰ ۷ ۲ 
0 
۱۰) ۲۱۵۰۱-۲۶2 6 

۰+ ۲ (۳)-۱ وهکذا 

.. النمط یتبع الحد العام للمتتابعة (€ر) 


بوضع له < ۱ 


بوضع به< ۲ 


حيث عر = ۲ مه ۱ 


والحد التالی : + ۳ (1) --۱ 2 ۱۷ 


بوضع لم- ۶ ۰ ۶, ۲ ع <۲ (-۸) عدا © معد E+‏ = ع +۲ بردم +۳ 


بوضع به< و 3 =£ =۲ )= 


.“. الحدود الستة الاولی هی : 
ساع -۲ 4 ۱۲-۸ ۳۲-۸ 
001 
O‏ ا ما 


بوضع لم > 1١‏ 


۳ +£ = €+ وهكذا 
ا النمط يتبع الحد العام للمتتابعة )ر( 
حيث ؛ 2 > ١‏ » على > ن + هک ۲ 


والحد التالى : ۶ = 2 +1 = ۱۵ +۱ 2 ۲۱ 


ale =©‏ ۶۰۲۲۷ ۲ ومکنا 
ی التمط يتبع الحد العام للمتتابعة 4 
حيث ع ۱۳۲ 


۱-٩ 
۳۷۲۲۲ ۲2۸۶ : والحد التالی‎ 


(F)= £ (FJ = 2©‏ ۰۶۰(" 
۰ -()" وهكذا 
.٠.‏ التعط يتبع الحد العام للستتابعة (#ى) 
حيث ےر - (+)* 
والحد التالى : + > ( + و 

(oer ۲۰ جه (۱) رع‎ ۲۰ EO 
ی = ۵+۲۰ (۱)۳ £ ۲۰ +0 (4) وهکذا‎ 
النمط يتبع الحد العام للمتتايعة (گی)‎ .. 
حیث عر ۲۰ + و له‎ 


والحد التالی : ع = ۲۰ +۵ (1) = ۵۰ 


)۲( ٩۱-6۰۱ +۱۱ EO 
ع -۱۱+() ۰ ۱+ (4) وهکنا‎ 
) النمط يتبع الحد العام المتتابعة (ع ر‎ 
به‎ ٤) +۱۱2 حیث‎ 


۸٥ = )( ٤ + ۱۱ 2+8 : والحد التالى‎ 


(T= Ee (T= Ee) = © 


٠ع‏ -۲(-۲)" وهكذا 
.». التعط يتبع الحد العام للمتتابعة (©ى) 


والحد التالی : , ۴× ١1)‏ دده 


0۵( عدخ * ۲ 
م = (۲)۱4 ۰۳ <(-۲)۱* ۶ وهکذا 
التمط یتبع الحد العام للمتتابعة (ی) حیث 
عن = x>)‏ 
والحد التالی : = (-ا) × 1 ۷ 


ك 
O ۶ ©‏ 
ع (-۱+ ؛) + (۱ (A+‏ + (-۱۲۳+۱) 
(Té +۱( + )۲۰ +۱-( + )۱۱+۱( +‏ 
(TA + 1=) +‏ + (۳۲+۱) 
ع ۳ + + ۱۱۷+ ۱۷ +۱۹ +۲۵ ۲۷ 


رگ )0( 
- (-۲)۱ × ۲+(“ × ۳+ (-۱)* 
6x‏ + ا ع و + 


+ o + )-( + ۴ + )۲-( د‎ 


زلا 
۳0 


)(, 


۲+ ۲۳+ ۲۷۲۱ د‎ 
< ۱۱+ ٩۹+ ۶ + ۱ = 
0۱-۷ ري‎ © 
)۱-( + )۱- (+ )۱-۷( 
(1-11) ۱-۱۰ (=A) + 
)۱-۱۶(+ 


1٩ > ۱۳ +۱۱ +۹ +۷ + ۵ + ۳ +۱ 


)٩-۱( + )-۱( + )١ -1( > 
)۲۵:-۱( + )۱۱۰۱( + 
۵۰- < ۲-۱۵ - ۸-۳ , 


َم 0۰۵0 


)۱+ )۶( (+ ۱ + )۶( (+ )۱۲)۳(۳(-< 
۱۰) ۴+۶۶) (Yr) + 
)۱+ )(۳(+ 

۲۸+ ۲۵ + ۲۲ + ۱۹ +۱۷۲ ۱۳+۱۰ = 
۱۳۲ 


0 
+ 0ر‎ 
۲۱+ (+ ۲۱+ ۷+ ۲۱+ ع زا‎ 
ه‎ =+ ۱+۹ ۲+ (+ 
۳۶۲۰۲ 
(r+ (r+ (r+ (r= 
۸۳+ 
56 * ۲ + ۳۲۱۷ ۳ +۱۲ ۷ ۳ - 
۱۶۸۸ = ToT xX ۳ + ۱۲۸ «۷ ۲ + 
)۲+ ي‎ ۲( 
)۲+)( ۷+ )۳+)( ۷ ع‎ 
(r+ (۲+ (F + (o) (+ 
)۲+۷+ 
۹۵ ۶ ۱۷ + ۱۵ + ۱۳ + ۱۱+ ۹ 
)۲- (م'‎ 
- "(+ )۲- ۲۳+ ۲-۲۷ = 
)۲- ۳(+ )۲-۲۵(+ 


ع ۲ + ۷+ ۱+ ۲۳ + :۲ ۶ ۸۰ 


رک (۲* ۳۳ 
۰۳( +۲ (()۰۲+۲*(+)1 
+ع« ۱۳ 


بط 


1+ 
3+1+3+)"' + دج" 
+ )2+ + 
۱ ۲+ 


0 


تطبیقات حيانية 


() الخمسة حدود الاولی هی : 
۲۰۱۰۱۲۰۱۰۰۸ 

© ع =+ 

(©) فى الیوم السابع : بوضع دم ۷ 
ی ۲+۹ × ۷= ۲۰ قيقة 

© عندما ےر ۳۰ دقيقة ۰ ۴۰-۸۸۲۹ 


.*. لمح ۱۲ أى فى الیوم الثائی عشر 


عدد المكعبات المستخدمة فى بناء الهرم 
4 
Hi‏ (ض) وعند له ١‏ 
1 


.*. عدد العکعیات < 5۹ عن ۱2 ۲+ ۳ +۷۲ 9 
Vey ۳‏ 


+1 ۸+۷ + ۹+ ۱۰ 
= وه فكعبًا 


محیط المثلث الأكبر < ۲۲ × ۲ 
» محيط المثلث التالی له = ل × ۲۲ * ۲ وهکذا 


(0) متسلسلة محیطات المثلثات 
۳ عي -۱ 
رک (۲) x‏ ۲ ۳۲ 


= ج ۳ ۷-۷ 
ي 12 
© محیط المثلث الرابع 
= (‡) ۲۲۰۲ < ۱۲ سم 


(©) مجموع محیطات الأربع مثلثات الاولی 


۲ ۳ +۲۲۷۲ ۱0۲ f = 
رچ‎ 


بع يع ea‏ 


۰ سم 


(© HO (© HO (0 
+O HO ب)‎ 6 HO ® 
+© ۳6۵ HO HO HO 
O® (6 (6۸ HW چا‎ 
O (68 ب) © ب)‎ 9 HO 
O HO ۱۱۱6۵۸ HY ) © 


)1١( 69 )+( © (9 ) 6‏ 9 (ج) 
YM HO‏ ©6 (ج) 09 +O‏ 
© 69 ب) © 9 9 
H0 © (۵ ۵‏ (6(ب) 
(ED‏ 68 () ۱۱۵۴ 69 (+) 69 (ج) 

)۱(6۵ © 


لت 


مارین على المتتابعة اتحسابية 
80 
(0) حسابية » ےر = ۹ + ؛ (بم- ٤ = )١‏ نه+ ه 
١ + ©‏ - ۷) ۶ 4-۷) 
© حسابية , غ ر --ه + (نه- )١‏ (-) م۱ 
© - +۳۱( +) 
. المتتابغة ليست حسابية 
(8) حسابية 
ميت (سن +۲ صی) + (نه- ۱) (۷ سن + ص) 
دمن +۲ ص + (۲ بن + ص) لم 
-۲ من دص 
= - مس + ص + (۲ س + ض) له 
© حسابية ثابتة أساسها = صفر ۰ من = ۷ 
09 
E“ ED‏ [ه (نه+١)‏ +۲] - زو + 
= ه رم + ۵ +۲ - و رہ-۲ = ۵ (مقدار ثابت) 
.*. (عی) متتابعة حسابية والأساس = ه 
EOE‏ لين "يلا 


f ) + -۱(-) + -۱(- گرب‎ 09 


- (- ری ¥ + 
= - چ (مقدار ثابت) 
.*. (ر) حسابية والاساس = - + 
مم ۲٩ -<,۶۱۲-- (Ee‏ 
© ۲۳/۷ - ۲ ا 


ال 


(۱-۷) <۱۸ × ۱۲۲۷ مقدار ثابت 
'. (یر) ليست حسابية. 


(نه- ه) نه+ ه) 
جك عفتنا سد 


ر = 
۰ ن صن = +۱ - ة) - (مه- ۵) 
۱ (مقدار ثابت) 
.*. (ن ) حسابية والاساس = ١‏ 
e‏ = 4ب = ۲-6 
89 
٠‏ (۰ه ین )٩-‏ - (13 + ۰ عس) 


= (ه سن + ) - (5 سن + ۱۵) 


» ۰ (ده+ ۵) # صفر 


ا ات یه 
۸ من 2 ۱۹ ب ل ۲2 

.*. التتابعة هی (۹۱ ۲۱۰۰۰۰۹۱۰ ۱۱۰) 
» بوضع ےر ۱3 

۱۹ = )0-( )١ له‎ +۹٩ 

۸۰- = )۵-( )۱ (ده-‎ .*. 
Waw. ۱۱ ۶ Y=, 


.*. عدد حدود التتابعة = ۱۷ حدًا 


مم ۳ + ہد ۱ × 1 

کي ۱۳ ۶-۱ ۲۹ 

؛ بفرض أن عدد الحدود < نه 7 ©“ يسنن 
f= x )١ =A) + ۱۳ »,‏ = -۱۳۲ 
-4 رو+ ۱۷ = -۱۳۳۲ 

له 9۰ 


أى أن عدد حدود التتابعة ‏ ۵۰ حدًا 


سا ۸-۱-۰ ۴۳ 

s۰ =( (a) +A. مه‎ 56 

٤٢ = (لمه-۳()۱)‎ >, 

۱۵ =a ¢, ۱۶ 2۱ =a. 

.'. عدد حدود التتابعة = ۱۵ حدا 

۰ 8 من النهاية (! ۰۰ ۶۰ <-۲) 
۰٩۹+ ۵۰ =‏ (-۲) = ۲۳ 


ك 

2 ۴-۱ ا 
-۲ له < -۱۳ .. <u‏ 13 

ب مدت ۷ ٩۸۱۸۰۸]‏ 41 ... 

.'. كي هو اول حد سالپ 

1+١ =‏ معدا 


0 

٠ > ای‎ 

۰ > (لمه-۱)‎ ۲ tol =. 
۱۸ به>‎ .:. of <u «. 
eS 

عه هو أول حد موچب 

Et‏ <-- ۵۱ +۱۸۰۲ كنا 


زد 
E‏ 
>a.‏ ۸4 
.'. كر هو آخر حد سالب 
E‏ < - ۲۹ + و » ۷ ع< سا 
بدا 

عازه 

و ه مد اه 


۳۹+ و (یم-۱) < . 
۱۸2 41۷ ... 


٠ < و (لم-۱)‎ + iV =. 


۸ < .۱ 
., هع ۰1/1۱۰ ...۰ ۰. آخر حد سالب © .۱ 
.*. عند الحدود السالبة = ۱۰ 


٩-۷۲ ۹‏ ل ۱) > ۰ 
.؟. ام > یه ده 
.*. عدد الحدود الوجبة ك۸ 


نفرض أن ع ى = + WS‏ + ؛ (یه- ا) = ۱.۰ 
ی بود لذو ص 


.*. لا يوجد حد قيمته ۱۰۰ فى التتابعة العطاة 


© الصواب : لكل ر3 ص - [۱] 
© السواب هو ! هو آساس المتتابعة الحسابية وليسب 


٩۱ نم‎ ۶ 


۱ تمارين على تعبين المتتابعة الحسابية 
1 

۱۸۰۶۰۰۲ ۱2 
» + 2۶۱6 ۳ ) 
بطرح (۱) من (۲) : .'. 11214 

٩2۱ ۲2۶ 

.'. التتابعة هی : (۷ ۰۱۰۰۸۰ .) 


۳( 
۰ + = صقر 
۲+ ۶۹+ +2۶۱۱ صفر 
.. +2۶۲۵ صفر 0( 
بضرب (۱) × ۲ وبالطرح من (۳) 
۲۲-۶۱۱ 
,ث ۶ ۲-2 ۰۱۰ ۲۵ 
.'. التتابعة فى :۰ (۲۵ ۰ ۲۳ ۰۲۱۰ ...) 
0 
أفا )3( 
(E‏ = بت +, ۲+ ۴۶۶۹( +ع) 
ا را )ات الاسام )۲( 


بطرح (؟) من (۱) : ۲۱-۷ 


٩2۶۱۰ ۲ ۶۶ 


.. التتابعة هی : ٩(‏ ۱۲۰ ۰ ۱۵ ۰ ۰ 


(۱۳ ۱۱-۶۳۲ 


+ 4 


8۰ <۶۱۲ +۲۲ 


4و +۸+۱و< .۱ 
۲۶ )( 
بطرح (۱) من (1) : .. ٩-۶۳‏ 

و ۲ ۲۶۲۰ 

.*. المتتابعة هی : (۲ ۰۸۰۵۰ ...) 

» بقرض گر = ۱۵۲ 

.. ۲ + (له-۱) ۲ د ۱۵۲ 


یم ۲ب ۱۵۲۶۱ = 


2۶۲+ 

,۰ ۲+) 2 ؟ 
۲2۶۶۲ 

۰۸ 9 +۱+۱ ۷+۲۸ < ۵4 
.. 2۶۱۸+۱۳ 4 
» بطرح (۱) من (۲) ؛ 


۱۱2۶ 


ب +۶ ۱۸ 


بعس ٩۷-۶۱‏ 
3 التتابعة هی : (-ا ۲-6 ۲۰ 4 


0 

۵-۱-۰ و2 ۲۵ ب ودحو لها 
٩۹۵ 2۶۱۲ +۲۲ , ۹۵-۶۷ +۱۱۰۰ 4‏ 
ومن (۱): ۰ ۲ ۶۲ ۱۷۰ 
.'. المتتابعة هى : (۸۰ ۷۰۰۷۵۰ ) 
رد 

.2 ۸۰ - و رز )< ۰ 


۸۰ ۰ 


.*. ۵ له > ۸۵ 
.2 > ۱۷ 

e Cf ۲۰ ۸۱ ۱۹۱ ۱۸ ۸۵ ث‎ 

.*. یں هو أول حد سالب 


= ۱۷ ۲۵-۸۰ 2 (Ê 


م +2 ۲۰ 


۳ 
رب رن 
۱ ۷ 


۶۲۱ +۱۷ < ۶۳۷۱+ ۶ 

۰ 2۶۱۵-۲۴ 

بضرب  )۱(‏ ۳ والجمع على (۲) 
۰۶ +ع ۷2۶۱۰ 


قي التتايعة هی ؛ (۱۰ ۰۸ 4 ۱۶ ۰ ..) 


£= (s+) + (s+) ۰, 

Fagot o‏ گت هگ 
ره )+ V=(so +) (ST‏ 

» بالتعويض من )١(‏ فى (۲) : 

( کے + ) ( کچد + حچد) د۷ 


۳ 


A= (so + £) )۶- ٩( .*. 

,۰ ۲۵-۶۱ -24 = صفر 

ماله ۵ ۶۱۱+ ۱۲ = صفر 

.*. (وء -1) (۲-۶) = صفر 

71--١ ومنها ۱<-۱ ۰1 ع - ؟ ومنها‎ 3 =۶ ٠, 
¥ 


.2 التتابعة هى : (-۱ 0 ‌ِ 26 <( 


(ele ۱۷-۲-( ¢ 


بن 

۲2۶+ 2 ۲ 2۶۲ + ١+ +۰ 
(۱۳ ۱۱ 
۲۱۵ = (sf +) (ST +) 

»من أا( : ۰۰ ۲۱ )8+ 6£( = ۳۱۵ 

.؟. + 6و2 ۱۵ 
بطرح (۱) من (۲) : 
٩۱-2۶۲‏ 2۱۰۳-2۶ ۲۷ 


1 التتايعة هی : (۲۷ 6 ۶ ۰ ۲۱ ۰ ..) 


بأ (! +ع) + (s+)‏ ۶ ۱۵ 
16 ۶۳۲ 


۲ ۱0( 
الع < ۲۲۵ (E+),‏ ده؟ 0( 
وبالتعويض من (۱) فى (؟) : 

چت +د) - to‏ 


=, ۱۵ 2۶۴۲ +۱۲ 2, 


علشفة ديو = ومنها 7-1 


أء ۶ = -5 (مرفوض لأن المتتابعة تزايدية) 
55 التتابعة هی : (۳ ۱۰ ۰۰٩۰‏ 


0 

4۵ ؟ى)-‎ +1( ١ ٠ 

+ع ؤودمءع إل 
(ST ef) <‏ (لجةع) - (! + ؟ى) ۷+ ع) 2 ۲۶ 
+۶۱۱۱ + 5۶۱۸-۶۱۹-۱۲۱۸ = ۲۶ 
,», ۲6۶۱۲ ۱۲2۶۲۰ وبالتفويض فى (۱) 
ب ۲ +۵۳۹۱ ٩-۷۰‏ 

.*. ۲-۱ (مرفوض) 1» = ۲ ومنها ء = 4 

.'. المتتابعة هی : (۳ ۰۱۱۰۷۰ ...) 


سا الحدود = ۲۱ .'. بن هو الحد الاوسط 

ان ۲۳۲+ ۶۱۰ )۱ 

عن + + مب اد 

۱۷۷ ۰۱۸ ۰۱۲+ ۶۱۹ +۱ +۲۰ +۱ + 

۷۳+ ۶۵۷ د ۱۷۷ 

+۶۶۱ ذه 

ویطرح (۱) من (9) : .:, ۲۷۶۹ 

۰ 2 ۲ ومنها  !‏ ؟ 

.*. التتابعة هی : (۲ + ۵ ۰۸۰ ...) 

۷- ۶۳+ ۲ 2 
( 

۰ ( +۶ + (۱ +6۲" = ۲۹ ویالتعویض من (۱) 


هم د) + ره مه .م 


كبا لمم 
4٩ .‏ + ۶۱+ و۲ ۱4-4٩‏ + و _ 
ا a‏ 


۱۱۹ ۲۹۸ 


۹ 


ةو 
عندما ء = ۳ 


۲۶۶ 
فان ۸۶۲۰۱ 
.*. التتابعة هی : (-۸ > حم ۲-۸ ۰ ...) 
»عندماء<-۳ فان :۱2۱ 

.'. التتابعة هی : (۱ ۲-۰ ۵-۰ +( 


نفرض أن الاعداد هی :۴ - ۶۴ ۱۰۱۰+ 
۶:۳۰ 

T= (۲+۱ع)‎ + (s+ + (۱-ع)‎ + (sS =) <. 

۹2۲ ۳۱-۶۲ ۶ 

۶۲+ + (s+) + دق" +(۱-ع‎ «e 
۳44 = 

۳۸ ۲۲۰+ E, 

بل عداو EY‏ د ۳۵6 

م" دا ۶ ۱ 

.*. الأعداد هی : 3 ۰ ۰۸ ۶۱۰ ۱۲ 


0 
نفرض الثلاثة أعداد هی :۶-۱ ۱۰۱۰+ 
> ۶-۱ +۲+۲+و 2 ۳۳ دنا 

۱۱-۲ 

۷۹۲ = (s+ 8) (f) (5=) « 
۷۹۲ = )۶- 7( 0 

۷۹۲ = )۶-۱۷۲۱( اا‎ 
= f 

.*. الاعداد هی : ٤‏ ۱۸۰۱۱۰ 


بذ 

أول عدد يقبل القسمة على ۱۱ بين ۱۱۰ ۰ 45١‏ هو ۱۲۱ 
وآخر عدد هو 44٠‏ نفرض متتابعة حسابية حدها الأول 
١‏ وأساسها ١١‏ وحدها الآخير 44٠‏ 

۳۴۰ ال‎ 5 (ANH = Et 
۴۰ =a 7 

.*. عدد الاعداد الطلوية = ۲۰ عددًا 


9 ۰ 7 + زنه- ۶)۱ 2 ۳۹ 
هی و = ۲ م۶۲ ۷۲ (۱) 
۰( رود ۷۹۶۶۱ 

,< يمع << ۷۱ [0) 
بطرح (۱) من (۲) ۰ .و < 4 


V5 5A ° N=t-wt 
۳ NeYe ۳ : المتتابعة هى‎ ۳ 


باه » من البداية = 1۷ 
A‏ +۷۰۱ و52 

۰ ۰ ,من النهاية = ۳۹۵ 

ع ل- ۶۶۱۰ ۳۹۵ » ل- .4 2 ۳۹۵ 
:*. ل > 8۳۵ 


)٩۳۵ ۰۰۰۰ ۱۵ ۱۱۰۷( 2) E) ۰ 


0 تمارین على 


نفرض أن العددين سس » ص 


,؟, سس + ص = ۲۲ ... ض۲۲ دين () 


فس هن لها 
ویالتعویض من (۱) فى (۲) : 


سا + (70 )= 


7 سل" ع4 سن +2۲۳۵ 

بو حو E‏ ۱۷ ۸ 

.:. (سن-٩)‏ (س - ۱۳) < ۰ 

سن = ٩‏ ومتها ص - ۱۳ 1ء س = ۱۳ ومنها ص = ٩‏ 
.", العددان هما : ٩‏ ۶ ۱۳ 


۲۵-۶ Et VS 
oll ۶۱۷ ٠. 


۲۷ + ۱۷ ۶ ع -۲۷ 


5-3 الاوساط هی : (۲۶ ۰۳ -۲۱۲) 


2 

ادلو على ۱۰۷۸ ع لو ۳۲ ۱۰2 لو ۲ 
.*. لو ۲ + ۶٩‏ 2 ۱۰ لو ۲ 

٩-۶٩ ۰‏ لو ۲ بیع لو ۲ 

.", الاوساط هی : (۲ لو ۲ » ۲ لو ۲ » ٩۰۰...‏ لو ؟) 


الوسط السابع هو عير » الوسط الثانی هو عم 
ر 

۸ ۲۶۷ (۲+۱ء) 
5 2۶۷۰۱ ۲ +۶۱ 


كر ۱۷ 


۱۷ ۶۲ وم+‎ ۲ ۰ ۱۷۶ (۱ +a) ۱ 5 


”» > 


Vaal. 


(1) fe SRA 

۸ = 
بطرح (۲) من )١(‏ : 
724 ۱۶ 
.. المتتابعة هی : ١(‏ ۶ ۰ ۰۷ ...) 


.'. عدد الاوساط = ۷ 


)۲( ۰-۶۳ +۴ ۰ 


(۲۰ +۱۵ +(۲۰ +۲۰ع) - ۵ (۲۰ + دع) 


۱٩‏ بخ ۲۵۰ ۱۰۰+ ۲۵ و۶ 


ب ۳۸2۶۱۲۸ +۱۹29 (۱) | ag‏ سا 


6۲-۰ = ار ۱۷۶2 2 ۰ + زم ۱) ۱۲۰ 
.*. عدد الاوساط = ۲۶ 


=a. (PY 2۶۶۳ +۱- = زو ع‎ Fg. 


بجمع )١(‏ »(؟) : 8 


۷ 1 ۳۶6 ۲۱ < ۶۷ 


بفرض أن عدد الاوسناط > نہ 
3 المتتابعة هی : (۷ ٠٠١.‏ ؟١,‏ 5 


.*. عدد الحدود يه + ؟ 


5 وعدم 
الوسط الثانی هو تم » الوسط الرابع هو ع, » الوسط 0 )1 +£( + )1 (s+‏ 
السابع هو عر » الوسط الثالث هو ع, ۴ (۶-۳)+*(۲-۳۱ء) 


ب 9۶۲۱+ 26 ۱۲ 


ےد 
۳ 


N ۲ 7 5 i 

ا كي وي ۶-۲(۳) ۴ 
,۰ ۳+۱۲ اذو » و۱۲2 ,۴-2۶ 
ار ,۳۱2 


برد ٩‏ .*. عدد الأوساط = 


-- | ا مسانب تقيس مهارات متفخیر 
ك 4O0‏ (ج) ©( 8)() 
بفرض أن عدد الاوساط = يه ., عدد الحدود <بم+۲ إرشادات المل : 
۱2 ل 5-۰۱۱۰0۰۰0 (e+) + T+)‏ 
بم ۱6+ ۱ ۶۲-۹6 ان ۸۰۶۱۱ ,لو ۷+۱۲ ل ۸+۱۲ 


؛. ۲۲۶۱+ ۶۸ 


1-۳ إل 


tas t= (T+) ۷۷۰ 
۳ ۶ )۱( ومن معادلة‎ ۱۰ 


T= (+) ۲ .:. 


لي المتتابعة هی : (۳ ٤١‏ ؛ ۵ e‏ 


م21١4‎ 


عم ع جاع 


ب ۲ ۵ (یه+ ۱) < ۶۷ لوعو 


مسج 5 سيلا 


.', عدد الاوساط = ۸ ۹ ۰5 +۶0 ۶۱ 
ی +۶۲ ۲+۶ ۳و 


2 © .۰ ی هو اساس المتتابعة الحسايية 
بفرض أن عدن الاوساط <به 


٩(‏ »سني » رې ٩‏ ...0ب م 


ب عدد الحدؤد رمه ۲ ۰۰۰ ۲:۶۱ بقاوع لفلا ی خا رم 


» ۰.۰ هو أساس العتتابعة الحسابية 
(۱ ۰ مر و صي ‏ ...۰ص (e‏ 


۳-۰ 0 | 6۳9 متسد 
5 
من (1) 100 = 4 = م و WO )(© HO HO‏ 
© ۰۰ (! سح » ۲۰ ك »هر 3) متتابعة حسابية © ب) ® ® ©0 (6 (ب) 
ر کم .۷ ونتها اه له - :4 © 6() © ©7 69 با 
2 ۲۰ ومنهاب + هر = HO ۱۵ O ٩۰‏ 9 ب) ©2 
(0D (© +© (HO ee‏ 49 
© ب) HM‏ 69 (ج) 9م ب) OO‏ 
ب ++ دح دك + ور + دوع ,۱۲ 
HO‏ © © 9 69 (ج) 
٠.)‏ (س .عن » غ) فى تتابع حسابی ۵( OW‏ ® 
e‏ عن دعوو © یلا۰( انیا :(د) لا : (ج) 
لس + ۲ ص -ع) اص +ع -سن) ‏ | ‌اولا:ب) ‏ 8 :(ج) 
(ع +س -ص) 


= رس +مس جعغ-غ) لس + + ع- سم 9 آولا : (ب) ‏ ثانا :(۱) 69 (د) 
س-ص) هم © © © ®+ 
= (؟ سر) (۲ غ) (ص) = ؛ س ص ع ۵۸ 69 (1) 


اجار 


ب ب ۸+۱ کم 


1 تطبیقات على المتتابعة الحسابیه 


نفرضن أن قیاسات الزوایا هی ۰۱ » ح مرتبة تصاعی | © +۰ ی <۱+ (نه- ۶۱ 
ساهو الوسط الحساپی بين ؟ د 


,۰ اس ع ۱+ حولکن ؟ +ب + = .4 


Fx (=a) + =A. ۶,‏ لفن 


يريب = با ]۲ + ۰] ۱۱۰۷ 
لاس فيك :۲۱۸ ومتها ی < :۳۹ 


ولکن ح - -١‏ ۸۰ 4 2۱ ۳۱۲۰ 


© الأعداد الصحيحة التی تقبل القسمة على ۷ هی : 
(۸۷ ۱ ۲۱ ۶ ین 1۱3۹ 


9 efa 0 


۷ ۶۶ ۹۹-۰ ۷۱ 


۶۱ من <۱+(له-‎ a 


Vx )۱ =a) + ۷ = ۹۹۶ ,», 


۶۰ ۷۲۰ له + =A.‏ ۱6۰۰ نك ۱۱ یرمع ۱۶۲ 


حب = كلك [۷+ 194] = ۷۱۰۷۱ 


(©) الحدود فردية الرتبة ھی : (2, »عم » عي 6 .....) 
م م > :۱۱ 
۲ + (به- )١‏ ۲ ۶ ۱۱۰ 
.“. نوت ۳۷ وهو عدد فردی 
+ متتابعة الحدود الفردية الرتبة هی : 
(We ۰۰۰۰۰ ۱۸۰۸۰۸۲‏ 
+ع الع ۱۱۰ ۶6 ٩2‏ 
ی عر =+ (يه- )$ 
û‏ ۲۶۱۱۰ +(ه-۱) 1x‏ 
حى = 33 [۱۱۰+۷] ع ۱۰۹۵ 
٠ع‏ =+ (له- ۶)۱ 
۲+۸۷ قه- ۱) 
,'. عدد تصف الحدود = ۱۱ حذا 
,*. الجموع الطلوب هو مجموغ حدود التتابعة 
العطاة من ,, إلى م وعددهم ۱۱ حدًا 
و ی ۸ +۷۱۱ ۱-۲ 
.'. الجموغ المطلوب = لذ [۱؛ + ۷۱] ۱۱۱ 
(۵) ۰ ل = -۱۲۷ .؛ -2۱۲۷ ۲۵ + (ه-۱) سا 
,» الظث الاخیر مکون من ۱۳ حذا 
.'. ح حدًا الآخيرة - كل [۲ ل+(1-۱۳)*-ع] 
= 2 [۱۲+۱۲۷-۷۷۲*] = -۱۳۳۹ 


g 

۲۰۸ > ])١-ه(‎ ٩-2 

ب یم |۸4 t=‏ = 

ب نهآ = +۰۱ 

(له- ۱۳) (نه- )=۰ 

یهت 1۸ یمد ۱۴۳ 

التفسیر هو أن مجموع الحدود : عي » .۱* ۱۱ 
E‏ » ې يساوى صفر. 


۱٩ =, 


وم ۶ ۲۲ 


فوت :۲۹ 


fo = [F x ۱ +۹ x ۲[ حي = عا‎ 0 


۲۱-۳۷۲۹ EO 


1 = [F x1. + ۲۱۷ ۲[ حب = لك‎ 


ve: ]۳*)۱-۸(+۹* [© 


+a) 2.‏ ۱۵) = ۱۵۰۰ 
لوا جاه وود و 
.. [نم- ۲۰) (یم+ <)۲۵‏ 


.*. ل 2 -۲۵ (مرفوض) أ ندع ۲۰ 


أكبر مچموع لحدود التتابعة الحسابية 

(case ۸ 1 ا‎ ۳۳( 

عندما نأخذ الحدود الوجبة فقط ویفرض أن رتبة آخر 
حد موجب هی له 

.. كن > صفر ‏ ۰ ۰ ۲-۳۴ (ده-۱) > صفر 
۰ ۲۳۵ یه > صفر 

Esa .. 


.'. گم هو آخر حد موجب 


.'. المجنوع المظلوب = كلك 55 +11 × -۲] = ۲۸۹ 


3 د ۲ × 1+۷[ = ا 
کک المتتايعة هى : (۷ Ne‏ 1 0 


۱۰- - [+۹] ۶ 
[ 1 
= ۲۰ za 

۲۲-۶۷۷ 


... المتتابعة هی : (؟١‏ ۱۰ ۸۰ + 


نمك ۱۷ ۸1 كلل ۱۵ أي 


7 
© رد عن فغة 4 2 [۲۳ + = oto‏ 
نوك ۱۰ N= (E‏ 
ب ۸-۶٩۲۳‏ 
Vas.‏ 
.'. المتتابعة هی : (۰۲۳ ۸۳۷۰۲۰ 
© ۰۰ حر = -9۸۵ 
[(te-) + ۱۷[ + ۳‏ = -و۸ه 
.*. الوك TAG ١6‏ 
بك ۱۷ + ۶۱4 <-۹۵ ان وععم 


.'. المتتابعة هی : (۱۷ ۹۰ ۰۱۰ 


۲۹ 2۶٩+ ۲ ف‎ 


*. المتتابعة هی : (۲ ۰۰ ۰.۰۸۰ 5؟) 
» ۰ متتابعة الاوساط هی : (۵ ۱۱۰۸۰ ...+ 1؟) 


.'. مجموع الاوساط : حر = 3 [ه  ]۳۱+‏ ۱۲ 


8 

۲-۱ < گم <-۱۲ ىن 1۲ +۱۳-۶۶۱۸ 
ل ۲-2 

.*. التتابعة فى : (4۲ ۶۳۱۰۳۹۰ 

بقرض < 4۲ +(ه-۵()۱)<: 
۰ ۲ یرد دنع له > ۱۵ 
WN‏ ۱۸۳۰ 


آول‌حد سالب هو 
qc‏ = 3 ]¥ +(۲)] = ۲۸۰ 


8 
و تا 
۱۱۶۶۴ الال ديل 
.2 )+61( (۴۱ع) ٩‏ 
٩۹-۶۲‏ ۴۶ 
ومن (۱): 2۷ ۷ 
.*. التتابعة هی ؛ (؟ ۰۰ ۰ ۸ ۰ 
حوري = ۲۷۲۶+ [Fx fi‏ = ۹۵۰ 


بد 

gos 4 ۰۰ 

2+1 و (s+)‏ .. ۱-۶۲۹ 
ب ی 

.*. التتابعة هی : (۲۹ ۰ ۲۵ ۰ ۲۱ + 

» الجموع یکون أكبر ما يمكن عند أَخذ كل الخدود 
الوجبة ققط 

۰ یر > صفر .. !+ (له-۱) > صفر 
۰ ۲۹ - 4 (له- ۱) > صقر 

لمحم أ 1۷ 


۲۲ < 4 +۱+ ۶۲+ 


FE >u. 
۸ رتبة آخر حد موجب هی‎ ۰. 

.*. عدد الحدود التی يجب أخذها بدا من الح الأول 
لیکون المجموغ أكبر ما يمكن هو ۸ 


o0 
11 2 7 هرم‎ 


4 كي + كى ۱ 


۱۸-۱-۶۷۲۶ ۲۷۲ 


ث +۶۱۹ - ۶۱ )۱۱ 


م ۱2 
بطرح (۲) من (۱) : ",۲۰و < 4۰ 
۷6 ۸ ۴۶۲ 


.*. المتتابعة هی ۰ (۳ ۰ 6 ¢ ۷ ۰ (٠...‏ 


ویفرض عدد الحدود الطلوية نه 
5[4+؟ (م- 0)] = 
a £.‏ +( = 46۰ 

.. بها +۲ یم 16۰ = صقر 
.'. (نه+ ۲۲) (نه- ۲۰) = صفر 


AT. = [s+] ¥ ۸۲۰ = ر‎ 

(» ۸۲ 2۶۱+ ۲,۰ 

م + کي < 1۲ 

1۲ 2۶٩+ 2, 

بطرح (۲) من (۱) : ۰ 2۶۱۰ 
.*. ع > ؛ ومنها ۲۱ 

.*. المتتابعة هی : (۳ ۷۰ ۱۱۰ ۰ 


43 

حي الاولی = ۲۶۰ .. ¥ ]+1[ < ۲4۵ 
+2۶۳ ۲۵ 000 
٠ »‏ حب التالية = ۹۸ وأولها هو ع, 

(V+) ۲[ ¥ ۳‏ +1 ء] دنه 
۵۲ (۲) 
-۶۷ د ۲۱ 


۲2۶۱+ 


ب ۲+ ۱2۶۳۶۷ ." 


ویطرح (۲) من (۱) : .. 


۱2 as. 


.'. المتتابعة هی : (46 » ۶۱ ۲۸۰ » 


(6 (ب) © (ج) 

إرشادات الحل : 

© .۰ عدد الاوساط یم » الوسط الأول = (۴ +ء) 
والوسط الاخیر = (س -,) 


بط 
۲ 


+۱4 - 


مجموع هذه الاوساط = [!+ء +ب < 


0 
۳ 


=( 
UE VETA E‏ 
. ۶۷۲۲ + ۹+۱۲ +۲+ ۶۱۵ 54 
أ +۰۶۲۸ كك ۱+ ۱۹۶۶۷ 
حي الأولى = 48 [۷ 1+ ۱4 ] 
= ۱۵ )8+ 6¥( 
= ۱۵ :۱۱ ۶ ۲۰ 


عدهالگراسسی یکون متيب حسابیا هی : 
e ۲۶ 4 Ye‏ 


[x + ۰ x ۲[ 12 < Fa‏ =. ۰ کرسی 


عد ؟ × ۱۵+ x ١4‏ ۲] = ۳۵؛ جنیهّا 


ما سدده الرجل من دين = ۸۰۰۰ 
= ۹۱۰۰ 


ب ۶+۱۲ ۳۸۵۰ 
EAs se = 4‏ 
۲ ۴ 
چ [؟ ۱+۱ ۶] = 1۸.۰۰ 
بم ۱+۱۲ 4۸.۰ 


وبطرح (۱) من (۲) : ۹ ماود ۹۱۰ 2 
ومن (۱): ۰. ۱۷۹۲۱ جنيهًا 
.'. مقدار القسط الأول = ۱۷۹۲ جنيهًا 


المبلغ المستحق - حم = ج [15* x + ١١١١‏ ۱۰۰] 


إن 

٠.٠‏ الثمرة الاولی بجوار الصندوق 

.". السافة المقطوعة لإحضار الثمرة الأولى = صفر 
» المسافة المقطوعة لإحضار الثمرة الثانية = ۲ ۲ 

» السافة المقطوعة لإحضار الثمرة الثالثة - ؟ × ؛ وفكذا 
.*. السافة الكلية = ؟ × ؟ +۲۰ ۷ £ +۲ 114 


=۲ [۲ + £ +1 + ...إلى ۲۰ حدًا] 


[f x ۱۹+ ۲x ۲] ¥ x= 


= ۸4۰ مترًا 


0 
0 عم = +۰۱ + ۷ کم 
© حي + [۲* ! ٦+‏ × +] = +۲۸ کم 
© ۸۱ - 2# [۲ × ؛ + زبه- )× 2 
۷ ۷ ده[ + چ - ۳۲ 
107 ۷,۵بم+ ل با 
وآ + واه ۳۲ 2 .۰ 
(یم- ۱۷) (یم + ۲۷) = ۰ 


دك ۱۲ يومًا 


| احابات تهازين 


YO ب)‎ © (+© (40 
(0© (® (40W ب)‎ 6 


© 46D 0© (© ۵۵0 


+9 (ب)‎ 6۸ 0M © 
2© 2© ج)‎ (۵۵ 
(€9 )۸ 4Y ۱۵ 
) 69 2© ©9 H0 
€9 (0® EY (© 


1(69) 69 لب) ©2 69 (ج) 60 


۵( 69 (ه) 6۸(ج) 69 (ج) 


تمارين على تعريف المتتابعة الهندسية 


وحدها العام ونعیین المتتابعة الهندسیه 


کک ےھ کے 


۳7 
xe 


= مقدار ثابت. 


4 (عر) متتابعة هندسية وأساسها ر = 


» الحدود الثلاثة الأولى هى : 


+1 مسب 


چ مد 


. (عی) متتابعة هندسية وأساسها د 
» الحدود الثلاثة الأولى هی : ۱۲ ۶ ۳ 4 


1 


۶۰ fe ۰ 


63 


©) اساس التتابعة = ۳ وبالتالی فان الحدود السبعة ۴۳5۲ ۲زا ور +۲ 
الاولی هی : .*. المتتابعة هی : (۲ ۱۸۰۰ ۰ ...) .:. (۲ د -<۱) (د -۲)< . 
۱۰۸ "0۳| © ۱۰۰د 2 ۱۰۰ ر" = ء ویالقسمة : ر = + ومنها ۱ ۲-۰1۱2 ومنها = ٤‏ 
iye‏ ۱ : ۱ .'. التتابعة هی : (۱۱ ۰۰۸۰ ...( 
النقط ھی ۰ (۱ ۰ :۲(۰)۴ ۰ ۲۰۳(۰)۴) أ )£ ۱۱۰۸۰ ۰ ...) 


۳7 ۳۳۳ TON arta ۲۷ ۰ ۷( ل‎ 5 ۲۰۵۰ ۱۶4 
رواد‎ ۲۱-۱۵ ١ و‎ ١ 4 ١ 549 


(... ۰۱۰۰۱۰۰۰ ۱۰۰۰( : المتتابعة فى‎ .*. 
(ie ۱۰- 6 ۱۰۰۰ e 


۳۱2 +© 
(» ۳۱ (+ of e, ۱ ۷ 3 
بر سا‎ ۱ 15 5 ۱ 1 ۲۰۵۸2۶ ۲۰ ۷۸۶ x 


به دس ریدغ 
MeL +E‏ 


a +o 


Nz‏ له ۱۱ لل ا f‏ (۱+د) دما 
بقسمة )١(‏ على (؟) : كت .. المتتابعة هی : )54 ۶ ۲ (ec‏ 
©+ = 


۲۰ < (+f. 


() أساس التتابعة = لل وپالتالی فان الحدود السبعة 

الأولى هی : (8 ۰۰۱۰۲۰۶۰ ۰۴ 72 7 مر +ارا و۲ ر؟ 

التمثیل البيانى : 0 .. التتابعة هی : (34 ۶ ۱۱۰۳۷ ..( 

النقط هی : (۱ ۰۸۰ (۲ ۴۰۳(۰)۰) 0 ۶۰۹-۱۰۰ A=‏ ۱۸-۲۱-۱۵ 

0 کو‎ es Mens | (Refe Fee 
لم‎ ۹2-۲۰ ٩2-۰ ۵ 
۲ وبقسمة (۱) على (۲) : .» - نع‎ )... ۰ ۳۱۶ ۱۸۰ ٩( : المتتابعة هی‎ .*. 


وبالقسمة على ؟ ر" و 
وبالتعويض فى (۱) : 


۲۰2۶۱ ۵*۲ 


. ۲-۱ (والسالب مرفوض) 


10 
ن (۱) : .۱۰.۰ جعي 
© ۲" -۱۰۱۲د" = 184 ويالقسمة : ۲-۵ ومن (۱) 
كين ين 5 3= ۲ (والسا 
دچ كيوك وبالتعويض فى (۲) : د = ۲ (والسالب مرفوض) 
3 4 ۰ 
=e =. ۱۳-2‏ .'. المتتابعة هی :(؟ ۱۸۰۰ ۰ ...) 


.. المنتابعة هی ۰ (۲ ۱۲۰۱۰ ۰ ...) .'. التتابعة هی : (۳ ۷۲-۰ ۱۲۰ ۰ .) 100 - 0+ = 
۲ 
RASD = Ne =۲‏ 
۱(۲+د )2 ۲۰ وت 5 
+ 


۷. 
۱6 2 ود" -د+۱)‎ TE EES 


وبقسمة (۲) على (۱) ؛ : 


۱۲+ د) (۱ +د) 
ب وا- و -۹<. بر (ر- 6 (د +۲)< ۰ 


2 و ووا ے كذ = 
KF °‏ ۷ 


14 
0 
1 


3 ەر" -ورجه ۷رد ۷ رز - ۷ 


42|: (aes 
۰۶ ۱۲- ار ن‎ 


۰۰ 


ب وا سوه 

(د +۲۰) زد -۳) =۰ 

.:. ر = + 1ك د<-۲ (مرفوض لان التتابعة تزایدیة) 
وبالتعویض هي (۱) : ۰: ۲ ٩(‏ -۳- ۱) ۶ ۱۰ 


۱+۱6 +۱" جاه +۱ 
ور" - ور" +۱۱د » بالقسمة على اد 


۴ 
۰ ۶ IER 


+, (د - ؟) (د +۲) ع ۰ 


rk‏ = ۲-۸۱۳ (مرفوض) 
,'. التتابعة + (۲ ê ۱۸۰ Ve‏ 
ی ) ( میتی قن (۱): 
۳۲ 1( + ۲ +۲۷۹ + ۸۱) = ۲۶۲ 


بالقسمة على | حيث ! # ۰ 


. ۳+۲ را عر+ر 


۳ 


432 التتابعة هى : (۲ ۰ ۸4 5-5 


69 . ور+ؤر" ده 


او کر ور د 


ر" (د -۲) +د- 0د ۰ 


ب ررح )زوك +ع ارت٣‏ د( + )= )0 
يعن" -؟ ۱+ + (t+‏ = _ ۸.2 

ا(را ۲-۲-۲ ۲2۲-۲ ۶ (۱+) = ۸۰ 9( 
وبالتعويض عن د < ۳ : بقسمة (۲) على عربع (۱) : 

, ۱۸-۹-۲۸ - ۵4) < ۲ ۷ ی :۸ 


11 ١ ۰ 


۲-۶ 
.», التتابعة هی : (۲ ۱۸۰۰ ۰ ..) ۶ وه 

60 ۰۰ ۱+۱ +۱دا بادا دمع ب ۱۱ +۱۱ وا دمع 
ب (۱ t+ (a+‏ )+( ده (4 دا +م) (4 ۲ -۱) جع 
1( +د) (۱+د) = to‏ (۱) | .= ج (مرفوض) 


مار اوعد ۲۷۰ 
اد (د؟ ۲۷۰۶۱ 
اد (د )+ لم +۳۰۸ ) 


بقسمة (۲) على (۱) : 


زود + ومنها دع ++ 
وبالتعويض فى (۱) ؛ .۰ ۲ ۸ 
.*. التتابعة فى : (۸ ۰۰ 4 .) 


ل ۲-۰۸۸ ۰ 


15 


1 
نفرض أن الاعداد هی + ۱۸۱۰ 


9 ار ۹6 


+ دغ 121 
بم +وبور ۲۱ Nasik ٠‏ 
7 چ 


i++‏ داور 
1 


۰۶ ]+ ۱۷و‎ E 
۰<)4- د-ا) (د‎ ۶( ,. 


دج 3 40 


نفرض أن الاعداد هى :۰ ۱د ٠١‏ ر" 


+ الاعداد هی :۱ + 4 1١5‏ 


ب جور بار - ۱۶ 


(۱0 ۱۶ < (++). 


۰ ر" ۷ ر = ۰۹۱ 


و ۱۱۵ بع () 


بقسمة (۱) على () : ب اوعد چ 


۵ ۲ر۲+۲ر ۷-۲ 


او ون +۰2۲ 


۰ ۶ )۲- د -۱) (د‎ ۲( E۸ 
۲۱ د = + ومنها ؟ = ۱۸ء د ۲ ومنها‎ 
۲١۶ ۰ ۸ : الأعداد هی‎ .'. 


0 التصحیح 

© تمثل حدود المتتابعة الهندسية بمجموعة من النقاط 
النفصلة التى تتبع الدالة الأسية. 

© أساس المتتابعة الهندسية = یود 


3 


1 على الأوساط انهندسیه 


بفرض أن العددين هما : سس » ص حيث سن > ص 


۰ عل دهن = ٩۰‏ 
س = ص ۷ 1١‏ )1( 
۰ ہس ص = ۲۵۱ 


وبالتعویض من (۱) : ,'. (۰ + ص) ص = ۲۵۱ 


(ص + )1٤‏ (ص - 4) = ۰ 
», ص - ؛ أ» ص 1-2 (مرفوض) 
= 1۶ 


.*. العددان هما : ۹۶ ؛ ٤‏ 


ول 

بفرض أن العددين هما : جس » ص 
س باص 2 ۱۰ )1( ۽ س ص - ٩‏ 
وبالتعويض من (۱) : . سس (۱۰-سی) = ٩‏ 
اه سوه .اق 4 ۰:۵ 

٠= )۱- (جن‎ )١- س‎ .. 

,م من [٩2‏ س ۱2 

ومنها ص - ۱[ ص ٩‏ 

». العددان هما : ٩‏ ۱ 


o 
بفرض أن العددین هما : سن » ص حيث سن > صن‎ 
سن - ص =۸ ب عل ۸ + صن للها‎ ,*, 
۳" ٩ 2 سن ص‎ 

بالتعویض من (۱) فى (۲) : 


,'. (۸ + ص) ص = ٩‏ صن + ص" - ٩‏ 


9 ص" + معن - =٩‏ 5 
3 (ص + )٩‏ (ص -۱)< . 
ص = ٩‏ (موفوض) ‏ ص ١‏ 


نع ۸ +۱- ٩‏ .'. العددان هما : 


بفرض أن العددین هما : سس » ص 

اس ص - سن ۲ ۱ 
م ض - لأسن صن = ۴ و۵ 
بجمع )١(‏ » (۲) : 

ص سس = و ص د سن + (۲) 
ومن )١(‏ : ۰ اس ص - 7 + سن 

وبالتربيع : 

,, حجن ص ییآ + ٤‏ سن + غ 

وبالتعويض من (؟) : 

سن (س + ه) سن + من + ٤‏ 

سسا + و سن سن" + 4 سن +۶ 

سن < ۶ ومن (؟) : ص = ٩‏ 
.*. العددان هما : ٩۰ ٤‏ 


ء٠‏ أصغر العددین هو ٩‏ » ویفرض أن العدد الأخر 


هو سس 
لل (٩+س)‏ = ع ۹۷س = اس 


كت ۳ 5 +سى)" = ۲۵ سں 


كك ۱۸ج بسن د .اسن 
س اسن + ۰2۸۱ 
.:. (س - ۸۱) (سن- .-)١‏ 
.م عن ع ۸۱ ۱۸ 

۰ أصغر العددين = ٩‏ 
.*. العدد الآخر هو ۸۱ 


سس 2 ۸۱ 


8 

بفرض أن العدد الأكبر س » الاصفر ص 
يذ لأسن ص - ص < 5 

... |أسى ص = ٩‏ + ص بتربيع الطرفين 

سس ص ۳۹ + 17 ص + ص" 

سنن لج س + ض) ٩‏ 

لاسن و+ لاص 

.. عن 18-2 + ص 

وبالتعويض من (۲) فى )١(‏ : 

2 (14 +ص) ص ۳۱ + ۱۲ ص + ص" 
,:. صن" +۱۸ ص - ۳۱ + ۱۲ ص جاص" 
٩‏ ص۳۱2 .”ا عن 1-2 
وبالتعويض فى (۷) : .:, سس - ۲۸ 

۲6 » ٩ : العددان هما‎ .. 
هن‎ 
N= Le +=. 
fej YEW SA 


.*. عدد الحدود =۸ 
EY &‏ 
020 © ا ۳۲ 


.'. الاوساط هی : ل ۰۲۰۱۰ ۸۰ ۱1۹4 


Pr. 

۲۹۱۹-۲6 
دا <( 1۳ 

(VY ۰۳۲۰۱۰۸۰ ۳۱۰ ۱۲( : الاوساط هى‎ .*. 
)٩۷۲-۰ ۳۲۰۱۰۸۰ ۳۱۰۱۲-( «Î 


8 
(س + ؟) (ص -1) = ۲۰ )0 


سن ٤۱-ص‏ (8) 


۰۶-۱ کي ۲۹۱۹ 
.م ر = ۷۲۹ 


kz). 


س + ص = ۱۶ 


وبالتعويض من (۲) فى (۱) : 

۲۵ = )١- -ص +۲) (من‎ ۱6( .٠. 

+, (- ص + ۱۱) (ص -1) = ۲۵ 

-ص؟ + ۹۱-۲۲ 2 ۲۵ 

3 فی خن اه , 

ل ص- ۲/۱۱ . 

,؛. ص = ۱۱ وبالتعویض فى (۲) : ,"ء سس = ۴ 


8 
1۸1 A 


الوسطین الأخيرين هما : س ۾ ج 
۳ 


» الوسطین الأولين هما : ۲ د » ۲ ز" 


., 441 + 4 ۲(۹ د+۲د) 
ر 7 


ب.. لفك (ر + )=۸ د(۱ +( 
ر 


Wad‏ ا 
ویفرض أن عدد الاوساط = به 
ری ۷۸۱ 4۸-۳۲ 
Tavira r,‏ 
.*. عدد الأوساط = ٤‏ 


الوسط الثانی - ۳د" » الوسط الاخیر = غ4ا 
۲ ۳ ۳۳۰ 

0 44 - ». ر = ۲ 

۲ در ود د ۲۳۰۶ اي ع تع 

» بفرض أن عدد الاوساط = به 

.. عذذ الحدود < ۲+۸ .. = ۳۸۶ 


1١ 40 ۱ لهب‎ 


۲۷۲۶۱۲۸-۲۳۰۲ ۸ ۳۸۶ 2۱۳۳۸۸۲ e. 


=a 2.‏ .*. عدد الاوساط د ٩‏ 


الوسطین الاولن هما : ۲ ر » ۲ ر" 
2 1454 


» الوسطین الاخیرین هما + مقف » 7 


ب ی وس .ب ان وتو ورد 
Wr‏ 53031 و + 
دود رد ) 


۲ ۱ 
۸( سينا 


ر" ۲۷ 2 ۲ 
ویفرض أن عدد الاوساط له .'. کر + < ۱8۵۸ 
۱۳۲ الت اللا 


o =A.‏ .*. عدد الاوساط ‏ ه 


01 

۰ وس » ص فى تتايع حسابی 
.. ۲ س - ١‏ + ص 

,. ص ۲ من ١‏ 

۶ ,۱۰ وص سن فى تتابع هندسی 
سس حاص" 

وبالتعويض من (۲) فى (۱) : 

ا ۲ص" - ص -۱ ۰ 

.. (۲ ص +۱) ( ص -۱) = ۰ 

». ص = 3 » اص - ١‏ (مرفوض) 
وبالتعويض فى (۱) : ., سن = ل 


we 4‏ » ح فى تتابع حسابى 


گے دب و ۲ب-] لها 


» ,۲۰ س + ۳ ؛ ه ح فى تتابع هندسی 
+= ۰ ™( 
من (۱) ۲(۰) : .سا ۱۰-۱۲۹( بت-) 
سا ٤ات‏ +> W-7‏ =. 


ب 2 ۷ اع ١١‏ 


٩۰۰ © 0‏ ءس ء ح منتابعة حسابية اساسها م 
۰ لوا ؛ لوب ؛ لوح فى تتابع حسابى 
۲ لوب 2 لو + لوح 
,. لوب" = لوا 
,» »سح فى تتابع هندسی 
ب سس تسش - ۱ تطبیقات على الفتتابعة الهندسیة 
3 التصحيح هو : 
(۱) تعرف الأوساط الهندسية بأنها الحدود الواقعة اسان ةاوه جرد 
بين حدين غر متتالين من متتابعة هندسية دبكت | بعس أريع سنوات يكون ثمن السیارة , 
إيجادها متى علمت قيمتا هذين الحدين وعدد هذه 7 
الأوساط. عار ع ...وا *(4.:) = ۹۸:۱۵ جنيهًا 
(©) الوسط الحسابى لعددين حقيقيين (موجبین) 
مختلفين أكبر من وسطمما الهندسى. 


ب مع ا+م بسع +١‏ 5م 
3-5 باج هم - ۷ وو بام 


وهی متتابعة هندسية حدها الأول ۳" وأساسها ٩۳‏ 


ب اڪ 


ل ثمن السيارة يكون متتابعة هندسبة 


8 راتب الموظف يكون متتابعة هندسية 
=F‏ . .)== ۱,۱ 


بعد آریع سئوات یکون راتبه = ع, < اد" 
۷۱۲۰۰ ۱۱,۱ 


Dlo) (ج)‎ 6 (0 


۱۷۵۱,٩۲ =‏ جنیه 
إرشادات الحل : 2 
۱ 
© إا كان (عر) متتابعة هئدسية اساسها (د) .۰ | م .: ل١٠٠‏ 
7 9 ۳۹ ۱۱۲-۱۵۳ 

.'. (گی) " تکون متتابعة هندسية أيضا و 5 

= ٩۲۸ TC لق‎ ۱ 

۸ لهع‎ ۷۶۱-۵۵ Nr 


» إذا كان ( ٤ر‏ ) متتابعة هندسية أساسها (م) 
.. (ك عَر) تكون متتابعة هندسية أيضًا 
وأساسها (م) 
» (ی ع ) تكون متتابعة هندسية أساسها (د م) 
أى کل ما سبق صحيح 
٠ ©‏ سس ء ١‏ وب » ص فی تتابع حسابی 


+= سس + ص 


أى بعد ۸ آیام 


الم عدد الطلاب يكون متتابعة فندسية 


۷ ۲۰۰ برع ١‏ + غ4 //زء ۱,۰ 


عزی الطلاب يعد * سنتوات = حي =۴ بآ 


lh ۳۰۳۷ ع‎ ")١.4( + ۲۸۰۰ = 


6 (۱) متتابعة المسافات : (.ه ‏ ۱۰۰ ۲۰۰۰ ۰۰ 


٠‏ س ىل ۰ » ص فى تتابع هندسی 
لع < سس ص 
۱+مب_ سن + هی 


7 حل وس 


(ب) ع دا = ۵۰ ۱۷۷ = ۰ فتر 


». السافة التى يقطعها فى اليوم السابع 


۲۲۰۰ متر 


۳۳ 


| او | أسئلة الاختیار من متعدد 
©( وه HO‏ ۵ وا O|‏ ¥ 70:۲ 
HOM (©‏ ® ®+ (۱(6) 
۵ 6 ۱۱۱6 69(ج) 69(د) 
HM 8‏ 6۸( 68( 2 ب) 


هو مجموع متتابعة هندسية فیها | - ۳ ۰ <۲ 


۸ ۶۱+ ۵-۱۲ »یمد‎ ٩۸ 2۲۷۲ f 


(0-1) ۸ 


a کر‎ 
4 : ۱6۵ 29 (© «8 0 

© (ج) 69 (د) 6۸ 2( €9 +( (۲) (ج) g‏ 

© ب) 0 6۵( ۱۱6۵ 9 | كسد سس - ۲ (مقدار ثابت) 


ا 


© ب) © ©( ۱6 (6(ه) 
© © (ب) 69 (1) 


تمارين غلى المتسلسلة الهندسية ومجموع 
برخذا الاولی من متسلسلة هندسية 


.*. المتتابعة هندسية »ر ۲ ۶۱۰ و 
بفرض أن عدد الحدود = به 
(T= e‏ 
۲-١‏ 


وح اد ۸ ا 


#-دلر ١لاه"*:ر‏ 1 
Fa‏ ۱۳۱9 ا 8 5 
ماقي -؟) ع ۲ اد ots‏ 
كر مهد عرد مين ادم 
يه ۱ -و 2+١‏ ۳۲ 
1 » بفرض أن عدد الحدود = له 
۳ ۳(۲*-۱) 5 
l< ۴ 98۰۰۰ > CET 1 1‏ 
ا نه 9 - 5 
(۷) > 1 5 ا ۱ e‏ لو ۵۰۰۱ 
9# لفح چ .*. نولو ۲ > لو 4۰۰۱ > ۳ 
9 1 
هی سای > VA‏ 1 
۷ 9 7 


», اقل عدد من الحدود يجب آخذه = ۸ 
92 ۹ 

0 1 
ىك 3 )7( 


۰ ر۲ = ۸ )۱( 


(۳ 1۵ - ۰ 


ويقسمة (۲) على (۱) : 

ب ر" <۸ وا ۲ 
ربالتفویض فی  :)۱(‏ ۱-۲ 
.*. المتتايعة هی : (۱ ۲۰ ؛ ۰ ...) 


)۱- ۲۲۱ 
Ey 


۱+۲۴ < 


اد"-2۲٩‏ 
ار“ -۱) ٩<‏ 
بقسمة (۲) على (۱) : 


. ۱-۱ و 
و مو ۳۳ 1 


بم ۲-۳-۲۲ 

.. (۲ د +۱) (د -۲) = 

.. د ؟ آ»د <-+ (مرفوض) 
.= 


», المتتابعة هی :۰( ۱۰ ١١»‏ ۰ ..) 


۸ +۱ ۳۱ 
۲( )۳۹2 
٩ ۳۹۶) + (۰‏ ۹6 
.*. المتتايعة هی : (54 ۰۱۰۳۲۰ ...) 


wi E, 


a 7 


٠.٠‏ ر" + ار" = ۲١‏ د «بالقسمة على !ذه 
ر+ز ٩‏ و جر 
.. (د -۲) (د +  )۴‏ . 

». ۲-۰1۲ (مرفوض) 

= E 


۲۷ 2 ۲۲۰ اده 


,», المتتابعة هی : (۵ » ۲۰۰۱۰ ؛ ...) 


(» A= (+ f ۰, MAx=ot+f 
)( ار؟ +۱۱۲ .۱ زا + ي)د كا‎ 
: )۱( بقسمة (۲) على‎ 

در < ۶ E‏ ۱ 
ومن (۱): ۰ ۷۱ 6۸۶۳ ۱۸-۱۰ 


© المتتابعة هی : (۱۱ ۰ ۲۲ ۰ 54 + ...) 


TIA = 


۱۳ ۲۱+ ۰ 


۱(۱+د + = 


93 +ر؟ + ر + ر < ۳۵۱ 


۳ 


اد )++( ۳۵۱ 


بقسمة (۲) على (۱) : 
| اد (۱+د+د) _ fo‏ 


۱۳ Fé 


و 2 ۴ 


اد [د" -۱] 5 


-۱ -۱ 
بم د ۲-۱۲ 
ویالتعویض فى )١(‏ : ,'. 21 ۶ ۱۲-۶۱۰1 
.'. المتتابعة هی : ٤(‏ ۸۰ ۱۱۰ ۰ ...) 


4 1 e ۲ e 1=) ef 


7۷۲-۱۲۸2 a 
5 


u 


بر o A=‏ "== 
اح ۱۲۸5 دع" “عاو دع E+‏ 
۶ ۹2 - ۶۱۶ ۲۲ 


۳۴ 


ب 3 
۲ 


3 


(see Ne ۳۲ ۰ TE): المتتابعة هى‎ . 


عر دود - ۰۹۵( <۱ 


تمارین على المتسلسلات الهندسية غير المنتهية 
- مچموم المتتابعة الهندسية غير المنتهية 


۳ 


.*. پمکن إيجاد مجموع عدد لا نهائی من حدودها 


f = 23 = ح٤‎ 


لقف ی 


ذا 
رد - > ایا 


.*. يمكن ایجاد مجموع حدود المتتابعة إلى مه 
۲ 
۱- + 
- 3 <-۲ اد >۱ 
.*. لا یمکن إيجاد مجموع حدود العتتابعة إلى مه 


۲۷. ۲۲۷ ۵2 6۰۱۰۲۷۵ 60 


1۸ 


= ى٤‎ 
o0 


SAR 


.. لا يمكن إيجاد مچموع حدود المتتابعة إلى مه 
۱ 


4 
= 
|د|<۱ 


ُ* يمكن إيجاد مجموع حدود المتتايعة إلى إننا 
۱1 1 


وى == گر 


Soy ا‎ 
8 


2 = ۸ 


لدم ۰ ١.41‏ )2-1( )( 
۰ ۲-۰ ۶ ۱۲ ۰ ۱(۷-د) Y=‏ )۳ 
بالتعويض من (۱) فى (۲) : 

,۱۱۸ -د)۲ = 
> = 1 
.» داع ج أ دع چ (مرفوض) 


e 
e A 


۳۱۶۱ 
.. المتتابعة هی : ((۳ ۲۰ ۱۱۰ ۰ ...) 


Tsar 


۱۷ +) = )0( 
له ۲۵2۱۰ (۱-) () 


بالتعویض من (۲) فى (۱) : 
.. ۲۵ (۱- د) (۱ +د) ۱۱۶ 


فد او 
N‏ د و 


م I‏ ۳ 
5 المتتابعة هى : (۱۰ 1 34 ۳۰( 


أ» المتتابعة هى : ( J ۲-۰ ٤١‏ « 


۹2+ ۰ 
٩۹-2 


المنتابعة هی : (1 ۶۰۳4 9 0 ۳( 


ع ۲ ۷۲۹ 2۶۲ ۳۷ 


۰۲۰۹۰ ۲V) = (E) 2 


.:. ۷ ر -<۱- و 


ار < 


۷۶ 2۱ <<) 


یگ العتتابعة هی : (۲۶ Ter,‏ 50 


بقسمة (۱) على (۲) : 
١ 7‏ د اقل به 
ادد (ا+ر) ٤‏ 


5 ١ر"‏ = £ ل 

.. دح ل ومنها !۷۵2 1» د <-3 ومنها ۱۱۲,٣۵۲‏ 
3 يوجد متتابعتان هما : (۷۰ lot‏ ۰ ۰۳ ..) 

أ (۱۱۲,۵ ۰ - ۲۲,۵ ۰ ۰,۵ ..) 


و 


3ه .+" 


,را < ۳۲۰ 


۳ م كين 
ب لس T2 ١‏ 


: )١( وبالتعويض فى‎ 
Ast, Y=} ب‎ 


.. المتتابعة هی : ٤۸۰(‏ ۰ ۲4۰ ۰۱۲۰۰ ...) 


رم ر و) 
۲ (۱ -را) < 6۵ 


ادا<۱ 
.. یمکن إيجاد مجموع عدد لا نهائى من حدودها 
»من (۱) :۰ ۹۱-۱ 
.'. المتتابعة هی : (كة ۸۰ ۰ ۲۹ ۰ ...) 


۱۹۲ - 


۲-۱ 


در ود < .۲۷ 

۰+ ور جر" ذه 

ویطرح (۱) من (۲) : 

.*. ؟ - 5غ وبالتعويض فى (۱) : 
0 ۵ د +6 ركع .۲ 

ک ور" + )ر٤‏ = . 


(۳ د -۱) (۳ د + )ع ۰ 


رد دع چا 


.*. المتتابعة هی : (ه؟ » ۱۵ ۰ ۵ » .) 

(¢ ۸۰ ۰۱۰-۰ Ee) el 

والمتتابعة (۵؟ ۱۰۰ ۵۰ » ...) پمکن جمعها إلى مه 
1 


ET a 0‏ ان 
7 


0 

۳۱ > ۰ 

T= ۰ 

ا 

بقسمة (۱) على (۷) : 


() ۳۱ )۸+۱( 


۰۶۱-٩ 
۰ <)۱- د +۱) (۲د‎ ۴( .:. 
+ = دع جد (مرفوض) اء د‎ ... 
۲۸ 2۱ 1= + «f ۰ : )( من‎ 
).. ۰۱۰۱۲۰ ۲6( : المتتابعة هی‎ .. 
4 


A= 
1 
7-۱ 


۰ ۰ 2 ۱۰۸ 
Wate‏ ۱۰ (۱+) ۱۲ () 
بقسمة (۲) على (۱) : 

ot 3‏ (۱+د) 
(+f °°‏ ۳ 


4 

5 

وبالتعويض فى (۱): ...41-1 

,». المتتابعة هی : (۸۱ ٩۰۲۷۰‏ » ...) 


مرا <۱ 


.*. يمكن إيجاد مجموع عدد غير منته من حدود المتتابعة 


ی = 
- 


© الخطا :| د| ۱ » الصواب :اد |< ١‏ 
(9) التصحیح : یساوی ضعف حدها الاول 


1310 
إرشادات الحل : 
© .۰ + عم ؟ وهما عددان صحیحان 
۰ =۱ ىر =۲ ومنها ر۲ 
(مرفوض لان المتتابعة غير منتهية) 
أ =۲ ۰ع ١2‏ ومنهاد = + 


© ۰.۰ المتسلسلة عبارة عن متتابعة هندسية حدها 
الأول ! = ما 7 2 


ق 

٠.٠‏ مقدار ما يتسرب هن الخزان يوميًا يكون متتابعة 
هندسية حدها الأول 1 وأساسها ۲ 

وبغرض أن الخزان سيقرغ بعد نيوا 

(1-1 
۱-۲ 

a‏ با ا 


1۱۳۸ = ٩۱۴۳۸ < خر‎ 
2 


۱1 


.۰ الخزان سیفرغ بعد ۱۰ أيام 


المرتب يكون متتابعة هندسية فيها ۴= ۷۲۰۰ 
مر ۱۱۰۱2 


مر ۷۷۷۰۰ (۱,۰ ۱۰۲۱۳ 


إنتاج الذهب یکون متتايعة هندسية 

۱ مد < ۰,۹ 

= ۲۰۸,۸۰ کجم 
]*)۰.٩( = J] ۰‏ 


RA 


+حر = ت ۲۹۲۰ كجم 


محيطات المثلثات تكون متتابعة هندسية هی : 
(۱۲۰ ۰۲۰۰۷ ..) 


ما ينتجه البثر من بترول یکون متتابعة هندسية حدها 
الأول 1۸۰۰۰ والاساس = ۱ - ۰,۰۵ 2 ۰,۹۵ 
.. مجموع ما ینتجه البثر فى ه سنوات هو 


]۱-*)۰,۹0( J ta... 


AE 
برميل‎ 3 ١ - ی وق‎ 


أقضى ما يمكن انتاجه حی - ۰۰ 8۸۰ 


۹۵ - ۱ 


٩۱۰۰۰۰ =‏ پرمیل 


المسافات المقطوعة تکون متتابعة هندسية فیها 
.1 ۳ 

٩‏ ۲۵ ات 

2 المسافة الكلية = حي = 


المسافات التى تكون قد قطعتها الكرة * 


احابات الوحدة الثانية © 


۷ 


© اب = ۱۲۰ دام 
لا ٩‏ 

۲۱۶۱-۲۰۰ =u + | © HO O ۱ 0 

=u, = لانم‎ AO HO ۱۸0۵ (© HO 

=, +49 09 © © O 

© ب ©ب © © © إن .. اح ین 

E ۷ 09 )( 6۵ 4© ب‎ © 9 

6 ) 6 © ©0 69 د) - 

IS 0O O 4© © 0 

+O )1(69 40 ۵ ۵ 

GS )«( 6۵ © © © © 

{eof 2 ماع‎ )۱6( ® (۵ ۱۵ HO 

O‏ ©( 6 ) 6۵ 69 ب) © .. اششد ؛؛ 

OO 6 ۵۸ ۸۵ ۵8‏ ف سوه 

69 ) تا 


,*. وم ۵ ع ٠‏ ومنها له و 


= 


)١ + ..‏ (نم) = ۶۲ = ۷ 1x‏ ۱ 
{Yates‏ 
49 © ۰۰ إن = اه + 
0ب - 1-۷۲۰ نورت 1 .. ۱۲ یم = (نه+ ؟) (نم+ ۱) انه 


۲x £= ۱۲ = )۱ +a) )۲ + 

بل رمه ع 4 au‏ م< 1۲ 
© انه = ۲۰ له -1 

(له-۱) یه -1 > ۳۰ یه 

له “)= ۳۰ ۶ و 
0 


©) "لي - ۰ = ۱۵ x‏ ۱۱ ۷ ۱۳ لب 
=u 7.‏ 


© ل =4 عت ۸× ۷ = لب Vs.‏ 


2“ تال ۲۲۳۰۲۵2۱۲۰ 2 أل 


= ل 1 له ٩‏ 


۳ 


uv 5‏ - و" یر +4 ۷۲ = + 


لالع لپ ( ۷ ) شم ۸) = ۰ 


۹ ۱9 ج .. لمك ل (مرفوض) آ» نم < ۸ 


+ انم * = اه = ۱۴۰ 


/ بر (نه- ۱) انه ۲ ٤‏ ۳ رو 


ur 5 ۳ 

٠:۳ = رد ©“ + ا لن‎ ge? rE Er 
لخد , فد ۽‎ ۰ (٤ له (له-۱) = ۱۶ (یه-‎ 
لها - روك ۱۶ به- ۵1 فشک ان‎ 


ديا ها هو 


ل ف سنا لاح بر 39 
و "” (تمج ؟) (نه+١)‏ (ن) ان Nar‏ © 


۱۲2۱۲ 
(+) (Fr) ۳" 


۳ +a ۲( ۳ = )۱ (ده+‎ )۲ +a) 1 


ب ۲ب + ۹ ر + 1 - ۲۰ زرد 1 


بم = 
(۲ +۱( )2 


لودع - ی (مرفوض) [؛ بم< ٤‏ 


, )=( )1 -مي) ؟ ۱ 2 ۶۱۲ ۲ 


ل ۷ - من ا و عم ۳ 


٠١ .:‏ اس = اف 
ب اس ۱۵یا سس ۱6 © ۰۰ اي = .۵۰4 دلا لك فق 


وى a‏ ۱۷ ی ۸۹۲۱۰۹۰۸ ۷ ۱ 
. انعا افخ و =" 
ead Cea 1‏ 
J 4‏ اب5۸ 
تعدا ر انع رة u‏ 
2 = 
سا خد ١‏ © ۰۰ ل يضم ۱۱ عاملا تبدأ پالعامل يه 


. امد , لہ ه٣‏ لع _ 
7 اید (نه+١)‏ سم یمتا 


,». ۱۲ (نم-<۲) (نم- 2۳ ۵ هه (له+۱) 


وتنتهی بالعامل (له- ۱۱ + )١‏ <فه- ۱۰ 


+ (نه- ۱۰) 
سپ 


2 


.*, العامل الأوسط = 


> يه- و 


فوح ۵ ع ۱۵ و «=A‏ 


ب NY‏ یمد الاح و برا جو نه 


۳۲ 


© الطرف الآيفن - (نه+ 9 


91 
ح یم اله + ۱) - نم (له-۱) 
= +يه- يها + =a‏ زر 
= الطرف الأيسر. 
© رد این 6۹۵۵ ل ؟) ۰۰۵ لد 
= (ه+۲) (نه+ ۲) (دم+۱) 
=( + ۴) * ۳ ال 
= الطرف الایسر. 
وسد EE‏ 
A+ ۷‏ + + ۲۶ _ ۱۸۶ 
E‏ ا 


۷۸ د 


سوت = الطرف الایسر. 


یی _ انمد 
سب بسن سر 


۱-۷ , 


۲ 


۹۷ tê ل‎ 


ETE e AO 
نس ات‎ 


لهج (۲+۸) +1 
(نه+۲) (نه+۲) ۵۱ = ۷ x‏ ۸ 


=A f: V= +a 2,‏ و 


تاش مایت 
' )عد (نه+١)إنه‏ 


0 5 
WW ۶ ا‎ 


¥ - ۲+ +۱ ٠. 
(+ (+) ”' 
۱ ۲ بم+‎ ۲ 5 
FF (۲ 

+a) ۱۳ .*.‏ ( (نم+۱) £۲ (۲ + ۴( 
ب NE‏ + انه 51 = AE‏ هب ١15‏ 
ك ريا جوع روك ۱ و 

.« (۱۳ + ۲۰) (یه- ة) > : 

نهد تلك (مرفوض) أ ده ه 


6 
© "ل = ۲۰۲۰ طريقة. 
۱-٩0‏ 41 = 4۰۳۲۰ طريقة. 
© ل, - ۷۲۰ طريقة. 

© عدد الطرق 


ی 


= ۱-۲۷۳ طرق. ات 


5 سک‎ is ss 


۰ ترتیب. 


© عدد الطرق = ۲ × ۲ × ۲ = ۱۲ طريقة. 
© ال ۱۲2۲۷ غدذا: () ۲۳ < ۲۷ عدذا 


0 ۶ عدداء [احاد ) (مشرات) متات] 
9 ؛ ۷ ۳ = 4۸ طريقة. 0 8 8 


(60) ۲ ×× ۲ < ۲۶ عددا. ازع 8 0 
۲۲ ۱*۲ = ۱۲ طريقة. OO‏ 
0 

=" © 

=© 


O)‏ الج = ها و جاع 7 - ۱۰۸۰ طريقة: 


موه 29| 0+ 


لكا لكا O‏ [كا 
نی ۱ OOM‏ 


۰ طريقة. 


طريقة. 


3 (مین + ؟) س + )١‏ × س = ۲ سن 


4 (س ۲ ۲) (س +۱) = 1۲ ع ۷ و ٩‏ 


2 MES io ۱۷ ۴ ال‎ * ۳ )0( 
۳۹۰ 


0 *ل, ‏ <ه ۲۰2 
© له ٩۰2۲۷‏ 


J ۷8‏ -۲ 2۲ :۲ (۳] ۳0 0 
© * ل, ۱ 6۷ ۷ ۳ ۷ لعج 


۲ 
8 
0 ۱۶ 
© عدد طرق اختیار حرفین مع مراعاة الترتیب 
ا ۵ ۲۰ 


۲۵-۵ = © 


{Vu 10 ۶ ۰ ۲ ۸ ۱[ اس‎ 

۷ ۳ 

.*. فو (س) = ۰۱۷ بم(ص) = ل, < ۱۷ 2 ۱۲ 
ب “لل ره ديدم باع “ل 

,", صنق + صل ١=‏ 1( 


مس - ص 
نت 


(J 2 ۲۶۳۰ ۵۶۱۲, >‏ 
.؟. سن هل = و 0 
من (۱) + (۲) : ۰ 


ل 


سين = ۷ ص > ۲ 


0 اس 

۱۱ - م‎ x ۱۸۲ ؟-‎ + x 
اس +2۷ ۱۸۳ امن‎ .. 

س +۲) (س + )١‏ اس ۱۸۲ اس 


ی (س + ۲) (س ۱۰) = ۱۸۲ = ۱6 × ۱۳ 


سى + ۲ 2 ۱۶ عس < ۱۲ 


لخد 
اس 
:. ۲۰ اس + ۲ = (س + ه) (س + 4) اسب ۲۸ 
ال (س + ۰( (س + )٤‏ = ۰ + و 


© ع )11 


.. حن + و82 ,سض 


01o) O0 0 لك‎ > E 
I0 Slo) © ب أنه - ۱۸ > إبهحفد‎ 
: (نه- ۱6) ای - ۱۵ > ابه > ۱۵ إرشادات الحل‎ 

وه ۱۱ له > ۱۵ 


0 ۰۰ ,۳۳۰,۲۰" لب فى تتابع حسایی 
ا E‏ ل 

و ل ا ا نم (یه- )١‏ + (نه + )١‏ () (به- ۱) 

© = ؟ نه (نه- )١‏ (-۲) 


رال = RO XN RV‏ كال بالقسمة على دہ (نه- )١‏ حيث لہچ . »نه ١‏ 


لوه ۹ ۱۸۰۱ 1 .. 


+a) +۱,» (۱ ۷ < +۷‏ ۲)۱ (لمه- (r‏ كن ۱۶۸۵ 
0 انا ا (FT‏ + به ۲+۱۲ = 


من  :)۲(۰)۱(‏ اعه »۲2 © + س = اس عن اس مس -۱ 
|۱۷ - وب - |۲ ۵-9 13 > ل ١‏ » بالقسمة على سس حيث سس # ۰ 
E‏ عدت 5 ۱ اس -۱ 


ب مس 1 = ٠‏ ومنها سس ۱ 


» ای = ۱۲۰ د لة ب رصن جه 
۳ س- ۱۱ ومد 5 
e‏ = .۲۵۲ ۱۷ ۵ ۲ ال 3 سس 
۰ 3 .*, عدد حلول المعادلة يساوى ۲ 
لهت ۷ 


2 إنه يقبل القسمة على ۷ ۰ ۱۳ 
1 يجب أن يحتوى مفكوك إنه على العامل ۷ 
0 والعامل ۱۳ وذلك يحدث فقط عندما بمك ۱۳ 


9 لب ©) .۰ رقم الاحاد يساوى صفر فى آنه عندما نک‎ ۱ J 
5 < نم (نه- ۱) (نه- ۲) (به- ۲) 5 رقم الأحاد لا يساوى صفر فى یه عندما نم‎ 
إك ديم إنه ی‎ ٠: © (٤ (به- ۲) (نه- ۳) (نه-‎ + 16 = 


ب بها - يوك ١4‏ نه كه يتحقق غندما لمع عن = ١‏ ؛ يمع مم <۲ 


.ب + = 
© ۰۰+ یه › إبہ “۲ ۲۱۰ - به 

هى أطوال أضلاع مثلث وذلك لا يتحقق إلا عندما 
تگون بم< ۲ 


بع يوا ۱۵+ = ٠‏ 


. (ل- ۸) (له- ۷) = + ب رمعم أ يمد ۷ 
YE‏ = 4-۸ < له ١‏ 
[, إ۴ - ۲۸ = ٣|‏ ×۷ - ۲6 (مرفوض) 


۳۵ 


4 أطوال اضلاع المگث هی + | » لك » لد 
أى أن : ۱۶۱۰۱ 


,4 مساحته = ل #۱۷۱ ۰" 


عدد الاختیارات = ۲ * 9 > ۱۵ 


EI 
۹ 0 0٩ 181۱ = “٩ = عدد الطرق‎ 


ساسا[ كد كم 


عدد الطرق 67 6 [.0.(0 06069 


(۷ ± ٤ ١1١ = مدد الطرق‎ .. 


لاس فة اه 


2121229 ۳/0/2212 
w=‏ زع لك( [۲۰)() ملالا لنالن 


عدد الارقام = 4)1١(‏ = مج ۱۵ 
(لاحظ آننا نسمح بتكرار الرقم الواحد لأكثر من مرة) 


۷۷ عدم‎ ٩ x Tl x ۲۷ x ۲۸ = عدد اللوحات‎ 


۹٩۰۱۱۲ =‏ 
ارام ات يك 


إن لم لذ له تقال 


.. المثلث متساوى الأضلاع وطول ضلعه ١‏ سم | ‌زج) © (ب) ©)(ج) ۵)) 0۵ (ج) 


©( ©( ®( ©( (6() 
®( © ب HD‏ 69(ج) 109 
H9 +® 0 (©‏ © 
۸0 ۱8 08 69ب 49 
۵ب © ®( “O HO‏ 
6 (ب) 6 ۱۱۵8 9( AD‏ 
© (ج) © ب) 8 6() O‏ 
69 (ب) ۵8( © © ©+ 
۵( ©6ب) ۱۵ ©+ 0 
€( 6 () © لج) 49 69() 
69 (ج) ©6ب) 6۸«) 69 ) 69(د) 

©( ©6 (ج) 


2 9 1 و 
AS‏ © ی 
gy” =0‏ 

- © 


Jf.‏ ۱۷۷۳۵ 2*۵۶ الى )ی ۲ ی +۳ ی <-۲ (مرفوض) | ١‏ - 2۱۲۰ لق .ا ص ۱و 
ني + +۳ ۱۲ و عي 
م+م +۱ عم عن 12و الكل ۱۳ بش کل ۱۷۲۰ ۸ Vx‏ دهع ال 
=a 2. : )۳( - 2‏ ۸ 
© ع م۱۲ 107 
أ ۲ یم- ۲۱+ ۲ < رم الطرف الأیمن 
مه ۱۸ و مج WY}‏ #۰ 
0١ + @‏ 4 ےہ س (ه- (٣‏ 
بم(ه-۱) =( (ه- ؟) 1 كك 
)١ + .. ۱ ۲ ۷ ۳ ۷) .‏ بم ۱۲ (نه- ۲) 
\xYxF‏ ف aN‏ 


(لم-م) ایهم ۳)< ۰ 


م ۲ م - 1۷ ٠‏ عن = ٤۷‏ (مرفوض) عماس ۲ الدمعء [مء؟) 
اي ۲ م۷ ۲۸۶ .'. لبم (نه-۱) = ۱۶ (به- ؛) 0 
os v= 2,‏ نوا - وا مد او =O‏ 


۳ .. (نه- ۷( ۸) = . © ۰( = )۰ (مم = )۰ (گم = م) 
كني + == ری | م۸۷ بخ كوه ام ی - البو یکی - وج » 
[ ۲ ي ۶۱-۲۸۱ ۲۵ AL r ۲۵ < o.‏ ۳ 


عي 2 ۵ پوت 


۲:۲ 7 دنا 
:۲ .*. من > ۱ (مرفوض) ۳ کل < N‏ ۲۰ ۱۹۶ < الم اوی ن ر 
لان (۲ ی - ه) اط ب“ ۲ +2 ۲۰ له ی 5 
1 لاعن - ۵ + ی - ۳۱۳ ومنها ی = ۱۱ “ككل مال سه اع ملاع هلي ل زج 
ت . رم مد مده 0 أب 

من (۱) » (۲) ينتج أن : ٩2۸‏ ۲۶۸۰ 


۱ امد‎ 
EWE 


۹ u 
عم » اع ل“‎ ٩ ۶ ۵۰6 < J 0 


)٩( - مح‎ ۰ ‘=a 


0 
اسب ای 
مه نای 

۲ ره (۲ بو ۱) (۲ بم- ¥( (۲ یه« ۲) ۷ .» ۷ 4 ۷ ۳ ۲۷ ۱۷ 


إد * أنه 


اف e‏ .۷۲ 
؛ عدد طرق انتخاب اللجنة الثانية = وی = ۸4 
.. عدد طرق انتخاب اللجنتين = ۲۲۰ × 44 

= .1444 طريقة, 


۹ زاین از ۱۹۷۱۷[ ATT‏ - 
: ل × أنه 51 
RL TE | 1 A-j _‏ .له (سم) 75 بم(5) اف دوا 
1 أيه × انه 
۲ یم [۱ * ۳ :۰ .... * ])١ =a)‏ 8 
2 أنه » آله مس ٩۰۸۶۷۰۰ of}‏ ,», دم (سه) = ٥‏ 


7 بر( = لہ ۲۰ 
ند(ظ) - ثم = ٠١‏ 


عدد الطرق = اع + أفي + اقم + اقا 

0 1 
++ في = ۱۳ طريقة. 
قرار الأغلبية باتفاق ه اشخاص آ» ؛ أشخاص 
[, ۳ أشخاض = ای, + 'ى, + ثم > ۱۱ طريقة. 
© "ای ۱۲۸۷ 0 وم -۲۱ 

0 ۷ رت 
© یم -۱ ای + لكين 


(© امم * انم د ۲۵ 


١-ميا(ا*‎ ,.. اعلا و‎ 
) x k= 


OD HO 2O 
6 (+O 

إرشادات الحل : 

© بالتجريب نجد أن : 

س < ۳ تغطى أكبر قيمة للمقدار ار 


۳۹ 


6 ۰ سن < رہ رمج سس 


ب لوا سن 


۱-۷۲۰ = 
۱ هك‎ 
e. 


ىو 


05-53 


© <ي +۲ 12 
-۲ جح ۲۵ 
.> عي 3 (۲ ۱۰ © 


۲-۰ ۱-4 


+۰ سے 

۲ج -م ۲۵ 
EFS‏ 
ANODE‏ 
من (۰)۱(): 

ی 3 ۲ ۲۰۱۱۰۰۰۱-۰ 


2 1 53 3 1 
(8) عدد المضلعات = یہ + فى + ت + ې 


٤=‏ مضلع 


© 
۸:۲۶ = (YY) 3۰۷ )۲( د‎ ۰ © 


۳ التغبر فى د (سى) ± ۶ - ۶۷ ۱,۴۶ 


اجابات الوحدة الثالثة 


9,۸4 = )۱,۸( عد‎ ۷) ۰۰۰ © ETT. 
۱۶۳۹۳۲۳۵ a 0 4® (+® 
ate onlara) O OO (o) عزن‎ i8 هلوا زد‎ 
)۱(6( (ب) ©ب) ® هب‎ © 


.'. التفير فى د (سن) وم" + عه +۲۲ 


9 ب) © ف) HO‏ ۰6۵) 69 ) د "دلقم 
0(« ۱:0 ®+ © ددا )0+1( -د +( 
9) أولاً :(ب) ثائيًا :(ب) 9 © el‏ 


69 (ب) ۵ ۱6۵ ۸6۵ ©( 
وم ۵ ۸۵8 0O‏ 


CET 600 


ت (م) = د (۱ + ه) - د (۱) ۱ 
-[۱(۲+ه) -۲] -(۲-۲) = ۳ 3 


© (م) - 


کی التفیر فى د (س) = ۱۰,۲۵ - | > ۲,۲۵ 


©“ د (۲) = ۱۶ 


مد (A+)‏ <د (۳ +۰,۲) = ۱۵,۷۵ 


د (۲ +ه) ۰ ۷) 


۱,۲۶۰,۵۷۳ (rija, 


5 
aê ge ۳‏ _ وعم" ۱۳۰ +ه) ٩-۱‏ 
5 
© (م) عد (۲ +م) -د (۲) 4 هو + ۳+۹ ٩-۱-۵‏ 
= (۲ + )۳۱۲-۲ +ه) + -£ هر ةد 
+٩‏ +" ۲-۹ 4 مخ و +۷ 


الهم 
دم"+ءأم 


لغ( ۷۱۷-۷۰۱۲ 


. ت (۰:۵) < ۱:۷۵ 


© التغير = د (4,؟) -د () (9) متوسط التغیر فی د 
(r.0 (r.0) =‏ + ؛] Ti‏ 


REARS ]۶ + )۱۲-۲0[ - 


۱,۵- ۰,۵1 = 


۱۰, ۵ 


٤١ 


) ۳ معدل التفیر (عند س‎ O 


CEE‏ ی 


2 ۴ مسن س +م) جي 


OR E OT 
۲ ۲+ وس و‎ 
5 

۲-۵ ۲+ س٤د‎ 


۱+۲ ۱+ ۲) + ٣ 


اللسال — 


© عند س ۳ کی ج 


< (م) = ۱۲+ ۲ هر - ۲۲ هم ٩+‏ ۲ 


۹:6), 


© عند من = ۳۳,۵ ف د )۲,۵ ۰,۵۶ عند س = ۵ 2۵۰ ۰,۲ 

۲( +۲ ۵۷ ,۱-۰ 
: 0 0 
Tec‏ تس سس ۳ 


۱۲۲۱+ ۱6 د‎ (oF 


© معدل التغير (عند سس = ۲) » معدل التفیر عند س = ه) 
= نها( سس +۲ - )2 92۳-۲۸ 1 ۲ 


NESL A‏ ار کید رو 
- يه دب س (سن,+ه) س 
د (س - د وسن 
م (م) - 1 ١‏ 0 
۳ 1 00 د لس +م)-د (س) 
داه له ا و قاد ل و 7 


۳ 
7۲ 
امام اس 4 چ 
ك2 < ) -۲ وم - سار س +ور-۲ سن -؟ 


ا 


س + +۲ جن +۲ 


۾ عند عن = ۲ هر = ,ر 


اع (ه) د 6 ٩-۸-۰,‏ ےہ — 


.. معدل التغير عند (س = ئ( 
نها () -۲ه - اس)<-۱۲ 


ماد نبا 


م "قح وس -۲)(سم + ا 


= عط = دا 


£۲ 


بال جه -د (سیی) اا د(س)-دلت) 
ia‏ بشو عي ی اه ۳ .. جم سيم 
8 س سر 5 2 8ت 
AMES TE iii‏ ل کید یی ۰۵۸-2 
2 7 أى أن متوسط جملة البیعات يتزايد بمقدار 
داو ا سل ٠‏ مليون جنیه/شهر 
م +م) س د ¢ 


(() متوسط التغير = ۳ = -۱,۲ 
أى أن متوسط جملة البیعات بتناقص بعقدار 
۲ ملیون چنیه/شهر 


1١-١ 


© متوسط التغير 7 ج = 


_ سن م (سن, + م) + سر سني - قر 
3 س ھن + ۵) 

> سن لے (سد A“)‏ 

سوس +ه) 


سن (س +ص) ١‏ 


س إلى +ه) 
+ معدل التغير عندما (س = ۲) ۰ د د إس,) - د (سیم) 
سن (سن, +ص) ١‏ من ۱ متوننط التفير > للختت 


Ory, 


م سر + سنا وهو يمثل ميل الخط الستقیم الار بالنقطتين 
۱-۶ ۲ 3 
دک | سوسس يي 
5 وحیث إن ميل الخط الستقیم ثابت لأى نقطتین عليه 
درس +م)-دلس) فإن متوسط التغير فى د یکون ثابتا فى الفترات 
م (م) = 3 -۲ Jé e [e]:‏ ]ىت دز 
م ماب 8 
معدل التق هس ...]لو طول ضلع الع سن سم 
چرس + فان المساحة ص د (س) سا 
۲ سم .۰ متوسط التغیر فى الساحة 
+ عند من د ٤‏ 


۲ ۲ 
د (س, +ه)" د (سی) ‏ حن + ه) سس 
۰ : ۳ 5 3 5 
.٠‏ معدل التغير للدالة << ج 0۳ E‏ جح 
8 سني + امن وم ده - سن 


معدل التغير عند (س = ؟) 


۲س + مر 


ھ 
» عندما يتغير طول الضلع من ۲ سم إلى ۳,۶ سم 
فان سس = ۳ » = ۰,۶ 


10 کو دی اک ا + متوسط التفیر فى الساحة = ۲ 4 + ۰,6 < ۹:6 
زف ۳ » معدل التفير فى الساحة (عند سس = ۵) 
۲ - 
نب ا ض (r) a=‏ = :1 نها( س +م) = ۲س = ٠۰‏ 


o 
نفرض أن الطول = سس سم‎ © 


0 8 ۱ ۰ 
۰۰ العرض = ج سن سم . 


بفرض طول ضلع المريع سس سم 
۳3 مساحة الربع ص = د (س) = س" 


.'. متوسمط التغیر فى المساحة .' متوسط التغير فى الساحة 
| دإ + هد (سی) _ (سى ضع سد د (س, +م) - د (س,) 
r 7 EE 2 2‏ 


۲ ۲ 5 
مني +۲ من و + م یم 
و سس -۲س, + مه 


اله 
» معدل التغير فى المساحة غندما لس =۸) 


= نا( سس +م) ؟ سني 152 
ey‏ 


1 ۴ 1 ۲ 
جن +ه) - چ سس 
هر a a‏ ۳۹۳ 12 


34 
» عندما يتغير الطول من ١6‏ سم إلى ٠١.١‏ سم 
حن < ۱۵ ماوع ۱,۵ 


.. متوسط التغير فى الساحة = ۱۰ + ج « ۱,۵ 
۳ 1 اللوح د ۱۵,۷۵ 
نفرض أن عرض اللوح = سس سم 
.'. الظول = (سس + ۳) متم () معدل التغير فى الساحة 
۲ ۱ 
.* الساحة سن (س + ۲) یس" +۲ سن = نها (س, + ؟ ه) سم 
. التفير فى المساحة . معدل التغير فى المساحة عند س > ۱۵ سم) < ۱۶ 


ف ١‏ 
= د (س, + ه) -د (سم) + المحیط = ۲ (س + + س) = 7 سن 


= (س, +ه)" +۳ (س, +ه) ای ود (سم) 
۴ د + ور ) - د 
سس ۲ سیم ١‏ ا ا و 


م۲ +۲ سم +۲م 


۹ ا (سی, + ه) - ۲ دا 
دم زم + ۲ س + ۳( سب ۳ 


وعندما يتغير العرض من ٤‏ سم إلى ٤,۲‏ سم 


.ث. عن = ۵ ۰,۲ 


۳ < معدل التغیر فی الحیط عند (س = ۱۵ سنم)‎ ٠. 
اسان ات تست‎ 0 E OE E 
6 ۲,۲۹ - 
عن +۱ يوي رب رد یف یا‎ ٤ = )۲ + الحیط < ۲ (؟ سس‎ ۰۰ © 
التغیر فى الحیط = د (سن, + ه) - د (سیم) ۰ مساحة الصفيحة > )7 نق‎ .*. 
۱۶ = ؛ (س, +م) +۹- ٤س -2۱< م .*. معدل التغير فى مساحة الصفيحة عندما نق‎ = 
ی ۰ (۱+ه) -د(۱)‎ ۲۳:۳ a ل‎ 
ae A وعندما یتفیر العرض من ۳,۵ سم إلى ۳,۷ سم ۳ سل یی‎ 
۰+۲ ,مس 2 ۳,۵ 4 هرد‎ 


۰,۸ > التفیر فى المحيط‎ ٠. 


7 
(9 - "(a+ 1)) x 
eT 


3 


۲ ۲۸ و (a+‏ 
۰ 2 
= نپام (۲۸ + ه) = ۲۸ 1۲ 
ره 
M= 38 x=‏ 


©) معدل التغير فى المساحة 
ها (۱۲ سی +۱ ھ) = ۱۲ سی 
.*. معدل التقير فى المساحة عندما (سی = ۲ سم) 
= 
8 
© نفرض أن طول نصق قطر الوجة = نق سم 
8 الساجة = بر نق” 
+ متوسط التغير فى المساحة 
_ د(نق, +هم) - د (تق) 
7 


(©) الحجم سس" 
“,ميل الققير فی لمجم عندما یکی طول 
الحرف 4 سم 
E‏ 


تا 9 +۸ 
سس + 


۷۵ = )۵( ۳ = 


(نق, + ه) - انق g0‏ 
و | کی أو ليق تياف تقر سوم 
؛ عندما بتغیر طول نصف القطر عن ١‏ سم إلى 1,۳ سم المت 5 نی" 
ی .'. معدل التغير فى الحچم 
“. متوسط التغير فى الساحة - ۱۷,۲ 7 دنب دلق +م) د (نق) 
© معدل التغیر فى الساحة گم سنجزه 7 
۱ + [انق, +ه) -نق] 
نها ( نق +۵) ؟ »نق تيا تسد 
+ عند نق > 6 سم 
.'. معدل التغیر فى الساحة < ۱۰ 1۲ 


0 
() تفرض أن طول حرف الکعپ > سس سم 
.'. مساحته الكلية = ٠سس"‏ 
.+ متوستط التقين فى المساحة له 5 
دس +ه) -د (س) متوسط التفیر = 


۰ معدل التغیر فى الحجم.عند (ثق = ۷ سم) 
۷ 3۲ 


لطس +ه) سم 
5 7 


-؟اسن +۱ 
وعندما يتغير طول حرف المكعب من سم إلى ۲۰۱ سم 
.؛. جن = » هر ۰,۱ 


:". متوسط التغير فى الساحة = ۲٤,١‏ 


6 ) ©( © لب) +O‏ 60 (ب) 
®+( 4 


60( سیه سيفب أ 
0 


)دتما د (۲ +ه) -د(۲) 
سے ل 


نب (۱+م) ۱2۶ 


م2 
والمعنى الهندسى فو أن ميل المماس لنحنی الذالة 
(طدذحنء ؟) هو 


فق 
O)‏ -نها 
ا کے ار 
9 )نہ دس 
ها دا ےم 
٣‏ (س + )۲ - عسل" 


© (س) -نبا [ ۴ 


1 5 1 
۰ ن + سن م + 1م - اسن 
ال سو + 3-1 


د (س +ه) -د (س) 
2 


= نھ ا(1 س + ۲ م) ٦=‏ 
¥ ۲ 
2 1 (بن + و) + و سین اع 
(۳(۰0 - و 0 ھ ۲ 0 
تسن +۲ مس هم ده -سن 
سوه 7 
= ۲ 
هس (اس + )= اس 
د سن 
9 ۱ ھا +۲ یو دی وس 
وعم 7 
9 ۴ 1 
اك ۱ لفی شه د قشف نشل اس اف 
م 2 
< | 7 سن قر + هر" +۲ م 
ی 77 
- نها (۲ سن + و +۲) = ۲ سس +۲ 


ولس + ه) + (س+ هی ۹س س 
ْ 2 
١ 1‏ 0 
ت | سن +1 مسن +۲ من وريم ۔ ۹س -سن 
ا 7 
= نها ٩(‏ +۲ س + )۲+۹ س 
uy‏ 


8 
تا (س + م) 2 ) - اسن -وسن 
7 ۱ 0 ۱ 
| سس +1 سنو 54م +ومن-وفر- امن وس 
سو 7و( 
ع + عت +۲ ور +۵ ته 
ونم ۳ 
= نیا () س +۲ +ه) < 6 س + و 
+ 
® س + +۲ (سن +ه) ۸ + من - ۴س +۸ 
۲ | ود نف سن + )۸ + س - ا س+ 
مسن , 4 ۰ 
نا i‏ من هر ور + سس +۲ ور +س -۲سن 
سود 77 
-نه۲(-۲ مس +۲) <-۲ س +۴ 


۳ لس +۱-۲)۵ - س ١+"‏ 
يان 1 يسوي 
وو ی يي 


7 7 ه + (س + )0-۲ - 
د کے 


۳ ۲ 
ج (س+ه) -جن ۲ 
نا و 2 اسن 


۲ ا‎ IRR 
و‎ 
س + اه +ب - لاسن اب‎ ۲ 

راچ 2 


تعب و چ 


من + مر سن 


؛ الدالة غير قابلة للاشتقاق عند س = . 


نم : ۷ ۷ ١ ؛-)م+١ ۳+ ۵+۲ = 5 2 ٠‏ 
© د (س) نب و سس ۲--۲+2] O‏ د (س) 1 1 1 © (س) 0 تا امف اا مت سس 
دنم و [ جنر دا من + ی ودس جر ] ت EESTI‏ ا ۲۲۲+ ۲+۲ 
r‏ ر ١‏ بش ٩‏ فینصت | ر هو ITED,"‏ ا 
0 ۱ یں = ۷ای = دئهالك 
نا3[ سس 1 مصو 7 س إن + ه) الل eer‏ دنيا ۲+۷ )۷ 
7 ر ت ] و وه" 
gs‏ دع مه و ا من +ه) ۲ ۰ ميل الماس< ۷ + قياس الزاوية = 2۲ °۸۱ 
نم. عن (سن +ه) بو ۱ وه ا 2 [ ۲ ع + ۱ +۲ ۲(۵ سس +1۱ ا 
ال قن a RADA‏ شهار بط ۶ eevee)‏ | ۱(۰) اج یاب 
١ ۱ ۱ ۲ 7‏ , ین میرن ۱ 3 أن 5 كلا پاک تسد اقب غ عا 
8 س) هال (ججججو - جججم) » الدالة غير قابلة للاشتقاق عند س = ۰ اس سس نف 37 
و ڪڪ 


PP N‏ جح جتحي ييه 5 عمد وق ع از زا-۲ 
١ 1‏ ۱ جس Cad‏ نها لل سح 
(ROT ee‏ 0 0 ره اله 
7 ۴ اس ۳ 4 
1 © (س) - نبا + س 


هایس 300 (س) نب (۱- ۲ه) <۱ 

ا ل ا اس + -)۷-(س +۹ 8 ند ها منز یشم شم سا 4 ۱ 

Sa, u نبا ا‎ 3 5 

(ص+ 2 يي 38 - آل 3 E‏ » قياس الزاوية 2 4۰* 
» الدالة غير قابلة للاشتقاق عند سس = -۲ ۲ ۰ جع ۹۳۳۳۳ ۱:0۵ > الي نيعم 
3 1 نپا 

1 2 س) -: سین + جه من + هارا س + )دعسن زر‎ 9 ۹ 1 EO) 

= 3 د هوم ۳1 5 +( = 
pres‏ و سر مت تج 1 ةو + )1 لن + م۷ » ميل الماس عند النقطة (-؟ ۷۰) نا 2 ۳ 
8 ا کک کے اسا کیش و 0 .'. ميل الماس = ۲ »قياس الزاوية = ۲۶ ۷۱* 
27ج 4 -۲(5) ۲( -۱<-ه ميل المماس = ۴ » قياس الزاوية 


1 
د لسن +]۲< 
1 5 ( ۲آسن + 


TEP KT FS TFET + از سح‎ 


© (س) 0 


I 1 ۲‏ ليا 
م 1 اين واه ۱7 ا اا اال بك اشد نم الا إن ومو دين .نيان د دوه ۱۱۲ 

كت هبن نهب *-۱ اس 1۹۰۰ و 2 : 

۲ - امه + 5 0 تت ۱ ۹۳ لاحلا 

(كسن-ه) 3 سبح ' ۳۵ ن | ۲ج و ار ٣س‏ - ]سن a‏ ۳ +و) -(۱ + ه) + 
» الدالة غير قابلة للاشتقاق عند سس > ۴ 1 ميد 0 E‏ ۳ 

۲ (س + ور)3- (س) نيبا (۱ سن + زه + )) داس +م , = هه ۳ 
۰ » ميل الماس عند النقطة ١١‏ ۱۰) + ۲۱ ۱ 


ha‏ )۲-۶ نب (۱+م)-5۱ع 


.*. د قابلة للاشتقاق عند س ١=‏ 


62 هد مده عا ی E‏ 


۷-۰ - + ۷۲۳ ا‎ ra 

نی و انيد ی 27جج)] 473 2 20 ب نيس لها باب 
۵ 7 مه 8 ۲ + ۱۲ + ۲۵۲ ۱۳ ی ر e‏ 5 

- ورام . (س+ه) (س + ه +:) ا و 


٩ =‏ 
(س + م)" 
٠‏ الدالة غير قابلة للاشتقاق عند سن = -ه 


۲ ۱ ۱ ۲ ۲ 
5 اس + ور + ۲)١‏ - (مسی + ۲0۲ یی اس +؟اسنوءام دان 
و +ع ۵ igi‏ (۱۲ +۲ )2 ۱۲ سوه ۳ 


۰ ميل الماس = ۱۲ » قياس الزاوية = ۹4 ۸۵" 


ماع ووس أ سل = تھا( اس +۲ ه) ۲ اس 


:.* هيل الماس عند (۲  )۲-۰‏ ۱۲ 
۱۳ 


Yeli 


۳ د (س) = ٣سس"‏ + سب 


۰ ۰ (۲-۰۷) تقع على النحنی 


2( عت 


.*. ياس سو۱ 


((© ۳© 4© (© (00 
0) (© ® 4O (© 
49 (9 (0© ۱6 +240 


I0) 


) 60 ب) 6 («) 9 499 


¢( © لب) 6 +( 69 (ب) €9 (ج) 
۵ 1(69) 69 (1) 69 (ب) (۴)(ب) 
©( © ب) ۱0 ۱۱۱6۵ و6 () 


69 زد 


) 6 (ج) ®2( 69 (1) 60 (ج) 


69 (ج) 69 () 
3 دسب فة | 
0 


© ۵۱98۲6 5 ۵ 0 


_ (س" -4) (ست +4) _ سس ٠١‏ 
چ ج 


وحن" ۱۲ ع 
۰ ص - ۲ سس + eft‏ 
ص = (سن؟ - ۱) (سس" +۱) (سس" +۱) 
(س"+) وس" +۱) 
= (س؟-) ی +۱) 
(س*+۱) (س +۱) 
= (س*-۱) ضر +۱) ی +۱) 
= س -۱) سو(۲ +) <س"۱-۲ 


© س)=؛ 


(©) صن - ؟ سس" + سس 


© (س) = ٩‏ سن-ع 


وص _ ۲ 0 
چچ ۲۱۰ من من ٩+‏ 


1 +۱ 
© مد - ۱۲ س سس 
0 صن > -۱۲ بوك ا 


2: 


® من = س + سس" ص 1۷ سیه + کا سس٣‏ 


ص 1 M~‏ 
کہ للحا ۷ بو ۷ مسر 


@ ص ۷ سس" - لسن 
.*, ص < ۲۸ ی" + جس" 


.. ص - ۱ 


6 ۰ 
.'. ض - ۲+۲۱ سس ۲ 


۲ ف‌ 1 
9 ص <سن! - ۳ مس یسک این 


كت ویس 1 سس + سس +۳۱۷ 
9 (س) =۷ س" ا 
69 . ص ع لاعس" + ۱۲سن 

.ا عن ومن" ا عن + ۱۲ 


۳ 8 E E E OY 
ص = چ س -2 ججی ك ټی‎ ۰» 9 


() ص > ء سس ۲+۴ ع 
4 عن سو 
عن توصو +سن +۲۴ ی - 4 


۳ بع ۲ 
+ ص - - وا سن + + 


ص ان من + اس" 
69 :۰ ص ؟ سس ۸ + ۲ مس ٩-۲‏ س۳ 
وا شه 6 خن + ۱6 ع7 
9 .۰ ص = (۱ + ٤‏ سس (۱- ٤‏ سن') 


ET E 


1 
۲ 
© صن دس مس - ۲ من 
3 


٠ ۰‏ ۴ 5 
.. ص = -14 سن ص۲ سن - 1 - ےس 


0 
0 


ص - ٤‏ (بن - ۵) + (4 سن - ۷) <۸ سن - ۲۷ 


© ص = (س" + )١‏ (۲) + (۷ سن + ه) (۷ س) 


۶ سس +.۱س +۲ 


© ص - (س" +۲) ۲ - ) 


+۲ سن (س۲- اسن +۱) 


٩-۷4 وی‎ 


© (س) = (س + 4) (۲س + ه) 


+ (س" +ه سس + ۷) 


= ۳ سس +۱۸ سس + ۲۷ 


©) من - (۶ سین" -۱) (۲۱ ی" +۱) 


+۸ سن (لاسن" + سن) 
E E 5‏ 
+ عند من = 1١‏ 


.*. [ص] 


۱۳۰۱-۹۱6۰ 


(© من - ۲ سس" (س" +۱) +۲ س (س" +۲) 


وا ان قراس 
» عند سس = -۷ 
ای 
دو ۲+۲( +(۲<)۱ 


© (س) < (؟ سن" - + سن + ۷) (۷ سس +۲) 


® 


+ سس" +۲ سس +۲) (م سن -۲) 

=) 

د (س) = (۲ سن" - ٤‏ سن) (سن" - ۲) 
د (إسن) = (۷ سن) (۲ سس" - و س) 
+ سی" -۲) (٩عسن‏ - )٤‏ 

A= )۰( ۰ 


)٩- ص = (س" + ) (س؟‎ ٠ 

ص = ۳ سس" (سن؟ +۵) +۳ سی" (س-٩)‏ 
2 وب ۱9 یر ۳ 

٩-۱ .د‎ 


4 32 - ۵ ۲ ۱۰ 
9 +۲۳ اس + ۲۳ 
۱ 
(۷ عن +1۱ 
(۱- ؛س) (۲) -(۲ سس + ۰) (-) 
٩ -۱(‏ س 


©) ص - 
۲ 


)ی 
5 » (۳ مس - ۱۱) - ۲ (ه سس - ۷) 
نا 
عت 
(۳ سن - ۲۱۱ 
سس (۲ س +۱)-۲(س" -۲) 
N‏ +0" 
EEN ae‏ 
(۳ سن +۱۱ 
س + (۷سن) - (س" - ه) (۲ سس 


(س" +1 


س 
(س" +۱" 
اسن (س" +۱)- ۳سن" (سن۱-۲) 
+ 
_ سس ٣+‏ س بكسن 
3 ی( 
(سن-۷()۲ سس 0) - صا - س + ۷) 
1 (س -۲)" 
ين 4 ين ۵ 
(س - ۲" 
9 ا ا 
و PT E‏ و۳ 


3 pt و2‎ 
Te e 


د (س) = 


د (س) = س + سن 
Tav ۲‏ 
د(س) = ۲سن" +ب 

۰ )صقر ۰ ۲۳+ ب = صفر 
بطرح (۱) من (۲) ۲ ۰۰ ۴-۱۲ 


۶ - ۱ »ید ۳ 


ود (س) < ۳" - ۵ ۰ 0-۲ ۷۰ 


سن" د ع + عل ع ۶ ۲ 


-. ۲ 
د (س) د سس" - سن +ه 
,سس دغ عو +۵ <۲ كرو د ویب ا 


3 (س-۱) سس - ۲) = صفر .*. سل 2 1۱ ۳ 


س 
۲۷-۰ 
50-5 
بق وسو وجوه 


١21 42١ ؟.‎ 


۲- 


ث (۱-۷()6-۱) .۰ 


ص 
2 اجن اجن 


۸< ۲+۳ .. 


۳ 
_ (۱۸+-) -(-۱+س) 
r‏ تس مه 
۴+۹ 
۳ 


من (۱) ۰ (۲) ؛ 


=¥ ۰ 


۱2» ۲2۶۱ 


® YO 4O (© 4O 
4® (© ب)‎ 6 4M ۵ 
49 (ب)‎ 69 (© HO 2O 

0( 0( ۱۱6۸ 69 (ب) 


8 اسنده ممق ] 


وص ع 
2 داع عه 


a‏ جد اع 
(r) I=‏ - :۲ )¥( = ۲:۰ 


س = 


کے E‏ 
ی امن + 4 سن 


, وص _ وض ر وغ 


=== اس 


وس وخ ون 

۲۴۷ س +( 

=۷ + )ی +۲ 
+ )سے <۹ 
و صن ئ 


1 ۲ 
ی محم ۲ موب( 


۷۱ - (س‎ ٠= 
14 من‎ ۶1 . 
۱۵۶ ۷۱-۷ = EE] ° 


iat ۲ +۱۳۷‏ لاي و A‏ یره 
r 0‏ تسس 


ع 
ع رن 


ع (۲ ع +۱) (۷ س -۲) 
= (۲ س ۳ [۲ س" -سس)۲ ]١+‏ 
۰ رك ۱-2 
عو سن اسن 


۽ ص 1 5ع 


وغ ۲ روحت 


رن - رس 0 


(س +۱؟ 
۳ 


۱ 49 


TE AST EE‏ پیج 
1 ۴۳ 


x 
٩0۱+ (س‎ 


تا 0 و كين ۱60( من ۱ 
E‏ خن ۳ Voor‏ 


)۰۰ ص دع" = س" + *)١‏ 
سدع ه رس" +" (۲ سس') 


وا ص وی چ 
© عد وس" 
وص ١١  ۲-‏ 


محتست 22 - ۰ سن 
یس سن 


لك + ۳۵ حی۳ -۱ 


سواه و 6۳-9 
۲ ین ۲ 

۳ ا(سن؟- ع سن +۲) 
ع سن ۲ 
۶۱-2 
4 
وع یا سا aa‏ 
اع ©“ LR‏ 
٠‏ ھور وھا تک چا 
ون 4ع ا ا ا 


۱۱۱۳۳۲۲۳۳ ۲ Fe 


؛ دس +۲۱ 
۳۹ له 
۲( +۲ 


89 

© ۱۲ (س + :۷ © ص ۷ (س + 3 
(©) ص < ۸ (۲ سس + ۳ 

© من < - :۱ (۱- ۳ س)؟ 

© ص - ۱۲ سن (س' - ۴)" 


© ص - ۱۱ سن (۲ س" - ۲۳ 


©) من - ٤‏ (۲آ-ن۲ - 4 سن +۲)۱ ٩(‏ سس - ؛) 
® هن < ه (س" - + سس" ٩0۲+‏ (۲سن" - 1 س) 
© هن ٩-‏ (۷ سس" - 4 سن +۹۱ ٩(‏ سین" - )٤‏ 
(]) هن - ۰ ( سس" + ۴ سس + 1/۱ (۱۸ سس" +۲) 
1 

9 منء ؛ (س + سلج ) [1س - اج 
© صن = ۷ (۳ سن -۳)۱ 

هن ۷-۷ (۳ سن - ۲۱ ۳ 

> -۱۲۹ (۲ سس ا( = 

© .۰ ص - ۷ (س" - ۳)4* 

.*. هن = -۳۵ × ٢‏ سنن یں - ۲۹ 


خش 


A 


۱۷۳ 
(۳ سس -۱) 


8 ۱ 
0 صنء ١‏ (س ٩۳+‏ * ...12 
© هن - ۱۸ سن (سی؟ - ۷ 
. اتآی ‏ , = ضفر 
© ضح -4 یں سن + *)١‏ (۲ س -۱) 
ای ع-؛ 
© .۰ سنح [(۱ -س) (۱ +ح)] زا س 
.*. من = ٩‏ (۱ -سی")* × ( ٣‏ س) 
< -۱۲س (۱ - )۹ 
ای ۲۳۱۷ 
من )1( 
لاا د سانا ا کی 
(ه س - 1)4 
۱۸ ۴س٣‏ 
(E) ( ۳‏ 


يت اختأی يعدا 


۲ ۱ 
۰-09 دجون 
سد سا من ب ,| 


(س- ۱۲ 


۱+ سنا ۹س‎ ۲ 
Cpa FE) 


rT) a 


۰ تین = صفر 
0 
(0 من - لأسن +1 
© ۰۰ ص = (۲ سن +۶)۱ 

.. صن = .إلا سس + ۳)۱( 


۳۳ شا |(۲س+ 0۸ 


1 
ص = (۲ سن؟ + ع سن + +) 7 
ديت : ۴ ب ۲ 
ض - (۷ سن + س +۲ 1(7آن (f+‏ 


۲س +۸ 
۴۳ س۲+ سس +۳ 
ے 9٩‏ 
5 
۲ 
ويه صن = (۲ سن ۴۰ من + .۳0 


0 
لي ص = ل (لاسن؟ - ۲ س + 4) 7(؛ سن - ۲) 


* ض = (سل۲ - 7 سس؟")‎ ٠.٠ 


1 


س ۴ 1-۲ 
ب کون لاسى )۰ ۲س د وسن) 


وسن 


۲ ۱ 
ٍ. ص = (۲ سس - ۳1 


۶ عن 


كت د جزم س؟ - )۲۳( سس) 


ون 


1 
۰ ص = (۲ سن" - ۳ سن -۴)۵ 


ب س د چ ی ص م 


۶ سس 


(؛ من - ۴) 
۲( سس -۲) 


٩) سید‎ E 


ص" = (س ۳۲ 
.؛. ص = مس - ۳0 


وص 3 1 
ف کک = 


)۰ + ۱-( (س-" غيل الفاس  ۴ عند التقطة‎ hi 
8 


لإيجاد نقطة التقاطع مع محور الصادات : نضع جس = ۰ 
د(۰) عدا 


= (ع۷-۲) ۳ ع۲ 
۱۲-٩ <‏ ۲6 9 
EEE‏ راع" = 4O OO AO ۵ (O) CENE‏ 
خنع 0O OO (0 0 HO‏ 
4D (© 0 1‏ 9 09 سا 
ع 0( WM‏ ۱۱6۸ 0 (۱(6) 5 


داعبا عت ع وعن 


الى a‏ پر کر و 0 د 5 
٠ 5 0© © 4® 08 08 Es E BE‏ [ة (سآسیت. 
5 > ) س (؛ من )١+‏ 12 © (ب) 6۴ (ب) (f‏ 69 («) ۹ ۰ ميل الماس = ۳ عند النقطة (۰ ۰ -۲) 
عاسو تن ۵ 08 ® ©6 ب 2 
= سس 7 5 
انیا ۲ (6 ص - ۲ من كاسن .. 
٠ 22222‏ ميل الماس = ۲۰ »ميل العمودی = - ل 
8 0 1 لام = 
5 8 ص > ۱ س .. ص 
بإجراء التفاضل للطرفین © هن - ۲ ی" +۲ س -۱ 9 ميل الما ۳ بات ۱ © هن - ۲ س - لپ ٠‏ ی ۱ 
Dn 2-1 ۰ ۳۹ 2 ۰‏ = = سن 
E 5‏ یل المناس »۲ 3 ET = lt, 1 0 hk‏ 
EET; ۲ ۳۹ ۲‏ نگ 5 
a Ta 0‏ 0 (س - ۲۲ © من - (س -۱) (۲) + (۲ سن +۱) < سن- ١‏ 
.*. ميل الماس = - ؛ ميل العمودی 4 [عن]... ۱-۶ 2 لام = 


© من (س" -۲) + (س +۱) (۲سیا) هه < ٩۱۳۵‏ 
د (س) =۷ (س- ۵ < ۷ ۰ . [صا س = 


8 ۲ سن لین" + ۲) - ۲ من (سن" +۵ 
۳ 2 .". ميل الماس < ۵ » ميل العمودی = - 3 00 سمش ا مد | 


س" +۲ 


اس و2 -۱ 0 
| یمقر ۰ ۱ 
o‏ 5 لایجاد نقط التقاطع مع محور السینات : نضع ص = . 


.. [د (ص)] 
ع ۳ ۱۸۹۹۸ 


+ ضح ١‏ عند سن =۲ ۰۰ (۲ ۲+ )=۱ () E‏ (سن +۲) لس" +۱) 2 . Fe‏ 
و کت -۲۷(اسن+ع) ['] سس = -۲ »سس > -۱ 

9 )۰۰۱3( ۰ ۰ ۰ ۲-( : ت (9) |( ٦س" .+ نقط التقاطع هی‎ Cest 
)١ + و + ص = ۳ سن؟ (سں +۲) + (س"‎ i= آض]‎ + ٤= ۰.) )۱( من‎ 


۷+2۱ » وبالتعويض فى (۲) : و نت عد ۳ 4 [سن]. =۷ [ اء لاس وازق مطل اليا 


۲ 
سن ۲۷-۰ ص = ۳ سس ۱۲ سن - ۱۵ 


ص = صقر 

E TE ب عمن"-‎ 

بیجن ده کد 

», (س - ۵) (س + )١‏ = صقر 

,*, سس = و وعندها ص = ۸۰ 

[» سن = -۱ وعندها ص = ۲۸ 

.. التقط هی (ه ۰ -۸۰) ۱-۰ ۲۸۰) 


N NR ON 
۲4+ ان‎ GST 

ای ان 15 ۱۷ 

ب اسل سن ۹ = ۰ 

سن لاسن - ۲ ۰ 

::.. إن - م وحن + -. 

.», س = ۲ وعندها ص = صفر 

1 سى -- ١‏ وعندها ض = -۱۲ 

.. النقط هی (۳ ۰ ۰ ۰(-۱۲-۰۱) 


© ۰.۰ الماس موازی محور السینات 
هن ع + "امم انا ۵:98 
عن < ۱ 
وعندها ص > ۲ 
© .۰ ميل الستقیم السلی = + 
". ميل العمودی < -) 
,*, ص > -] o‏ ۲۰ 4-2 
٠.‏ من 2 -۱ وعندها ص =1 
. النقطة هی (-ا ء )١‏ 


.'. النقطة هی (۱ ۲۰) 


EYES, 
الماس یوازی محور السيثات‎ ۰.۰ © 

.. من 5 ۰ 

س - سن ص . 

۲ سن س -؟) = ۰ 

,؛. من = + ومنها ص = ۰ س۲ 

ومنپا ص = ٤-‏ 

لقط هی :(۰ ٠‏ ۰( ۰ ۴ 6-۰) 
© ۰۰ اماس عمودى على المستقيم اذى ميله = ۳ 

٩ < من‎ , 

٩ 2 سس‎ ٩-۲ ۲, 

ب سن ۳۴-۲ 

, سن - #) لس +۱) . 

.*. من = ۲ ومنها ص = ۰ 

أو سس - -۱ ومتها من --4 

». النقط هی : (۳ ۰ ) ۱-۰ 1-۰) 


ص - N‏ و 


» ميل الستقيم المار بالنقطتين (۳ » ۱) ۰ (ه )٩۰‏ 


(سن - ) (سی + ۱) ۰ 
٠.‏ عس - ۲ ومنها ص = -۲ أ سن = -۱ ومنها ص = ۱۳ 


3 النقط هی : ۲ ۲-۰) لحن 0 (r‏ 


(س +" 
دا 
(س + ۲) 
سس +۲ < ۲۵ 


۱- 


ع3 النقط هی : (۰ ۱-۰ 4-4 ۳۰( 


ضع ٩‏ سس - ۱۱ 
© ميل الستقیم العطی ‏ -۲ 
س - ۱۱ ۶ -۲ eê‏ ۱ 
سس < ۷ وعندها ص <-۳ 
أ سن = -۱وعندها ص = ۱۳ 
.'. الثقط هی (۱ ۰۱۴-۰ ۱۳۰۱۵) 
© ميل الستقیم العطی = ج 
,*. هيل العمودی = ۲۵ 
سل" -۱۱ < ۲۵ سن" 2 ) 
سس = ۲ وعندها صن = ۷ 
أ سن - ۲ وعندها ص = ۴ 
.*. النقط هی (۲ ۲3۰0۷۰ ۲۰) 
© ۷۰۰ ۱۱-2 
انس ۱۱۰ عس۱9 
.*. سن = ۰ وعندها ص 2 ه 
.. النقطة هی (۰ ۰:) 
0 


© ص < ٩‏ سس" - ۱۶ سن +۱ 


.», ميل الماس عند (س = ۱) هو 


.*. معادلة الماس هى : (ص + ه) = -4 (بى - )١‏ 
أى أن : ص + ٤‏ عن + =١‏ . 
© صن - ؟ (س + ۳ 
.*. ميل المماس عند (سن - )١-‏ هو ۱۷ , 
_ د(۱) <۸ 
.'. النحنی يمر بالنقطة (-۸۰۱) 
.*. معادلة الماس هی : (ص - ۸) = ۱۲ س +۱) 


آی أن : ۱۲ سن ص +۲۰ < . 


۳ 
من - 
9 ۷۲ سس +۷ 


54 ميل الماس عند (س = ۲) هو + 
۳-۰ 
.*. النحنی يعر بالنقطة (۲ » ۴) 
.*. معادلة الماس هی : (ص - ۴) - لي سس - ۲) 
أى أن : مس - ۷ ص + ۱۱ = . 

© من > 3 + تچ 
.*. .هيل المماس عند (س = 4) هو صقر 
.*. معادلة المماس هی : ض - ؛ 

(8) صن - إس؟ + سر) (۲س) + (س" +ه) (1 س +۱) 
.*. ميل المماس عند (مس ‏ -۲) هو ۳۴ 
.*. معادلة المعاس هی : (ص + ۱) = ۳۳ سس +۲) 
أى أن : ص - ۲۳ سن - 1۰ < . 

0 عند ص = ۸ 


. -۲4 حن- ۱۹ = ٢‏ سس ۳ 


س << 
.. النقطة هى [-۸-۰) 


۳(۲ سن +۲)- ۲(۲ سن -۲) 


4ص ۳ 
(۲-+۲) 


2 ميل الماس عند (سس = -) هو ۵۲ 
.*. معادلة المماس هی : ص +۸ 2 ۲و (س + ) 


أى أن ؛ عن - لاو سس ۱۸۰ = . 


2 

© عند س ١--‏ 
., صن = (ك()' - 4 (د1)" +۲ ه 
.*. النقطة هی ١-(‏ » ه) 


ص = م ہنی - ۱۲ من" 
.*. ميل الماس عند (س = -۱) هو -۷ 
.*. هيل العمودی = + 
.*, معادلة العمودى هی : 
ص - ه - ل (س +۱) 
أى أن : ۷ ص - سن - ۳۱ = . 
سح ۲ص ۲ ٤‏ 
مر ی 
9 (س- ‏ سد 
٠.‏ فيل الماس عند (سن = ؟) هو - 4 
.*. ميل العمودی = + 
3 معادلة العمودی فى : ص - ه = +(س - ۲) 
أى أن : ٤‏ صن د مسن - ۱۷ . 
© عند س > ۰ 


(Peja 


a ۹ 


۲ سن (۲ - سس" ) + ۷ سن (س' ب )١‏ 


۷ د خی" 


کسی 


ET 
يه غيل الماس عند > ۰) هو صفر‎ 
ميل العمودى غير معرف‎ 
ااا العميدق ن سن ۰ (مخور الصانات)‎ 


0 
© عند س = ۲ 
ض - ۲ )4-۲ (۷) +۳ =۲ 
.. النقطة هی (؟ » *) 
+ ص = 8 سن" - ۸ عن 
.*. ميل المماس عند (سن = ۲) هو ۸ 
٠,‏ ميل الغمودى 1-2 
.*. معادلة الماس هی : ض - ۲ 82 (س - ؟) 
أى أن : ص - ۸ سن + ۱۳ = . 
» مدادلة العمودی هی : ص - ۳ = - 2 (سن - ۲) 
أى أن : ۸ ص + سس ۲۱ = . 
© عند س = -۲ 
.+ ص = (-۲)۷ +(-۲)۲ ۱= دہ 
.*. النقطة هی : (-۲ ۰ -۵) 
+ + صخ ۴ سس + ]اسن 
.*. ميل المماس عند (سن = -۲) =۸ 
.*. ميل العمودى = حل 
پر معادلة الماس هی : (ص + ) = ۸ (سن +۲) 
ای أن : ض - ۸ سن - ۱۱ = . 
» معادلة العمودى هی : 
(ص + ۵) = < (س + ۲) 


أى أن : ۸ ص + سن + 1۲ < . 


© عند س < ۲ 


ص > (۴ ۲۵-۲ ١2‏ 
3 النقطة هی : (۲ 4 ۳ 
۰ ص = ۲۱ (۳ سن - )1 


.*. ميل الماس عند (س = ۲) هو ۲۱ 


.*. معادلة الماس هی : (ص -۱۰) ١؟‏ (س - ۲) 
أى أن : ص - ۲۱ عن + 4١‏ = . 
» معادلة العمودى هی : (هن - ۱) - حل س - ۲) 
أى أن : ۲١‏ ص + سن - ۲۴ . 


0 

عند س = ١‏ ,*. ض > ۲ 

.. النقطة هی : ١(‏ ۲۰) 

9 ب نك ۱۳۹۹6۹ 
لى+ا) ‏ (س+" 

.*. هيل الماس عند (س = )١‏ هو = -4 

هيل الغمودى = ۲ 

.'. معادلة الماس هی : ص - ۲ - ج (سن - )١‏ 

أى أن : ۲ ص + سن - و < . 

» معادلة العمودی هی : ص - ۲ = ۲ (س - )١‏ 

أى أن : ص ۲ س = . 

ويالتعويض بالنقطة ۱ (-۳ + 4) فى معادلة المماس 

٠ -)۳-( + )4( ۴ .*.‏ = صفر (تحقق العادلة) 

١ .*.‏ 3 الماس للمتحنی عند (۲۰۱) 


0 

کن د عن" + ؟1 جن + 0 

lb e‏ ۳۵ ددا 

م ی ٩۷‏ خن عاو عب 
خن + + من + زواع 4 
(سن +۲۱ . 

» عند جس <-۱ فان : ص ۱-۶ 

.'. هيل الماس للمذحثی عند النقطة (-۱ ۰ -۲) هو -۱ 
.*. معادلة الماس هی : ص + ۱ ۱-۶ (سن + )١‏ 


آی أن ؛ ص + عن +۴ = . 


سس = س۷ 


0 
لایجاد نقط التقاطع مع محور السینات نضع ص = . 
س -۴) (س + 1) = ۰ 
ب مس = ۲ آم سن = ا 
.*. نقطتا التقاطع مع محور السینات هما 
۰۱۰۰ 
٠‏ ص = (س - ۲) + س +۱) ؟ سن-۱ 
.*. غيل المفاس عند (حن = ۲) هو ۲ 
.*. معادلة المفاس عندها هی : هی - ۰ -؟ (س - ۲) 
أى أن : ص - ۳ عن +۱ 2 . 
» ميل الماس عند (س = -۱) هو ۴ 
.'. معادلة المماس عندها هی : ص - . ۲-۶ (س +۱) 


أى أن ؛ ص + 7 سس + ۴ 2 . 


د (س)< ۲ اس +بت 


» ۰ عند سس = ۷ 

فإن هيل المماس = لا ١ = "٤٥‏ 

۰ ۱۲-۱(-۱) +ب 

=u. 
تقع على المنحنى‎ )۴ ١ ۱-( *.: 

۵+ )۱-( عت‎ ۲)۱-(٩-۴ ۰ 

. -۲ اسب 


Tat ۱ 


0 

+ من = ۲ من +۱ 

» ۰.۰ ميل الماس عند سن = ۱ بساوی ۵ 
.ف ۲ +21 ۵ ۳9 

۰ ۰۰ (۲۰۱) تقع على التعنی 

2 =+ + ۲ب 2 ۲ 


f 2‏ + 2 ۲۷ کہ ب 2 -۱ 
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ص اومن" +۲ بسن عند ص ۳ 
» ۰۰ ميل الماس عتد سس = ۱ يساوى ۸ 
۲-۱۲۸ إلى 
» ۰ (-۲-۰۱)نقع على النحنی 
کي 7( 


٠. :)۲( » )۱( من‎ 


Ee eee: 


بسن (س -۲) ک٠‏ شد أو سن ۴2 
“. توجد نقطتان (۰ ۳۰) ۰( ۲۰) ویالتانی توجد إجابتان 
ا 0 

.'. ميل الماس عند (سن = .) هو -؟ 

.*. معادلة المماس هی : ص - ۳ - -۲ (سن - ۰) 
3 أى أن : ص + ۲ س- ۲ = ۰ 

ص = ۲ سن » ميل المعاس عند (سن = ؟) هو ۲ 

+ ۰ ميل الستقیم العطی ۲٤ . ٤=‏ سن .'. معادلة الماس هی : ص - ۳ - ۲ (سن - ۲) 

.». سس ۲ ومن مغادلة المنخنى أى أن : ص - ” س + ١‏ - ۰ 

.. النقطة هی (۲ )٩۰‏ 

وبالتعويض فى معادلة المستقيم 8 

١21 ۱+) 


= ۲۷۱ 


ص ه - سس » الیل [ض] ,۱2 
لهم ۳ , صخا ے 

١ = معادلة الماس هي : تب‎ .. a 

ه بالنسبة المنحنى الأول : ص = ۲ س +۱ 

,. ميل الماس عند (س = ۱) هو = ۲۴ 

N= 


= بالنسبة المنحنی الثاني : ص‎ ٠ 


e‏ عند ص = ۰ فان : سن ؟ 
.'. ميل الماس عند (س = ۱) هوم, < ”م 
7 د 

6 ا عي حدما 

.*. المماسان متعامدان 


.با 

,*. الیل = 1 لام 

.*. الماس بصن ژاوية موجبة قیاسها + مع الاتجاه 
الموجب لحور السینات 

3 معادلة الماس هي : كل = 


45 .», مساحة 9۸اب = ل ×۲ ۲ ۲ وحدة مربعة 
من عد سن 


51 


3 7 
EEE + سس‎ © 


احابات تمارین 
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= سس + لاس۳۲ سن باك 
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| 1س" (-س)اوس 
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۲ 
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۲ 
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۲ 
۷ 
© سن ۲س + وحن" - و سس + ©+( FF‏ 
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۷۷ س - ۲۷ 1 ۹ 68 ۱۰1 (۲سن -۶)۲ سق 
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GD‏ یتسین رن ® [ (۳ س + ۲۰ ۶ س ۳ س ن 
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=N0O‏ للف 

8 

ف = [(ص » ص) ؛ (ص + لع) » (ك + ص) 
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© <= [(ص ۰ص) ۰ (ص ١‏ لع) » (ك ۰ 2)) 
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]۱۳ ۰۳۰-۵۱۰۵ 
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بغرض ! حدث نجاح حسن فى الرياضيات 
»سب حدث نجاح حسن فى الفيزياء 
eg‏ لآ لاس) ۶ ۰,۸۸ 
(UN J ۰‏ = ل () +للف)-ل(١1ل0س)‏ 
AAA‏ ۱۳۷( س) 
< ل(۱()ع) ‏ ۰,8۷ 
© اختمال النجاح فى كلا الاختبارین = ۰,4۷ 
(©) احتمال النجاح فى آحد الاختبارین على الاکثر 
-(0۱-) ۱2 -ل (۱)-) د ۰,۵۳ 
© احتمال النجاح فى أحد الاختبارین دون الآخر 
= ((۱ لا - ل (۱۱)- 
e, E\= ۰,۷ ۰,۸۸‏ 
(ع) احتمال الرسوب فى كلا الاختبارین 
= (۱ لاس ١‏ -ل (ا لاس) 
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© و = ((من ؛ ص , ص) » (ص لق ‏ لع) 
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2-00 2 
© ل ف-0 دل ض)-(0س)ء +- 
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(f+ Ye ۲۰6۱۰ 
{Ye 
10۰۷۰۰۰۲۰۲۰ 
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© ۰ د( عد 
۰ لاناء)ءل() +ل (س) - ل (۱۱)س) 
4 < ¥ + -(0۷-) 
A:‏ 
.. احتمال وقوع الحدثين | »س معًا - ۶ 

©) احتمال وقوع أحد الحدثين دون الاخر 
= ل لاس) -ل(601س)ء چ - 

)-)۱٩( ٩-۱-۳ NN - لا-)‎ ( 3) 

0 

نفرض الهلال«ه» » والنجمة «» 

.. ل (ه) < هذ = ع ءل (ع)  -‏ = که 

عل زه لا ]ع لل = 

(0 ل (أحد النادیین على الأقل) = ل (ه لا £) 


5ا 


ا 
2+ -ل (ه م ) 
4 ی )دوع 
7 3 5 2 2 2 ی 
© ل (الهلال فقط) = ل (ه - ع) 
= ل (ه) - لم #0) ء 5 - 5 
© ل (آحد النادیین فقط) = ل (ه لا ) - ل (۲(۵2 ) 
د ل - = 
EG‏ 06 8 
0 
0 (طالية) - 1 < + 
© ل (من القسم العلمى) = +3 
© ل (طالپ من القسم الادبی) = 
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© ل (بلا آخطاء) = گل = 1١‏ , ۰ 
10 (زاد) = شل - 1١‏ 
© (زياد لم يخطئ) = ل - 5.. 


)ل (طارق قد أخطا) << ۳, . 
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